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Meßet îiecftftcafton unh ©Uinhrafut

sphärischen Ellipse.*)

*) 3« betreff ber giguren verweife ich auf bad vorjährige Programm.

(go г tfe^ung.)

§. 11. Յո bem Sludbrude fűt bíe ^Rectification tvar ber ÏÏRobitl ber gunftonen aud« 
gebrütft burd) ben fëoftnud eined Sagend e', beffen nähere Seftimnning icf) mir vorbeíjieít; fie 
möge I)ier folgen.

3)ie beiben Siren ber betrachteten Sllipfe ftnb a unb /?. 3d) beide mir nun eine anbere 
(Sllipfe verjeid)net mit ben Siren 90 — a unb 90 — ß, in ber, ba ß < a ift, 90 — ß bte grófié 
Sire fein wirb. Фа nun bie ßrcentricität ber fphärifchen Sllipfe immer gleidj ift bem Softnitd 
ber großen Síre bívibirt burd) ben Softnud ber deinen Síre, fo wirb bie Œrcentricitât biefer fpljä« 
rifdjen (íílipfc beftimmt werben burd) bie ®leid)ung

cos (90 — ß~) sin ß 
cos e (gQ — sjn Ա

unb biefed ift ber in jener gunftion vorfomntenbe SRobul; e' ift alfo bie ßrentricität ber fphá« 
rifdjcn Sllipfe, bereit Siren fid) ju benen ber urfprűnglíchen ju 90 ergänjen, welche Sllipfe mait 
bie polaire ju ber vorigen genannt hat. Фіс-fer Slame hat in folgenbem feinen ®runb.

©ehe id) von ber SSorftellung aud, baß bie fpl)ärifd)e Sllipfe bie ®urd)fd>nittdcurve einer 
Äugel unb cined .Regeid ift, beffen Spiije im ÏRittelpindt ber Äugel liegt, fo erhalte id) bie jefjt 
in Siebe fteljenbe fpl)ärifd)c Sllipfe aid 5)urd)fd)uitt ber Äugel unb eined Äegeld, beffen Spiße 
ebenfalls im 3Rittelpu։dt ber Äugel liegt, für ben aber ber im erften Äegel mit bezeichnete 
SBinfel FÁM, ben bie Sette AM mit feiner z Sire AP bilbete, FAM' = 90 ֊» <p wirb, fo 
baß alfo bie ben beiben corredponbírenbcn fünften M unb M' zugehörigen fRabien AM unb AM' 
fenfrcd)t auf einanber ftcl)en. Фа nun bie ÍRabicn ber Äugel bie Normalen ber fphärifdjen Sllipfe 
ftnb, fo haben biefe beiben Sllípfen bie ©genfchaft mit beit ju einanber polairen gíguren gemein, 
baß ihre «Rormalen fenfrècht auf einanber ftehen. ®d ift alfo bie ¿weite fphärifdje Sllipfe bie 
polaire ju ber juerft befprod)enen unb umgefehrt.
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§. 12. Aufgabe. Pebuction ber ^Rectification ber fpljärtfcfjen ©llipfe auf bie Duabratur 
ícr Polákéit berfelben.

Sluflöfitng. Фег SluSbrutf für bie Duabratur ber fpbãrtfdten (Sílipfe ivar:
F = 2 ո — 4 (Ef sin e — F' sin e) F (cos Ș — ß) — F' sin E (cos e, ff — (í) 

fur bie ¿Rectification:
S = 4 (E1 sin e' — Fi sin e') F (cos e, «) + 4 F1 sin e', E (cos e/ a).

фег SRobtil ber elliptifdjeit gunftíonen biefeS- 2ten SluSbrudS ift ber sin ber ©rcentri*  
citât ber Polaire, bíe Sltnplitube ift bíe große Síre ber urfprunglidjen, wofür íd> aud) fagen faun, 
ber SinuS ber Slmplitube ift gleich bem ©oftnuS ber Heinen Sire ber Polairen, ba biefe 90 — a 
ift. Unt babér bie Slmplítube ber Polairen ju fittben, barf id) nur für bie ©rcentricitdt her Po*  
lairen bie ©rentricitât ber urfprúngltd)en, itnb für bie Heine Sire ber Polairen bie Heine Síre ber 
urfprünglid)en feßen, fo baß alfo e für e' gefeijt Wirb uttb 90 — ß für a, ba sin am = cos ß 
fein foil. Qtè wirb alSbann ber Umfang ber Polairen

S' — 4 (Et sin e — F1 sin e) F cos e, ? — ß փ 4 FJ sin e E (cos e, — ß.)
®iefeS ift aber bie in bent SlttSbrud für ben Saljait ber urfpriinglidjen von 2 n abge*  

joqenen ©rőtje, woraus folgt, baß
* F = 2 ո _  S'

ift, b. b- ber 3ínbatt ber fphärifdjett ©líípfe ift gleíd) 2 я weniger betu Umfang ber Polairen berfelben.
®iefeS ift ein Saíj, ber allgemein für jebe 2 ju eínanber polaire figuren gilt, wie 

cfjerr Profeffor ©auß bewtefen bat.
3d) gebe j’eßt jur 33etrad)tung ber concentrifdjen fpl)ärifd)en Sllipfen über.
§. 13. SrHärung. ©oncentrifdje fpljdrifdje Sllipfen nennt man földje, bie entweber ben*  

felben Plíttelpunít babén, ober berett Plíttelpuiifte um 90° von eitianber entfernt ftttb, welche 
©ntfernung jebod) auf ber großen Sire gemeßen wirb. SluS biefer ©rflärug gebt hervor, baß 
2 ©Hipfett ber erfteit Sírt fid) nur bann fcßnet'ben werben, wenn bie große áre ber erften Heiner 
iß, als bie Heine Sire ber jweiten. 3wei ©lüpfen ber ¿weiten Slrt werben fid) immer bann fcbitei*  
ben, wenn bie Summe iíjrer großen Siren größer als ջ ift.

§. 14. Slufgabe. ՓոՏ Stficf, Weld)eS jwei concentrifcbe fpljärifcbe ©llipfett gemein 
babén, ift ¿u beftiminen, uttb biejenigen ^dlle ftnb bervor ju beben, in weldjen ftd) ber SluSbrnd 
für baS obige Stüd auf elliptifcße Sntegrale erfter itnb ¿weiter ©attung rebucirt.

3d) Werbe ¿uerft 2 ©llipfett ber ¿weiten Slrt, beren Sßittelpunfte um f von eittanber 
entfernt ftttb, betradjten.

Sluflöfung. Фіе ©leidjungen ber projectionén in ber xy ©bette ber beiben fpbärifdjen 
©llipfen erhalte idj, wenn idj auS bett ©leidiungen ber ihnen ¿ugebörtgen ^egel uttb ber ©letdjung 
ber Jïugel z eliminire. SBentt bie @leid)ung beS einen Äegels 

ift, wie іф fíe früher aufgeßellt ßabe, fo Wirb bie ©leidjung beS attbern ÄegelS, bejogen auf

/
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íft:

■i

x2

В2 =

ídj für bie Sßeftimmung bed A unb bed В folgenbe ¿Wei

 

a2 b,2 (1 + a,2) (1 + b2) + a2 b2 (1 փ a2) (1 — b,2)

Wirb, fo erhalte

a,2

(b2 + b,2) (1 + a2) (1 + a,2)
a2 b,2 (1 + a,) (1 + b2) + a,2 h2 (1 + a2) (1 — b,2)

woraud folgt:
A2 =

y2 № 
baffelbe ©oorbinatenfijftem, fein: z2 + — = — ober

x2 у2------- — z2:
a,2 b,2

bemnadj erhalte id) aid ©leichungcn ber projectionén, ba bie @leid)itng ber Äugel 
x2 + у2 + z2 = 1

b
У ~ Vi + b2

(a2 - a,2) (1 + b2) (1 — b,2).
Sie ©íeidjungen biefer beiben ^üfdcurben ftnb alfo: 

x2 y2 
Ã2 + B 2 ~ 1

y2
unb p ֊ քշ -

3d) befd)reibe mir jefct wieber mit ben einanber zugehörigen (Soorginaten ber íwperbel

(1 + а2) (1 + b2)x2 ճ_ր__ +y2 ____=lunb

(1 + V) , (1 + b2) 
а,2 У b2

Sie eine Projection ift alfo eine (Sílípfe, bie anbere eine §i)f>erbel, bie erfte fei ADBC, 
а , b

ihre große öalbare FB — ihre Heine Ralbare FC =s ֊. ■ — - bie ¿weite fei
V1 + а2 V 1 + b2

n, b,
C'A'D, ihre große Ralbare FA' = ■ ; tíjre Heine Ralbare —-■■■ benfe ich mir

V1+ а,2 Kl—b2'
nun eine ¿weite ©llipfe unb eine ¿weite ö^erbel mit ben Siren A unb В befd,rieben aud bem 
Pimfte F, in benen bie Siren A unb B fo beftimmt werben, baß für bie Slbdciffe ber -gwperbel 

а   х = кгт^
_ ь'

У ՜ 16 - Ь/
©leidjungen: 
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x2 =

d x
2,

sin У<p cos

դ sin V*cos

У = o

x2 — y2’

A2
jp sin ֊<ք

Vi + a,2 Vi + b,2
bie ^»t)perbel C'A'D' erljalte, fur ï>ie Vßertbe von x = A unb y = o bie Vinie EB. Vluf 
bíefe SÖSeífe ift bíe projection bed ju beftimmenben <5tücfd A'GBII in æ i erede getbeíít, bie von 
jtvei ßtlipfen unb gtvei 4p9per6eln begrdnjt iverben.

íDer Vludbruct für eine Jïugelfïâd)e ift bekanntlich
i d x d у

f — л J 

a
nur variiren von x — A bid < = 77- —,Vi +a2'

a b
x = z — unb y = 77 ——

V1 + a2 ľ 1 + b2
biefe (Síííipfe mit ber (Siíipfe ADBC ¿ufammenfdlit. î>affelbe ttjue idj mit ben einanber ¿¡ugc*  
bőrigeit Soorbínaten ber ©llípfe, b. !)■ id) befrfjreíbe mit ihnen aid Viren §vperbeín. őjier (affe id) 

а
jeood) x variíren von x = .r — bid x = A, fo bafi id) aifo für bie 2ßertl)e von 

r 1 + а2
а, b,

fege id) für ben vorlíegenben gall
l A2 (1 + B2) A2 ) 
( -----B2-----  ~ B2 sin 2<P I sin

у — cos cp cos xp,
ivó bie SBinfei դ unb xp biefeibe (Deutung in ber mit A unb В aid Víren befcbriebenen ^n)perbeí 
unb ©liípfe babén, ivíe bt'e VBiitfeí <p unb гр in bér ^i;perbel unb ®í(ipfe Ratten, bie id) mir 
aid ^iiifdcurveit bei ber Ouabratur ber ganzen fpí)ärifd)en (Síiipfe conftruirte; fubftituire id) biefe 
SÖertbe von x unb y in bad obige íDobpelintcgral, fo gebt cd, ba

d x A2
= — ¡p sin դ cos g> sin xp



?

A2 sin 2qi

ifi, über ín folgenbeá 2)oppelíntegral :
d tp d гр sin y [ A2 cos 2<p + A2 B2 cos 2ip ] 

2 B2 + A2 cos 2g> Ув2 sin 2<p — (A՜2 — B2) cos 2cp sin 2ip— A2B2sin -ip 
bíefeö ÍWppelintegral wirb fid) nur bann auf elíiptifdje integrale ber erften unb jweiten ©attung 
jurürffűf)cn laffen, wenn bíe íBaríabeín q> unb гр, bíe unter bem ¿weiten SBurjeljeidjen nod) mit 
einanber oerbunbeu finb, fid) trennen laffen, waö nur bann ber Sail ’ft, wenn

A2
В2 = ---------1 - А2

ift, benn alôbann wirb
 

УВ2 sin 2çp — (А2 — В2) cos ’tp sin 2гр — А2 В2 sin 2гр

ՐՐ d (f d гр J/՜j --  0 --  Д-») sjn

У 1 — A2 sin 2ip 
րր А ср Агру j _ д-շ sin .Հ,

+ У i _ (1 _

րռ d <p А гр
J J У 1 4- A2 sin 2гр У1 — (1 — А2) sin 2<р.

фіе integration bíefer bref Doppeííntegraíe giebt mir
f = E (У “Ã2) q> F (А, гр) + F (У՜!2) q) E (А, гр)— F (У1 — Ã2) q>) F (А, гр.) 
Фіе ©renjen für <p ftnb biefelben, wie bie für bie Duabratur ber ganten ßilipfe aufgeftellten,

nämlid) oon g= f biö g? = arc (cos — у- p), fär ieï)od) fini> fie V7 = f Ьій 

гр = feem Sogen, bet bem Sßinfel jugeljört, ber bem 3)urd)fd)nittëpunft ber beiben fpl)årifd)en 
fêííipfen entfprid)t. 3d) werbe je£t biefen Sßertf) oon гр beftimmen. Фіе @leid)nngen ber $ro? 
jectionen ber fpt)ärifd)cn (SUipfe Waren

A sin q> 
~ y~T> V1 ՜ A* sin

unb id) eríjalte fiír obigeê integral
z»z։d Փ d гр [ (1 — A2) cos 2gp + A2 cos 2ip ] 

/A2 + (1 — A2) eos 2gp У1 — A2 sin -гр
nnA q> d гр [ 1 — (1 — A2) sin 2g> — A2 sin 2 гр ] 

ober / / — -— ------- ՛------
* JJ у լ — Ա — Д2) sin 2(jp У[ — A2 sin 2гр

uno biefeô ift _____________ ____
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unb
A2 =

folglid) wirb
sin '2ip

(b2 + b,2) (1 + a2) (1 + a,2)
a2 b,2 (1 + a2) (1 + b2) փ a,2 b2 (1 + a2) (1 - b,2)

a2 b,2 (1 + a,2) (1 + b2) + a,2 b2 (1 + a2) (1 ֊ b,2)

B2 =
war, woraus

b,2 =

cos a 
ober, wenn ici) а= tg a, b = tg ß а, = tg х, fege unb bebente, bag cos e = —— ift, 

sin 2a,։
sin 2W = ——sin -c

(fő tőnnte nun ¿war gefaßt werben, bag nad) biefer ®Ieicbung imaginär werben 
tonne, jebod) bagegen fpridjt obige SBebingungSgteidjung, benn nad) bíefen Subftitutíonen wirb fte 

b,2 =5 cos 2e [ tg 2e = tg 2«, ]
mtb cd ift alfo y nur bann imaginär, wenn b, imaginär ift, folglid) ift a, immer Heiner als 
e, fo lange biefer ¿weite Äegel ein reeller ift. Subftituire id) biefe ©renjen in ben oben gefun= 
benen SBertl) für f, fo erhalte id) aid enbïicged Sïefultat, ba A2 = sin e ift,

а,2 (1 + а2) 
(а2-b2) (1 +а,2)

(а2 - а,2) (1 + Ь2) (1 ֊ Ь,2)

а2 — а 2 — b2 (1 + а,2) а2 — Ь2
1 + а2 1 + а

folgt, fo Wirb, wenn id) biefen 2Öertt> «on b,2 in bie ®leid)iing für x fubftituire 
а2 а,2

*՜ “ 1 + а,2) (а2 —b2՜)
Der Sßertb »on tp enblid) wirb beftimmt burd; bie ©leidjung

r֊֊ sin = X2;

1 + а2 . 1 + b2
—а՜’ X2 + “b“ >’2 = 1

1 + а,2 1 ֊ b,2
unb —— x2 - —- 1

eliminire іф aud biefen beiben ©Іеіфипдеп um bie Slbdciffe bed Durd)fd)iiittdpunttd ber $ro*  
jectionen ¿u erhalten y, fo wirb

а2 а,2 (b2 + b,2) _
X՜ = a2 b,2 (1 + a,2) (1 + b2) + a,2 b2 (1 + a2) (1—ԵՀ 

Da nun bie oben aufgeftelíte SBebingungdgleidjung
A2R2 —----------

1 — A2
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f == [ E (cos e, -y — ß) — E1 -cos e] [ F sin e, r/,,) — Fi sin ej 
_j_ [ F (cos e, -y — ß) Fi cos e ] [ E sin e, -ip) — Ei sin e ] 
— [F (cos e, — ß) — F1 cos e] [F sin e, ip) — E1 sin e ] 

wo burf bie ©ícifung beftímmt íft:
sin 2«

sin 2ip = ——sin 2e’
ba bie Äegel ftf oben naf beiben Stiftungen ber z Siren iná Unenblifeerftreďen, fo ff treiben 
fif biefe beiben Яедеі 4 mal auf ber Jtugeloberflâf e, unb ba ber I)íer aufgeftellte Sluöbruf für 
f nur bie ^ălfte jebeö gemeinff aftlíf en Stüde ift, fo mufj if biefe ©roße mit 8 multipliciren, 
fo bați alfo

if a, — о fefce, woraus гр — о folgt, unb baS geffíel)t auf in ber 5f at, benn alöbann wirb 
F (sin e, о) = E (sin e, о) = о.

§. 15. Slnmerfung. Фіе ©leifungen ber beiben Äegel, bie ju ben tjier betrafteten 
fifäríffen ©Uípfen gehörten, Waren

• x2 y2
— 4- — — z2a2 T b 2 ’՜՜
x2 y2

“* v - v =z>։
folglif finb bie ©leifungen ber beiben fpíjäriff en (Slíipfen auô fren SKittelpunïten 

tg '2* tg '2У _ t
tg 2a + tg 2ß -
tg 2z tg 2y

unb —— + —T = 1,tg «/ tg 2y
wo tg 2y = tg 2a, tg 2ß, ift. 3íjre ©rentricitaten e unb e, werben alfo burf bie ©leifungen 
beftímmt ‘

cos a
cos e =----- -cos ß

sin a
unb cos e, =:---- —. cos у

ba nun tg 2ß, = cos 2e (tg 2e — tg 2a,) war, fo wirb 
cos e, 3= sin e 

b. f). e, = 90 — e 

wirb.
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folglich werbe id) bad zwei fo gelegenen fpljädfdjen ©llipfen gemeínfd)aftlidje ©tűd nur bann 
burd) etíípíífd^e gitnftíonen erfter unb zweiter ©attung beftíntmeit főimen, wenn ihre ©rcentrú 
vitáién fidj ju y ergänzen.

§. 16. Slufgabe. 2)ad Stűcf ¿u beftimmen, bați jwei concentrífche fphárífche (Sííipfen 
gemein fjaben, bie benfelben üDlittetyunft haben unb ju unterfud)en, wenn ed fid) burd) elííptifdje 
gunftionen erfter unb zweiter ©attung audbrücfen läßt.

Sluflőfung. ЗЙепп bie ©leidjungen bér beit beiben fyhárífdjen (Síiípfeit zugehörigen .Regel

fínb, jo ftnb bie ®leid)ungen, ber biefen fpljárifdjen (Slíípfen in ber xy (Sbene entfpredjenben 
projectionén ABCD unb A'B'C'D'

ober, Wenn id) in ber zweiten ©leidjung 

fefce:

Tiefe ©ubftitntion fagt nid)td anberd aid id) betrachte bie ©liipfe A'B'C'D' wie eine 
§i)perbel, bereit eine Sire imaginär ift. Ta bie @leid)iingen ber Projectionén ber fyhärifchen 
àllipfen 1 unb 3 ganj biefelben finb, Wie bie für bie projectionén zweier fhhärifdjen (Sllipfcn, 
beren SD^itteipunfte um y »on einanber entfernt ftnb, gefunbenen, fo werbe ich bad biefen fphä= 
rifchen ßUivfen gemeinfd)aftlid)e ®tücf auf biefclbe ÏBeife beftímmen, wie id) ed bei jenem that. 
3d) werbe alfo wieber zur Trandformatíon bed Toppelintegraíd

burd) bad bíefed Ttüd audgebrűdt ift,
A2

x2 = [1 + B2 — A2 sin 2g>] — sin 2ip
y cos ą> cos ip

fejjen, wo A unb В wieber wie vorher beftímmt werben. Sie finb nämlich bie Siren einer Gííipfe
а

unb einer dpWerbel, in benen reflective für x = -- ------- -  unb x ==
Kl + а,2 Kl + а2



íl
b2

x2

։ф alöbcinrt

ber erfteii unb feiten
Л2

I

2

<1 Գ <1 V' sin У [ A2 cos 2<

ft'oranö fvígt:

А2 =

’ft- «^terauö folgt, ba
b22 = - b,2 , b,2 = tg շ£ հ b2 = tg 2Д հ 

« _  . Դ cos aа, — tg 2«, unb епЬПф ----- ֊_ cos
cos ß

а2 ~ tg 2a,

У ՜ Xi— 
gelten :

cos 2y ¡

(1 + a,2) A2 
a2

unb —------ —
(1 + a2) A2

a,2 b2 (1 + a2) (í

B2 =

Գ unb ip finb tt>teber,bíe SBínfel, bereu kertije bén ©Іеіфипа 
genügen, wenn іф ín ber Шфипд ber perrel 9

У = cos <f

x2 = ß2 (1 + Ba ֊ A2 sin 2»)
" unt Hefé 8м|), M„ „ y ։И í|rra ei|il։^,rtraííK, ,n ։։rni ѳи^ 

fi + B2—A2 sin 2yJ B2 +

2 — A® 
x2 ~ jp (í + B2 _ A2 sin 2y) sin 2y,

- „ . У2 = C0S C0S 2*A
^oppclintegral шй, fo gdjľeľVfdgtľbeľ'Úrľ """ Sub’titutic։’ № baö

Г Ր d d sin У [ A2 cos 2y + A2 B2 cos 2^ ]

в _ __
ei«, .,«41« fit .v „„ь в- ,> ®mț։ fuífltartfat,,

I,. _ »*  - Հ ~ ь*  (1 + »,1
• 1 + а2

wirb, [о bap alfa ^[феп А ЦПЬ В bie ©Іеіфипдеп 

I 1,22 _
(1 + b22) B2 — 1

b2
(1 + h2) B2 “ Á’

~ հ2շ) + а2 h22 (1 + а,2) (j + 1, 2)
, Ło (b2 + ,)2շ) í1 + а2) (í 4- а 2) ~

aí—ь. <Լ+ Պ) (1 ֊- Ь22) + а2 Ь22 (1 Հ а,2) (1 փ |)2)
<а ֊ V) (1 + b2) (J _ b22) - ----- 5

¡en ber óyyperbel unb ber (Sííípfe
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bagtvar,

fein

2)íe

e fein.

e — F (cos e, VOJcos

FJ

e) F (cos e, ip),sin

+

beiben julegt betrachteten fphârifdjen @lliț>fen ge»

— F1 cos e sin e — -֊

x2
а2
x2 

u»b -

fVv' M-«>•»։” =
cos ce, 
cos e 
e, waé

in 2œ Kl — sin 2e sin 2tp. 
b,2

= z2;

У2— --  y2
b2
Zľ 
b,2

её fínb alfo bíe ©leídjungen bér fpȘârifc^en ©líipfen:
tg '2x _ (
tg 2a tg 2/ï
tg 2X tg 2y

unb ;—7— + ■—= 1,tg 2a, tg2ß,
unb ihre ©rcentricítäten werben burd) bíe ©leidjungen beftímmt:

sin e — F1
©rünben nőd) mit 8 multíplícirt werben

tg 2ß, — cos 2e [tg 2cez — tg 2e[ 
unb A2 = sin 2e

ntug. Demnach wirb obigcë integral
zy»d ç> d ip £1 — cos 2e sin 2 гр — sin 2e sin 2</;J

t/ւ/ К 1 — cos 2e sin 2ç>

©renjen für tp ftnb-y unb o, für g> ֊֊ unb arc: cos =
Daniit bíe ¿weite ©renje von 7՛ nicht imaginär werbe, mug a, immer gröger fein alë 
and) fd)on auô ber ©leidjung für ß,

tg 2/9, = cos 2e (tg 2a — tg 2e) 
hervorgeíjt, benn für a, < e wirb ß, imaginär; её mug alfo a, immer gröger alë 
Müljre id) fegt bíe integration auë, fo erljalte id) nad) Subftítution ber ©renjen 

f = F1 sin e [E1 cos e — E (cos e, гр)] + Ej sin e [F1
— F1 sin e [F1 cos e — F (eos e, tp)] ;

wo чр burd) bie ©leidjung beftímmt ifi:
cos 2a,

sin 24p =---- — •cos 2e
Da nun nad) früheren Seweifen
F1 sin e E1 cos e + F1 cos e Fx sin e 

ift, fo wirb
f — -7----F1 sin e E (cos e, чр) — (EJ

weither ?luëbrud auë ben fdjoii früher angeführten 
mug, fo bag

F — 4 ո — 8 F1 sin e E (cos e, чр) — 8 (E։ sin e — F1 sin e) E (cos e, чр) 
Wirb; unb auf biefe Sffieife ift baë biefen fphärifchen ©llipfen aemeinftbaftlidje <Stüd burd) eííiptifcbe 
Munitionen erfter unb ¿weiter ©attung beftímmt.

§. 17. Die ®leid)ungen ber ju ben
hörigen Äegel waren:
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Фа nun tg 2/?, = cos

cos e =
cos a
cos Д unb cos e, =

cos «, 
cos ß,

2e [tg 2a, — tg 2e,] War, fo Wirb
cos e, = cos e

b. fj- e, .= e;
woraus folgt, bap baS jweíen սու benfeíben 3)îittelpunft gelegenen fpfjärifchen Sllípfen gemein*  
fd)aftlid)e Ջ tűd nur bann turci) elliptifdje gunftíonen erfter unb ¿weiter ©attung beftinimbar ift, 
wenn fte biefelbe (Srcentricität haben. Фа aber

tg 2¿J, — cos 2e [tg 2a — tg 2e]
wirb, fo wirb ß, feinen fleinften SBertȘ о erhalten, wenn а, = e, unb feinen gröpten ֊ f wenn 
а, = -f֊- ífl, in welchem galle tel) bie ^albfugel erhalte, unt e = o ffl. Sur a, = a erhalte 
ich ß, — ß, fo bap ß, von о bis ß wäcpft, wdhrenb a, von e bis a wäcf)it, woraus folgt, bap 
biefe beiben fphärifepen Sllipfen ftd) nie fchneiben werben. ®S wirb alfo immer bie eine in ber 
anbern liegen, unb baS földjeit ¿wei ©lüpfen gemeinfebaftlidje ©tuet ift immer gleich bem Յո*  
halt ber Heineren. Յո ber íXíjat ifi and) ber int vorigen paragraph aufgeftellte ȘluSbrucf gleich 
ben im §. 10 angegebenen, ber fid) auf ben 3nhalt ber ganjen ©líipfe bejog, íbentífd). ßwei 
földje fpljárifd)e ®ttipfen bűrfeit aber gar nicht biefelbe (Srcentricität hüben, Wenn baS gemein*  
fchaftlidje ©tuet burd) elliptifdje gunftíonen erfter unb ¿weiter ©attung auSgebriidt Werben foil, 
unb ich werbe baljer von biefer Sebingung in ber ßufunft nur in fo fern fprecheit, als fte wieber 
bei Sluflöfung ber Aufgabe ¿um SSorfdjein fomnit, bereu ßwect bie Sßeftimmung beS von fphäri*  
fd)en ©Hipfen begrüßten ©tüdS burd) elliptifdje gunftionen erfter unb ¡weiter ©attung ift.

§. 18. Фіе beiben ¿ur Ջօքսոց ber ¿ulept vorgelegten Aufgaben erhaltenen Sebingun*  
gen waren:

1. Фіе ©xcentricität ber beiben fpljârifdjen ©lüpfen muffen ftd) ju -֊- ergänjen, wenn 
ihre SJlittelpunHe um -f- von einanber entfernt liegen unb

2. Фіе ©rcentricitäten muffen biefelben fein, wenn fte benfelben SKittelpunft haben.
3ft baljer im erften galle bie @Ieid)ung bei einen ÄegelS

K2 X2 y2 z2- ■' ■ -L- ■ --- — ■■•՛ --'Հ — Հ
1 — K2 sin 2a cos 2a sin 2a

woraus folgt, bap ber cos ber ©rcentricitäten ber ihm gehörigen fphärifdjen ©lüpfe gleid) К ift, 
fo tnup bie ®leid)ung beS ¡weiten JîegelS fein:

X2 y2 K,2 z2
sin '2ß cos ֊ß 1 — K,2 sin 2ß У

benn für bie ihm ¿ugcljörige fpljârifd)e ©lüpfe ift ber cos ber ©rcentricítät K', unb ba
K2 + K,2 = 1,

alfo cos 2e + cos 2e, ~ t
ifi, fo ift e, — 90 — e.

3m ¿weiten galle werben beibe «Regel ©leicpungen von einer biefer gormen haben 
muffen, alfo beftimmt fein entweber burd)



U-

z2
+

+unb cos '2p

ober

unb

D

+

+

+

+ = 1

1 — К 2 sin -¡j
Bon einanber unterfdieíben, bap bie x mit

z2

a 2

X՜2

Л2 a 3

ks ’ 3

gonftruire td) mtr nun wieber mit ben (Joorbjnaten einer ©llipfe unb einer -§t)perbel, 
bie biefelben Siren A unb В babén, ale Siren refy. «fjfyperbeln unb (Sűípfen, fo werbe id) auf 
biefe Söeife bie Projection bed auf biefe Sßeife ju beftimmenben Stücfd in ©[emente fyeilen, bie

cos 2a 
_շ՜լ_ _ 
COS '2(ÿ

Weldje Spfteme »on ®leid)iiitgeit fid) nur baburcb
ber y Sire »ertaufdit ift.

19. î)ad Stiirf foil beftimmt werben, bap »on 4 fybärifdjeu ©lífyfen begränjt wirb, 
uno jwar nur burd) eUfytifdje Munitionen erfter uno ¿weiter Oattung. Sd fiub l)ier wieber 2 
Malle ¿u unterfdjeiben, nänilid):

wenn je 2 unb 2 benfelben SÖlittefyunft babén, bie SJlittelpunfte aber um— son 
einanber entfernt liegen unb
wenn alle 4 benfelben ïïîittefyunft babén.

í — К'2 sin '2a
K2 x 2

í --  K՜2 sin ZLÍ
K ՝2 z '2

x՝2
a՝2

x* 2 
a,'2 
x2

2) wenn alle 4 benfelben ïïîittefyunft babéit.
(Sinb bte @letd)ungen ber ben 4 fybãrifdjen ©lïfyfen ¿ugebőrígen Jtegel 

У2 
b2 - z
у'2 _ 
м ՜
а2

H =z՛

У2
— — z2 
Ь ֊2з - '

fo finb bie Oíeidjungen ber fcbon früher angebeuteten projectionén:
У2 d + b2)x2 (1 + а2) 

а2
x2 (1 + а,2) 

■Հ-

** (!+*%)
а"^2

X2 (1 + а2з)
а2з

Ь2
У2 (1 + Ь,2)

Ь,2
У2 (1 + Ь22>

Ь22 
у2 (1 + Ь23)

1 — К2 sin 2/1 
x2

sin 2a
x'2

sin 2/ÿ

У2

yL_
cos 2a

У2

К2 X2
sin -a 

z2
sin 2f/î 

K2 Z2
7
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»on ^jpperbeln unb Sllipfen begrćinjt iverben. Фа aber bie projectionén ber 4 fpíjarifpen ©Шр*  
fen, von benen 2 (Slíipfcn unb 2 ^pperbeln ftnb, auch ju biefen Spfteine gehören, fo muff іф 
bie Siren A unb B ber beißen «^iífőcurven fo befitntmen, baff für bie Síbšcíffen ber Sllipfe

а2 a3
x — z--------- unox— r

V J + а2.2 V1 + a23
bie Drbinaten

b2 b3
И ֊ lmi VT ֊ b23'

uns für bie Slbèciffen
а ”,

x — unb x =V 1 + а2 V 1 + а,2
bie Drbinaten

b b,
— 1Z---------  unby = 1Z—

V 1 + b3 V 1 + ь,3
Werben. Зф erhalte auf biefe 2ßetfe jur peftimmung ber beiben ©roßen A unb В 4 ©Іеіфип*  
gen, îveâțjaîb jtvifdien ben 8 Siren nocí) 2 Relationen ftattfinben ntüffen. ®iefe iverbe іф ¡еЬоф 
erft nádi Síufftellung ber jtvifpett A unb В nocí) ftattfínbenben Relation näßer unterfucben. ЗФ 
fege паінііф fegt tvieber, unt Ьай fur baö ju beffiinntenbe ®tücf geltenbe Doppeüntegral

ՀՀ dx "У
JJ ]Հյ_ x2___y2

untjufornien,
А2

x2 = [1 + В3 — А3 sin '2q] — sin 2ір
у = COS Cf cos ip,

ivo <p unb tp bie քՓօո früher gegebene Deutung ßaben, unb erhalte alàbann: 
d <p d ip sin դ [A2 cos ‘2cp -j- A3 B3 cos 3<^J
ľ \2 B3-f-A2 cos 3<p Ув2 sin 2ф— (A3—B3) cos 2<jp sin '2ip— A2B2 sin2(/>^ 

іѵеіфеЗ íDoppeííntegral іф nur bann auf еІіірОДе Munitionen erfter unb jiveiter ©attung ju*  
rücfrußren fann, wenn

A3

ift. Müge іф ju biefer .93ebingtfng3gleicbung nun bie 4 vorerwäßnteit ©Іеіфипдеп, benen ber 
5ßerti> von A unb B genügen muß, пашііф:

а3 b2
(1 + а2) A3 ՜ (1 a- b3) В3 ~ 1

а>2 __ ___ v______ .
(1 + а,2) А2 (1 + b,3) В3 —
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a2a b2a __
(1 + a2a) А2 + (l~b22)B2 — ՚ 

а2з b23
(l+a23)A2 + (1—b23)B2 — 1 

tytnjit, fo getyt auS biefert 5 ©ieictyungen autyer ber Seftimmung von A unb B notty bie Seftimmung 
breier anberer ©rőtyen tyervor, als welctye icty b, , b2 unb b3 netymeii iveibe. S) ann ertyalte ici) 

a2 — b2 
Ր+՜ïï2
a2 — b2 
՜+՜b2
a,2 — a2 + b2 (1 + a,2)

1 + a2
a2 —a22 — b2 (1 + a22)

1 փ՜ո2 
a2 ֊ ֊ b2 (1 + a23)_

1 + a2 ՜ > 
ober, iveim tety

a = tg « a, = tg a, 
b = tg ß b, = tg ß, 

fejje unb berürffíctytige, baty
cos a 
cos ß

ift, ivo e bie örcentricität ber fptyärtfcßen Sllipfe iff, berett Siren a unb ß fiitb, fo wirb
А ~ sin e
В = tg e

b,2 == cos 2e [tg 2a, — tg 2e] — tg ^ß,
b22 = со։ 2e [tg 2e — tg 2a2] = tg %
b23 = cos 2e [tg 2e — tg 2a3] = tg2^.

^ierauS folgt, baty bie (Srcentríeität ber fptyàrífctyeit (Sllipfe mit ben Siren и, unb ß, 
e, bie Srcentricitäten ber fptyärifctyen SHÍtyfen mit ben Siren a2 unb ß^ unb a3 unb ß3 90 -֊ e ¡ft; 
bie (Srcentrícitäteu ber (Sllipfen alfo mit bemfelben SRittelpunft einanber gleícty ftnb, jebotty bie 
(Srcentricítäfen ber (Sllipfen ber beiben fßaare ftcty fit ~~ ergänzen, ferner folgt auS bett für 
ß, ß-i ß3 aufgeftellten Sßerttyen, baty a, > e, «2 unb a3 c e fein muffen, unb enblitty, ba für 
a, — e, ß, — o, für «, = «, ß, — ß tvirb, baty bie beiben fptyarifítyen (Stüpfen mit ben Siren 
a unb ß, unb a, unb ß, ftcty nie fctyneiben werben, waS aucty ber gait tft bei ben mit bett Siren 
«2 unb ßi, a3 unb ß3 betriebenen fptyârifttyen (Stüpfen, benn ß.2 nimmt continuiriicty von ß2 
bis ß-л ab, tvätyrenb bie grotye Sire von a2 bis a3 wâctyft.

linter bíefeit Sßebtngungen Wirb nun obiges îwppeüntegral werben:

a2 = sg a2 a3 = tg a3 
b2 = tg ß2 b3 = tg ß3

= cos e

A2 =

B2 =

b,2֊

b22 = 

b% =
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bid arc sinsin e

cos a,,sin(cos e, arc
cos e

e, arc

+ [E (cos sin =(cos arc

sin =

[F (cos (cos arc

sin— F (sin e, arc

= о werben; enbíicf) werben in biefem ^alle arc sin

F =

')] [E (sin

")] EF (s’n e' are

sin a.2
------ • golglid) er՜sin e

e, f —■/?) —E

e, f ֊ /?) ֊ F

/ r (i tp d гр Г j — eos 2e sin 2g> — sin 2e sin 2ip 1

— F (sin e, are
eos a,rsin —------- ) Гp (sjn e are
eos e ֊I L

— E (sin
eos a,,
eos e

e, f ֊ (i) - F sin a24 
շ. are sin = —----- )' sin e

sin «34-1 sin = T---- )sin e J 
sin «2 

sin ՜ --------sin e 
sin «3 
sin e ) ]
sin a.2 
sin e 
sina, ,

weiter Sludbrucf nod) mit 8 muítiplicirt werben muß, ba bie Äegel fid) nad) beiben Seiten er*  
ftrerfen. 2)erfelbe muß in ben im §. 14 angegebenen übergeben, wenn idj a, a3 = e fejje, 
benn alêbann fällt bie eine ßllipfe unb eine ^vperbel jufammen in eine Sinie, ba aídbann ß, 

unb ß3
•sin a3
sin e

КГ — eos 2e sin 2<p УТ — sin 2e sin 2<j/
b b,

S)a bie Heinen Siren 77՜ unb , - ՛•՛ bér beiben um ben erften Wíitteí*  
V 1 -f- b2 V í 4՜ b,2

punft líegenben (Slíípfen, non benen bie Projection bed ju beftimmenben Stűdd begränjt wirb, 
Droínaten bér ^iífdí)Vperbel ftnb, icb aber für biefe Drbinaten allgemein cos y> fubftituírt Habe, 

b
fo ift bad integral in Sejug auf y ju nehmen von <p = arc sin = ■ b. b ֊ — ß

F 1 + b2 2

bid arc cos = - ՚----- b. b. arc sin = Sejug auf (b ift ed ju nehmen von
V1 + b,2 cos e

bem SBertȘe von гр, ber ber Stbdciffe bed ®urd)fd)nittdbunftd ber einen (Sílipfe unb ^Vperbeí 
entfpridjt, bid ju bem SSertfje von гр, ber ber Síbdctffe bed íLurdjfdjnittdpunftd ber anbern Sílipfe 

sin a3
unb «^vțwrbel entfpridjt; alfo von arc sin =
íjalte idj nadj Subßitution bíefer ©renjen:
f = [F (cos
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f

e, e

+ 8 [E (cos ?—/?) —E e

»

♦

x2 (1 + a2)
1. + 1

2. + = 1 t

3. + = I

+

F։ sin e.

E։ sin

a2
x2 (1 + a,2)

?֊A)֊F

? — ß) — F (cos e, arc sin =

jur Setrad)titng bed galled über, in bem bie fpíjärtfdjen (Slíipfeít 
benfeiben 9Jííttetyunft haben. ¿te @Ietd)ungen ber 4 JTegeí ftnb

sin «2 -1
sin e

а2з
Sefce id) nun b22 — — b,22 unb b23 

uber in

a 2
x2(l+’aag)

a22
x2 (H-a23)

— 8 [F1 cos e — F (cos e, շ — /5)J £Fi sin e — F (sin e, arc sin —

Sr ntuft ferner bie ©ifferenj bed gnljaltd ber beiben սոր ben ăJîittelpunft F liegenben
fptjárifdjen gllipfen barftelíen, wenn id) «3 = o unb a2 = e fefce, benn aldbann fallen bie
beiben £i)perbeln mit einer Sinie jufaininen, unb bad ju bcftinintenbe (Stücf ift bad von 2 um
benfeiben 3)?itteipunft liegenben fpl)ârifd)ett ßllipfen begrânjie. íTíefer gall tritt and) wírflid) ein, 

sin a3 sin «շ n
benn aldbattn wtrb arc sin == —-----= о unb arc sin = --- -----= “öv folaíídisin e sm C ö

c X2 1 + a22
5- ----- --------d 2

folglich bie ©leidjungen bér Projectionén bér fpljdrtfdjen Sllibfen: 
у2 (1 + b2) 

b2
У2 d + b,2)

b,2
У2 d + b22

b22 
y2(l + b%)

b%
= — b,23, fo géljén bie ©leidjuitgen 3_uitb 4 

y2 (1 +b,%) _
b,22 ~ 1

F* sin

cos «Л
cos
cos e )-
cos at\

cos e ).

X2 У2
a2 T b2 — z2

X2 У2
a,2 + b՜2 zzz z2

X2 У2
■>2 a շ

+ —
b22

— z2

X2 , У2
»% + b% = z2,
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i

4^

i

>

1
4-

Ր x2 1 + a23 у2(1+ЬЛ)
6- —---- -------- П— - լa 3 n/ 3

®։e ©leicbungen 1, 2, 5 unb 6 ftttb biefelben mit benen, bie ici) fur bie projectionén ber fpljü*  
rifeben (gUipfen erhielt, ron benen immer nur 2 benfelben Pïittelpunft hatten, unb welche Pïittel*  
fünfte um ֊֊ von einanber entfernt ftnb. Peljanble ici) biefe ©leidjungen wie jene, fo erhalte 
։ф für b, , b,2 , b,3 folgenbe ©leidntngen:

а/2 _ а2 + b2 (1 + а,2)
h. ~ľ--------------------------- - -----------------

а2֊—а22 —b2 (1 + а22)
b,22=--------- Г4_----------

__ а2 ֊ а2з — Ь2 (1 + а23)
Ь' 3 ՜ 1 + а2 '

°Ьег, ba Ь22 = — b,22 unb Ъ23 = — b,23 war, 
а2 _ а22 _ b2 (1 + а22)

Ъ 2՜ 1 + а2
а23 _ а2 + b2 (1 + е23\

Ь 3 ՜ 1 + а2 ’
unb enblid), ba biefe Siniem ¿muter gleich ber tangente beö ihnen entfprechenben Söinfeld ftnb,

cos a
unb cos e —----- - íftcos ß

tg '2ß, — cos 2e (tg 2a, — tg 2e)
tg 2ft = cos 2e (tg 2a2 — tg 2e)
‘g 2ft = cos 2e (tg 2«з — tg 2e).

?lud biefen ©leicȘungen folgt nun, bajt a, a2 unb a3 > e fein muffen, allen fpljdrifdjen
(Sllipfen biefeíbe ©rccntricität jugehören mitft, l)auptfäd)lid) aber, baft feine »on ihnen bie anberc 
fihneiben barf, ba ft bid ft bid ft bid ß Wäd)ft, Wäljrenb a3 bid a2 bid a, bid « juitimmt. 
î>ie ©rențen in bem mehrfach angeführten Doppelintegral werben fein für <p »on bid аге 

cos a3
cos — ber Keinen Sire ber fleinften fpljärifcben ©llipfe, b. h- аге sin — —-^՜) für «ber 
bon -5- bid о, fo baft alfo

cos a3v 
F = 4 ո — 8 [E1 sin e — F1 sin e] F (cos p, ere sin = ՜՜՜~)

cos a3>
+ 8 F1 sin e E (cos e, arc sin =------ )cos e /

íft, welched ber Sníjalt ber fleinften fpl)èirifd)en Sllípfe ifi. äluf bíefed fRefuItat muțite id) aud) 
fommen, ba nad) bett obigen Sebingungen bi« ©llipfen ftdj nid)t fdjneiben burften, fonbern in 
einanber liegen füllten ; bad ihnen gemeinfehaftiidje Stüd alfo bie fleinfte von ihnen ift.

------—!
3





eß u Г n n ríj r t elj f e ո.

L ru crf a ff n n
СЭгЬіпагіеп waren in I glrofeffor Я lupft, in II ^rofeffor ÄՍէ naft, in III, A Srofeffor 

rt owöft, in III, B Dr. 2ßaa3, in IV ©ЬегЦгег Síauffen, tn V ©șmnaftallebrer 
Sabrtctuô, tn VI ©vmnaftaHeHr 3ünfd). imnaftaueprer

SBorgetraßene ße^rgegenftänbe.
b₽n ։ • Ф\ипкггІ£^ ’f*  in Ье1П »ersoffenen 3<фе ganj tn berfelben SBetfe erteilt wop 
aeftátwľJh bein-J“natt,t V0Łr^rHenben; eö wirb baȘer jur Sermeibung von ЗВіеЬефІипдеп 
J tiet fun, aur ben Vorrängen Seridtt Sejtig յո nehmen unb bie $enfa nur ba befonber« 
Seľ'iff №0 h" ätveü^rige 6urfuö eintritt, unb bie jwette £älfte beffelben 3um Sortrag ge-

1. Ջ e u t f Ф,
II. Sei bet ?iteraturge|d)id)te würben groben aité SSarfernagel tnitgetȘeilt; gelefen unb 

erläutert würben @0фе$ Xaffo unb .«lopftorfd ©ben.
I. Xie Siteraturgefcfńcffte würbe beenbet burd; Sorträge über ben 7. 3eitraum> baneben 

würben bie ^auptwerfe ber bebeutenbften Srfjriftftcller gelefen unb befprorfjen.

2. ß a t e t n i f ф.
6í. II. Liv. III, Cic. pro Bose. Amer, unb pro leg. manii.; Aen. III unb IV. Xafteben 

privatim Sali. Cat. unb Jug.
61. L Tacit, hist. II, Cie. Brut. unb de fin. I unb III; Horat. od. III unb IV. Prisa­

tím Cic. Tuséul. V unb de fin. II,

3*



3. ® r i е ф t f ф.
6(. II. Plut. Themist. unï> Pericles; Odyss. XIII — XXIV, ttyeiíd irt ber Äíaffe, ttyeiíd 

privatim.
6í. I. Jsocrat, Panegyr. unb Plat. Charinides unb Menexen.; JI. XIII — XXIV, ttjeiíö 

in ber Älaffe, ttyeiíd privatim. 3tt bet ©ammatif Setyre von ben SDÎobid unb ben Mártiiéin.

4. g t a n j ó f i f ф.
6í. II. Mignet revolut, française chap. Ill unb IV.
©í. I. Segur XI unb XII unb Louis XI par Delavigne.

5. religion.
6Í. II. @efcf)icf>te ber Jtirctye von ber reformation bis jut iteueften 3eüj Sinieitung in bie 

Sibel, lecture ber rpoftelgefci)id)te unb ber Sriefe an bie Ttyeffaionictyer.
©1. I. Setyre von bet Jïirdje unb Spmboiif; c^rifllicfje Stora!. Seetüre ber ©riefe an bie 

©abater, Sptyefer, Äoíoffer unb bed 1. Sriefed an bie JîorintȘer.

6, ^Jropiibeutil! gur «ptytlofoptyte.
61. I. Sogif.

I

7. SR a t í e m a t t Í.
61. I. Stereometrie, 3<ф1епфеогіе unb Jfettenbrüctye; Slntvenbitng ber Trigonometrie, befonberd 

auf ftereometrifctye Siufgaben; binomifdjer Setyrfaty unb ©nttvirfiung ber Sogarittymen unb 
¿7 Jbreidfunetionen ín Steityen.

8, 65 e f ф i ф t e.
61. II. Гот unter ben Jîaifern unb @efd)id)te bed Sîittelalterd bid jur reformation;
6!. I. Steuere ©efctyíctyte von 1740 — 1815.

9. St e t u r f u n b e,
61. II. ßoologie unb Sotaní!.
61. I. Setyre von ber SBärnte, ©íectricítät, bent SRagnetídmud unb ©alvanidmudp mattyetna*  

tifdie unb ptypftfcbe ©eograptyie.

3)ie Turnübungen íeitete tvatyrenb bed Sommerd 5 n b r í c i u d in 4tvôc6enh 
íictyen Stunben.

SBíe bie einzelnen ©egenftanbe unter bie Setyrer. verttyeíít getvefen ftnb, getyt aud ber паф? 
folgenben Tabelle tyervor:

/
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91 a m e n 
ber

Ջ e t) r e r.
6í. L 6í. n. 6í. III, A. 6Í. III, B. 6Í. IV. 6í. v. 6í. VI.

Summe ber 
möd)ent 

Iícfeen 
Síunbett.

S e d) о n>. 2 iatein.
2 ©tied). 2 ©ricdj.

2 ©rted).
4 iaíeítt. 12.

Ä í u :p fi.*■<
4 9JÍcitf)ein.
2 Wílif-

3 99íaií)ent. 
շ Wtf.

3 9Jíatf)em.
4 Síedjnen.
2 Síaturge։ 

fd)td)te.
20.

ЗЗгі По roeí f i.
3 @efd)id)te 
uttb ©eogr.

2 ©efd).
1 ©eogr.

2 Ste
4 iatein.
2 ©efd).
2 @eogr.

igíoit.
2 ©efd).
2 ©eogr.

20.

2ß e v է.
►

2 granjôf. 2 granjöf.
2 grcinjôf.
4 ©tied).

2 granjôf.
2 9Iaturges 

fd)íd)te.

4 ©rted).
2 9laturge*.  

fd)td)íe.
2 ©eogr. 22.

ä ú H « ft 4 ®ried).
4 ©ríed).
8 iaieitt. 6 ©ríed). 22.

6 í a u f f e n.
3 ®eutfd).
2 фІ)Н.Цко*  

päbeiitif.
6 Saietn.

8 Safetrt. • 19.

3 ä n f d).

»

4 9Jlaií)ent.
2 9ïaturge*  

fdjídjte.
3 9Jlatí)em.

8 iáteíit.
4 Stedjnen.
2 religion.
2 ՅԽէսրց.

25.

gabrtciud. 2 religion. 2 ÍKeíigioit. 3 ®eutfd).
2 SÍeíigiott.
2 ©eogr.
2 ©efd).

2 religion
8 iáiéin.

23.
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9Í5 a a d. 2 £ebr.
2 §ebr.
3 Teutfd).
2 Sateíit.

8 Satelit.
3 Teutfd). 3 @eogr. 23.

X b í e m. 2 3eíd)uen.
2 Sranjöf.

2 3eid)iien.
3 Sd)reiben
2 Sranjöf.

4 Schreiben
2 ЗеіЛпеп. 17.

Л ä f e l. 2 Singen.
1

3 Teutfd).
2 Singen.

4 Teutfd). |б Teutfd).

2 Singen. 19. МГ

II. âSerotbnuttßen ber vor.qefe^ten ^önigl. Mjövbcn.
æcm 4. Cctober 1852. Tie mit einem ©ntíafíiingöjeugnifi »eríefyenen Tertianer bed 5Ęrogt;tn*  

naftumö ju ^obenftein ftnb ohne Prüfung in bie II aitfjunebmen.
33om 4. Wîărj 1853. Stadt einer æerorbnung beč soi gefefcten Jtönigí. SAinifteriumč folien foíd)e 

Abiturienten unb auswärtige SRaturitätd*  Aspiranten, bie (tch bet ber fchríftlíchen ober 
ntúnbíichen Prüfung einer Täufchung fchulbtg ntadjen ober unbent baju beljűífíid) gewefen 
jïnb, fofort von ber Prüfung audgefchloffen unb bič auf ben nächften fßriifungdtermin 
jurürfgewiefcn werben.

ՋԽո 14. SDÎârj. Ter $err SOííniftcr für £anbel, ©ewerbe unb öffentliche Arbeiten Ijat fid) baȘin 
audgefprodjen, baß $oftadpíranten mit bem 3eit£n$ s o lifta ubi g er Steife entlaffen fein 
тирен; Ьешпаср folien földjeit jungen Seiden feine ßeugniffe ber Steife nach ber Seftimmung 
unter lit. C. §. 28 beč IßritfungdrSteglenientd, fonbern lebiglid) nach ben für alle ®ra> 
ntinanbcn geltenben Seftimmungen audgeftellt werbe».

æom 19. SJlai. Tie mit einem (Sntlaffuiigôjeugníjj serfehenen Secuiibaner bed fßrogpmnaftunid 
յո Stöffel (ollen ointe Prüfung aid Primaner aufgenontmen werben.

æom 10. Auguft. Stad; einer SJtiniftcriaTiBeftimiitung vom 1. Auguft föd bad $orjľfd)e ®C' 
langbud), wo ed gebraucht wirb, սոր in ber Sonaö’fdjett Ausgabe jur Anwenbitng fomtnen.

III. (pronii ber Se^ranjîalt
Л. g e b r c r p e r f o n a í.

1. S3alb nad) bem Anfang beč Sd)ufjal)red ftnb bie in bent Seljrer*  (Collegium entftanbenen Síidéit 
audgefííllt worben. Tie 6te orbentlidje Schrcrftelle, burd) ben ¿ob beč ©Vmnaftalleljrer 



Soföft erlebißt, würbe burd) Boration vom 16. Secember bem rutifdiebrer Srnft időbért 
3änfd) verliehen, ber bereitd feit bem J. februar 1845 unferer Slnftaít feine Shätíg*  
feit mit bem beden Erfolge gewibmet hat. 3n bie burd) feine Beförderung erlebigte Steife 
Würbe «g>err Sari £)tto ^abriciud berufen, ber, am 6. Slpril 1823 ju BlaCiau bei 
gjeiiigenbeil geboren, auf bem ^ribericianum ju Königsberg vorgebilbet, feine Stubien 
auf ber Univerfität ju Königsberg non 1841 — 1846 gemacht unb bad vorfchriftdmäfnge 
Sramen pro facultate docendi ju Blidjaelid 1846 bedanben hat. Seitbem 5 3abre an 
ben Gpmnaften ju Biarienwerber unb íľilítt befdjäftigt, bat gjerr ^abriciud b^i’ ben 
Slelígiondunterricht in ben beiben oberften Klaffen neben anbern Stunden übernommen unb 
ftd) burd, ben Sifer unb bie Sreue, mit benen er fein Simt verwaltet, bei 8eí)rern unb 
Sd)űíern bald Bertrauen unb ßnneigung gewonnen. Sie Shätigfeit bed Dr. Ջ® a a S, 
ber fchon feit bem 7. Յսոէ v. 3- audljelfenb eingetreten war, verblieb ber Slnftalt uno 
erhielt baburd), bah ¡hm ein Drbinariat übertragen würbe, nod) größere unb eingreifen*  
bere SBirffamfeít.

So ifi bem ©pmnaftum bie »ode i'efjrfraft Wiebergegeben unb burd) ben göttlichen 
Beiftand bisher ungefd)Wäd)t erhalten worben. Sßeniger Erfreuliches (apt fid) »on bem 
©efunbheítSjuftanb ber Schüler während beS verfloffenen 3ahreS fageit. Schon im gterbft 
erfranften mehrere fel)r bebeutenb am Slervenfieber; einen Secunbaner forberte ber Sob 
von unS ab, nadjbem er, unlängft ju unS gekommen, burd) feinen füllen unb audbauern*  
ben ffleif ftd) unfer Bertrauen gewonnen hatte. Slber -übler würbe eS nod) im Frühjahr, 
als bie Btafern unb bad falte fieber hier allgemein hert'fd)ten unb aud) von unfern 
Sd)ülern feljr viele ergriffen. 3nbeffen haben wir bod) feine Berlufte ju beflagen unb 
aud) bei biefer Gelegenheit wieber ber unermüdeten unb uneigennützigen iLfjAHßfeit unferer 
Slerjte, befonberd bed Königl. Kreiöpljvftfiiö «gerrn Dr. Schüft unb bed ^errn Dr. 
V. S t a h e W d f t, viel ju banfen gehabt.

2. SQ3íe früher, ift bie wol)lwolíenbe gürforge ber vorgefeftten Königl. Beljörben aud) in biefent 
3ai)ve bemüht gewefen, ben fd)Ied)ter bohrten Stellen Unterftüftungen jujuweifen. Süt 
bie Söittwe unferd früh verdorbenen Ջ o f d) würben nicht unerhebliche Bewilligungen 
gemacht, um fte namentlich in bem erften 3ahre, vor bent §älligfeitdtermin ihrer феп*  
fton, vor Sorgen ju fchüften. Sind bem Sentralfonbd für bie ©vmnaften empfingen 
3 Mehrer 3ufd)üffe, unb ju bemfelben ßwed würbe auch eine entfprechenbe Summe aud 
ben eigenen Bütteln ber Slnftalt verwandt

B. ßcJjrapparat
1. Ser GpmnafiabBibliothef würben aufier ben ftortfeftungen ber 3eitfchrift für beutfebed Sliter*  

thum unb ber neuen Breuß. Brovinjialblätter mandje Gefcbenfe ju Sheil. 3uerft erhielten 
wir burd) bad Königl. Blinifterium 9 Sßerfe aud einem jur Sludroahl geftellten Bücher*  
vorrath, bie von Dr. Sdjeibel heraudgegebenen Olympiades Scaligeri unb eine Satum*  
lung von Slbhanblungen bed verdorbenen Dr. Հյ off mann im Gebiet ber Staatdwiffen*
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fd)aft, beit 2. 'Xljeií ber hiteraturgefcbícbte son Ißifanéfi unb baé Dîfyeinifcfje Sîufeum 
für Philologie Sßattb VIII, ^eft 1 — 4. Sobann verbanfen wir bem Kuratorium ber 
allgemeinen Sanbeéftiftung jur Unterftüßung hülfébebürftíger Veteranen alê Wionalbanf 
4 Sremplarc beé ©ebenfbucheé jur Verkeilung an fleißige Schüler; enblid) ijaben ber 
jpetr Director ©ottbolb ju Äönigéberg unb ber ^err ®iuflfbirector Sommer ju Berlin 
mehrere werthvolle Schriften gefchenft 'Villen biefen freunblidjen ©e.bern fugt bie Slnftalt, 
beren Vücherfammlung aué ben etaténtäßigen Sîitteln nur langfam vermehrt werben tanu, 
ben verbittblichftett Daitf.

2. Sine Sammlung auégeftopfter Vögel, bie von bem Veftßer ju einem feȘr billigen, nur bie
baaren Sluélagett erftattcnben greife jur Verfügung geftellt mar, fonnte aué ben Sr*  
fparniffen ber Vlnftcilt angefchafft unb jur Velebung beé naturgefchichtlichen Unterrichte 
aufgeftellt werben.

3. Die hehrer*  unb Schub ®ibliotl)cf erhielten tvieber einigen Bumuché. Sluch mürben mehrere
Sßanbcharten angefchafft, fo bah nun baé Biel, jeher Älaffe ihren Vebarf nach ber 
Vertheilitng ber Penfett jujumeifen, balb erreicht fein wirb.

4. 3Äit befonberent Daitfe ift eitteé ©efchenfeé ju ermähnen, baé jur Velebung beé @efang*
Unterrichté unb jur ^ebung ber geierlicijfeit bei ben gemeinfamen Vlnbacf)ten unb Schul*  
feftlichteiten nod) lange fegenéreid) mirlen mirb. Durd) bie gütige Vermittelung beé 
Äöttigl. Provinjial*Sd)ulíolíegiumô  hat nämlich beé §errn Sïinifterô v. 'Jîaumer Srcelïenj 
unter bent 10. Scptbr. v. 3- 300 jur Slnfchaffung eines glügelé bewilligt. Unter Síit*  
wirfitng beé феггп SI. D. Sämann in Äönigéberg ift für biefen Preié ein Յոքէրս*  
ment gewonnen unb in ber Slula jur Venußung aufgeftellt, baé burd) feine fdjöne äußere 
Sluéftattung jur ßicrbe beé Saaleé gcreid)t unb burd) bie Sülle unb «Straft feines Doñeé, 
wie burd) feine fefte unb bauerhafte Vauart beu Veifall aller «Renner erl)ält. So wirb 
eé hoffentííď) nod) lange mit Vorteil benußt werben unb jugleich ein ßeugniß ablegen 
von ber @eneigtl)t’it ber vorgefeßten Veí)őrben, bie vaterläitbifdien Sdjulanftalten in ihren 
Seftrebungen յո unterftüßen. Diefelbe Erfahrung haben wir auch nach einer anbertt 
Seite hin gemacht. Die Vefchränftljeit beé Durnplaßeé war fdjon oft bei ber Srtljeiiung 
beé Unterrid)té hinberlidt geworben. Deé «fjerrit öbcrpäftbenten Sid)mann Sreellenj 
entging biefer Uebelftanb bei bem Vcfuche, beffen wir ttné am 24. Slai v. 3- ju erfreuen 
hatten, nicht, unb fo würbe burd) beit in blefem $rüí)jahr befohlenen Slttfauf bcé benadj*  
barten ©artengrunbftücfé (íRaftenbtirg «ЛЯ 502) nid)t allein ber biéljerige Durnplaß um 
mein՜, alé baé Doppelte vergrößert, fonbern and) ber Directorwohnung ein (harten ju*  
gemiefen, ber ihr bié babin gefehlt hatte. Síit neuem Safer haben nun auf bent erwei*  
tértéit unb mit jablreicheren ©erätljen auégeftatteten Durnplaß bie Hebungen begonnen, 
unb baé Sd)auturnen, baé am 31. Sluguft vor einer ;al)lreid)en Verfammlung ab*  
gehalten würbe, hat bett Veroeié geliefert, wie feijr bie Schüler bemüht geroefen ftnb, bie 
ihnen burd) bie Jürforge ber vorgefeßten Sef)örben bargebotene, vielfach verbefferte @e*  
tegenl)eit jur ©ewinuung förperlidier @ewanbtf)eit ju benußen.
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5. Die von ocm Kuratorium ber allgemeinen SanbeSftiftung jur Uuterftüpung pülföbebürftiger 
Cetera nett ber pieftgen Slnftalt unentgeltlich überwiefenett 4 ©ebenfbücher (fiepe «Ж 1.) 
mürben am 27. Slugitft 4 Schülern, Davibfopn, Scprempf, Slippxi unb форі, 
bérén ®äter in bem Sefreiungőfriege mítgefámpft haben, nach bem ©ebet vom Director 
feierlich übergeben.

6- ®фоп in einem früheren Sericpt (1851) mürbe Sebauern barüber auSgefprocpen, bajt eö 
noch nicht hatte gelingen mollen, cinc Scpwimmanftalt ju errichten unb für eine georbnetc 
Sabegelegenpeit ju forgen. Ser Director ift fepr erfreut, bap burch bie freunblicpc lliv 
terftüpung ber ftäbtifepen tßepörben unb vieler ßinjclnen bicő nunmehr möglich geworben 
ift. Der Slüplcnbeftljer óperr Л о Int a r geftattete námíicp in biefem ffrüpjapr mit ge*  
wopnter SBercitmilligfeit bie Senußung feiner Scpleufenanlage; bie ftäbtifepen SSepörben 
bewilligten baS nötpige SauPolj; ber <£>err Sáron v. b. Dren cf unb ber £err Slajor 
Stcppupn gaben bie erforberlicpe llfcrflacpc mit ber banfenöwertpeften 3uvorfommciipcit 
her, unb fo fonnte am 6. Juni, naepbem ein Schwimmlehrer auS Königsberg engagirt 
war, bie wohl eingerichtete Schmimmanftalt eröffnet werben. Son 90 Sernenbeit ift faft 
bie äjjälfte im Saufe bed Sommerő ju greifcpivimmern aitSgebilbet, unb vielen anberit 
ift bie Sßopltpat unb ßrfrifepung eines täglichen SabeS jtt Dpeil geworben. Durci) bie 
untüchtige Unterftüßitng mehrerer bewährten greunbe bcS ©pmnaftumS, ber ^errett 
v. Staffenbacp, v. Sanben, v. $ouffarbièrc, Stabtfämmcrer KõSííng, 3¡orf, 
unb bcS ©vmnaftalíeprer 3änfcp ift feber Unfall vermiében, unb baő gattje Unteritep*  
men ju bem crwünfcpteften ßrfolge geleitet worben. Sillen aber, bie burch woplwollenbe 
Speilnapme unb bereitwilliges ßntgegentommen bie Sache geförbert haben, auch öffent*  
lieh feinen verbinblichften unb aufrichtigen Danf auSjufprecpen, baS ift eine Pflicht, 
beren ßrfüllnng bem unterjeiepneten Director ein tief empfunbeneS Sebürfnip ift.

C. U n t e r ff ü ֆ u n g é f o n b f>.
1. König!. Stipcnbien erhielten 20 Schüler ber oberen Klaffen im betrage von 10 — 20 .i^.
2. Daè Krügerfcpe Stipenbium ift leiber nocí) immer nicht jur £ebung gelangt, ba ipnt auf er*

orbcntlicpe ßinnapmen nicht jufliefen, unb bie Slnfammlung ber ßiitfcn nur laitgfam bapitt 
führt, baS StiftungSfapital ju ber beftimmten ^öpe ju bringen, ßs beträgt jeßt 175 
in Staatsfcpulbfcheinen unb 20 ¿¡Ц. 6 1 bei ber piefigen Sparfaffc.

3- Slit Schulbüchern ftnb auch int versoffenen 3apr mehrere Schüler aus bon etatSmäßigen 
Slitteln unterftüßt worben. Slup erbem wirb ^err Sucppänbler fRőprícpt nicht műbe, 
in biefer Sejiepung fein SBoplwoHen ju betpätigen, unb ein greunb ber Slnftalt, ber 
nicht genannt fein will, pat eine Sammlung von 9 fepr gut erpaltenen unb brauchbaren 
Schulbüchern jtt biefem 3lrecf überwiefen; beiben getreu banft ber Direktor int Flamen 
ber burch fte Unterftüßten.

4
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D. 21 b t t u r i e n t c n.
3u Sîidfaeiid 1852 »erließ bie Anftaít mit bem ßeugniß ber Seife:

^riebricf) Suboípf) ißreuß, eoangelifcß, 18'4 3. alt, aud Drteldburg, Soim bed bortigen Kreid*  
@erid)td*iRenbantcn,  6՚4 3- auf bem ©tymnaftum, 2'/շ 3-üt ЦМіпп, ftubirt in Königs*  
berg 3ura.

ßu öftern 1853 mürben mit bent ßeugntß ber Seife entlaffen:
1. ^einrtrf) Auguft 'Abolpl) Sillerbed, eoangelifd), 18'4 3- alt, and Saßenburg, Sobn bed

piefigen ÜJlajord a. Ջ., 8'4 3. auf bem ©ÿmnaftum, 2‘/2 3- in фгіпіа, ftubírt ín 
Königsberg unb Sonn Sfnlofopbie.

2. Șriebridj Srnft Sari ^endfi, eoangelifd), 19'/2 3- alt, aud Saßenburg, Soßn bed Ißeßgen
Kreidgerid)td*SecretairS,  10'4 3- auf beut ©tymnaftum, 2'/2 3. tu fßrüna, ftubírt ín 
Königsberg geologie.

3. Șriebrid) Subofpl) Albert Sübfamen, eoangelifd), 20 3. alt, aud íSomnau, Sofyn bed
Sfarrerd ju Sőffel, 2'/2 3- auf bem ©tymnaßum unb ín фгйпа, ftubírt in Königsberg 
Speologie.

4. gríebríd) 2ßi(f)elm ». ©robbed, eoangelifd), 20 3- alt, aud Wlafurböfcßen bei Sorbenburg,
Svbn bed »erftorbenen bortígen ©utdbeftfcerd, 6 ։/a 3- auf bem ©tymnaftunt unb 2 3- 
in фгіша, ftubírt ín Königsberg Зига.

Außerbem erhielt ju Oftern bad Зеи9п$ ber Seife ein Straneud, Sineenj Stan nid), fatfjo*  
lifd), 22’4 3- alt, aud Söffel, Soffn eined bortígen Sd)neibermeifterd ; er mirb in Kö« 
iiigdberg Зига ftubíreii.

I

f

F

E. Stbulfeierltdjfetten.
1. Am 15. October mürbe ber ©eburtdtag Sr. Slajeftät bed Königs feftlid) begangen. ®ie

geftrebe Șielt ber ©tyninaßallelfrer 3änfd). Sr fpradj über bíe ftttlidje Sebeutung fßreu*  
(tend ín í)eutfd)lanb; ed eröffneten unb fd)loffen bíe patriotifdje freier ©efänge ber Sd)ûler 
unter Leitung bed Santor Kufel. 2)ie Säfte Sr. Síafeftät mar bem feftíícfyen íXage 
gemäß mit Síunten gefdnnüdt uno »ergegenmärtigte ben jal)lreíd) Serfainmeíten bíe 3üge 
bed gütigen dürften.

2. Am Sßarfreitag íjielt gemäß ber ^ippelßhen Stiftung ber director einen Sortrag über bíe
Sebeutung ber SBorte bed Srlőferd: „ed iß »ollbradß." Angemeßene ©ebídjte mürben 
burd) ben Srímaner Slajemdti unb ben Secunbaner £ed)om »orgetragen; bíe barnít 
»erbunbene Sßluftfauffüßrung leitete ber Santor Kufel.

3. Ant 22. Wtärj mürben bie Abiturienten feierlídj burd) ben director entlaffen. Siner »on
iȘnen, S í II er b e d, naßm,mit einem Sortrage über bíe Sebeutung ber Aftrononiie aid 
einer Süßrerinn jur ©ottedfurcbt in feinem unb ber übrigen Samen »on ber Anftalt unb 
ben bisherigen Siítfdjülern Abfdfieb. í£>ie S3ünfd)e ber ßurüdbleibenben fcbloß ber фгі< 
maner KaminSft an einen franjöfifäfen Sortrag über bad Sterna le développement
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de la poésie française dans le siècle de Louis XIV an. æorÎjer fyatfeit aud) and ben 
anbern klaffen einjelne Schüler fid) mit ben Verträgen »on Seclamationdftütfen »erfucht. 

4- Ser gpippelfd)e Sdjulactud tvurbe bied ȘDîal, ba ber 19. DJíaí in bie ^fingftferien fiel, auf 
ben 2. Suni »erlegt. -Jladjbein ber fßrimaner ÎIȘomafdjemdfi über ben (Sinfluf? bed 
nnffenfd)aftlichen ßuftanbed auf bie Literatur eined æolfed gefprochen, unb 16 Sd)üler 
aud ben »erfdjiebeneii Jtlaffen beclamirt hatten, hielt ber ©pmnaftallehrer Sanfeh juin 
Sd)luß einen Vortrag über bie æerbienfte fßreußend um bie ^anbeldeinigung Seutfch« 
lanbd. ©efänge ber 3 Singflaffen mürben unter Leitung bed (Santor Jtüfet audgeführt.

5. Sim 12. Suni gingen bie Seljrer mit ben eingefegneten Schülern ¿um heiligen Slbenbmahl.

IV. tteberfïd>t ber flatí|Hf$en $erț)âltniffe»
Sím Schluß bed Sommerfemefterd befuchten bad ©pmnajtum

in I ... 35
in II ... 50
in III ... 63
in IV ... 47
in V ... 31
in VI ... 30

256 Schüler.
Sie öffentlidje Prüfung ber fämmtlichen klaffen finbet ben 3 0. September Ջօր*  

mittagd »on 8'/2 — 12 Uhr Statt, unb Slachmittagd wirb bad Sommerfemefter 
mit Seclamationd * unb (Sefangübungen gefdjloffen.

Sad SSinterfemefter beginnt Sien ft ag, ben 11. De t ober.
3ur Aufnahme neuer Schüler ift ber Unterjeidjnete tâglidj bereit.

T e c h o w.

♦
»

►
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Sleiljenfoiße ber Prüfung unb ber iDeclamatîonêübung.

æormittagê 

Serta: ©eograpȘie. SÖ e » I.
¡Quinta: Stedjnen. Ä í u p p. ч
Quarta: Sateinifdj. 6 í a uf fen.

S’/շ U r:

Dertia: granjöfifd}. SöepL 
Secitnba: ©ríedjifdj. Der Director, 
фгіта : Sïeligion. $ a b r í c i u d.

«
Si a d) m i 11 a g d 2 % U fy r :

Sefang ber 1. Singflaffe.
(S6 beclantiren:

Die Sextaner:
Jïrufd)ei»dfi. Sertrauen ». ?$röí)Ií<f). 
SRäfelburg. Der junge Jpafe ». Sfeffel. 
Sertrant. Der ©reíd unb ber Xob ». ©leim. 
Safyig. Srbcníood ». grőfylicfy.

©efang ber britten Singflaffe.
®ê beclamiren:

Die Quintaner:
Ä'a mind fi. Der Sítpenjáger ». Scfyiíler. 
jßapenbied. 3brafyím ». ^ßfeffel.
D erteí. Der ^irt »on Dggerdfyeím ». Sangbein. 
Si a то i էյ f i. Die ebíe SRuftta ». ^agenbad;.

©efang ber 3. Singflaffe.
(Sê beclamiren:

Die Quartaner:
ßimmerntan n. SdjTOãbifcfye Jlunbe ». llfylanb. 
Ջraun. Dad Sßafyrjeidjen ». greiÎigratȘ. 

». b. Drend. Der gelehrige Sauer ». Sfeffei. 
©lobfoTOdfi. Die Tiadjt bed ©efanged ».

Sdjiller.
©efang ber 3. Singflaffe.

®§ beclamiren:
Die Tertianer:

fßofyl, Dittmar, ^aberlanb II unb Jtüfynaft. 
Der Sdjafy ». Sefftng.

Steppufyn, Qlledj unb ©ubowiud. ©ine 
Scene bed 1. Slctd and ©öt? ». Serlidjingen,

©efang ber 2. Singflaffe.
®d beclamiren:

Die Secnndaner:
». 2ßrangel, ^eínrícfy ber Segler ». Jtlopftod. 
^jullmann. Saterlanbdlieb ». Ælopftocf.

Siebe bed $Primanerê ». фе րա a ո ո 
uber Spiff.

Scfylufjgefang ber 1. Singflaffe.


