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LO G A R IT H MOT EC H NI A.
2GARITHMUS compofito vocábulo dicitur 
a ratione & numero, quad rationum numerus; id 
quod plane cum re consentit. Eft enim Logarith
mus nihil aliud,quam numerus ratiuncularum, con
tentarum in ratione, quam abfolutus quifque ad 
unitatem obtinet. In qua definitione radones acci- 
pimus, tanquam magnitudines partibus confiantes 
homogeneis toti; ftriftiori aliquantò notione,quàm

vulgo folet. Quamvis enim ratum fit, rationem omnem ex comparatione 
quantitatum homogenearum oriri:certc nec quævis comparatio producit ra
tionem ;iiec quarumvis quantitatum,homogenearum licet, habitudo eft ratio 
quanta,feu partibus conftans.Namæqualitatis,quæ dicitur,ratio,eft ilia qui- 
dem quantitatum homogenearum, atque æqualium, habitudo mutua, unde 
nec rationis appellatione privandam autumem,cui definido Enclidea compe
tition minus ac aliis rationibus, quas inæqualitatis vocantďed nihil obftat, 
quo minus generalem iftam rationis notionem porró dividamus ita, ut 
quantitatem habere putentur folæ radones,ex inæqualium habitudine ortæ. 
at æqualitatis ratio in indivif ibili conliftat,habeatque fe in rationibus,quem- 
admodum punctum in magnitudinibus, autnullitasin numeris, quæ fin- 
gula quantitate ас partibus carent. Componas, enim fexcentas radones 
æqualitatis, non augetur nec minuitur ratio , fed eadem manet æqualitas : 
feeds atque in rationibus inæqüalitatis, quæ additæ vel dctraélæ învicem, 
faciunt radonem majorem vel minorem. Quantum autem eft, quod addi- 
tis vel demtis partibus homogeneis augetur minuiturve. Sed nec quævis 
comparatio quantitatum homogenearum rationem producit. Veluti cum 
numerum dividimus per numerum ; comparantur utique quantitates homo
genes, fpeéfando quoties altera contineatur in altera ; fed quod iñde oritur 
latus, nec ratio eft ipforum numerorum, nec fane quantitatem exprimit 
rationis, quæ utrifque intcrcedit. Alioquin divifo numero quovis per æqua- 
lem, quæ inde oritur unitas, exprimeret quantitatem rationis æqualium, 
quam tarnen quantitate carera fuprà adftruximus. Quiňitnó, dads plud- 
bus rationibus, v. gr. ą ad շ, & 9 ad 3, fi divifo utrinfque antecedente per 
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շ LOGARITHM OTE C HH I A.
fuum confequentem, exhibèrent orti 2 & 3 veram quantitatem iftarum ra
tionum; oporteret,ut ex his ortis compofitus numerus, nimirum 5, exhibe- 
ret quoque veram quantitatem rationis compofitæ. Atqui ratio compofita 
eft 36 adó, cujus quantitatem jam expriraeret ortus 6, diverfus fané ab 
ifto 5. Obtinuit tarnen ufus, ut rationes denominentur à latere orto; fic 
ratio 4 ad 2 dicitur dupla, & 9 ad 3 tripla: verùm hæc nomina arbitrio 
hominum impofita • rețineri quidem pofl'unt, veritati autem derogare nullo 
modo debent. Quanquam nec utilitate caret ifte modus denominandi ra
tiones 5 liquidem arguit, rationes effe majores, quarum denominator eft 
major, & contra : eodem modo finus majores congruunt majoribus arcu- 
bus, quorum tarnen veram quantitatem exprimere nemini videntur. Cœ- 
terùm, ut linea eft dupla linear, quam bis continet • ita, proprie loquendo, 
dupla foret ratio alterius rationis,quam bis continet • fed pro eo duplicatam 
dicere maluerunt Scriptores, quorum arbitrio fynonyma alioquin vocabula 
dupli & duplicati, res plané diverfas fignificare intelliguntur. Verùm 
id quod eft multó maximum} nimirum omnium quantitatum menfuram 
efle quantitatem homogeneam, & in divifione genuina fieri applicationem 
menluræ homogeneæ ad quantitatem menfurandam , ortum vero ex tali ap
plication, nihii aliud efle, quàm numerum Arithmeticum, exprimentem, 
quoties menfura continetur in menfurato • hoc fcilicet eft, quod omnem 
dubitationem excludit. Ita falluntur proferto, qui applicatâ linea reétâ 
illatabili ad aream datam, putant inveniri latitudinem reétanguli. quafi 
non potius fecundum veras divifionis leges applicaretur reétangulum æquè 
longum divifori, & aequè latum unitati affumtæ, ad aream extenfam quoque 
ad longitudinem diviforis; & quafi non ortus ex ifta application, numerus 
effet Arithmeticus, exprimens, quoties reétangulum menfurans contineatur 
iň menfurato, vel (cùm per 1. Vl eadem fit ratio ) quoties latitudo reétan* 
guli applicati contineatur in latitudine reétanguli menfurati 5 quo fcilicet 
divilio vere opponatur multiplicationi, quae refolvat hujus produétum in fua 
elementa. Quemadmodum enim omnis multiplicator eft numerus Arith
meticus (ut habet Stevies in Arithmetica Praética. ) ita omnis ortus à 
divifione eft fimiliter numerus Arithmeticus. Quae quidem omnia facilli- 
mè praefend negotio aptantur. Nam multiplicare radonem nihil eft ali
ud, quàm replicare aliquam radonem toties, quot funt unitates in numero 
aliquo Arithmetico, qui dicitur factor. Et dividere radonem, eft applicare 
rationem aliquam ad aliam rationem, ut inveniatur numerus Arithmeticus, 
exprimens,quoties menfurans ratio contineatur in menfurata. Id fi hie fieret, 
nihil dubium, quin vera patefieret rationis quantitas. At enimverò, cùm 
applicatur terminus alicujus rationis ad alterum5num putamus rationem ap- 
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LOGARITHMOTECHNïA. ș
plicari ad rationem ? quo pado igitur ortus ex tali applicatione poteft ex
primer quantitatem datæ rationis i Verum eft quidem, quod ortus ex 
applicatione termini ad terminum, rationem habet ad unitatem eandem, 
quam dividuus ad diviforem } fed hoc modo eadem prodit ratio, quæ ante 
divifionem fuerat, aliis tantum terminis exprefta ; nec proinde quantitas 
rationis datæ invenitur in menfura aliqua priùs nota , quemadmodum in 
aliis magnitudinibus divifis aftolet, & inftituti noftri ratio poftulat: 
Siquidem tum demum quantitatem rationum exaété determinâlle videbi- 
mur, cùm eas omnes in una aliqua ac eâdem communi menfurâ æftimare 
noverimus} id quod Logarithmorum ope præftari, definitione modo tra- 
ditâ innuere volui. Ex qua porro intelligitur, cùm finguli Logarithmi nu- 
merent partículas rationum inde ab unitate ad fingulos ordine abfolutos 
procedendo coacervatarum • fieri non pofte, quin æqualibus Logarithm»- 
rumdifferentiis (id eft, æqualibus particularum increments ) congruant 
quoque æquales radones abfolutis intercedentes ( cùm integra ex a nuali 
numero particularum æqualium confiata, inter fe lint æqualia. ) adeoque 
Logarithmos eile in proportione Arithmetica, cùm eorum abfoluti funt in 
Geometrica • idcircò pofte operationem Regulæ prop ortionum in compen
dium redigi, fubftitutâ additione & fubtraćłione loco multiplicationis & 
divifionis : Denique rationis cujufque bipartitionem, tripartitionem, &c. 
quæ alioquin requireret extradtionem radicis quadratæ, cubicæ, &c. con- 
iiftere in biparddone, tripardtione, dre. differentiæ Logarithmorum datis 
terminis congruentium ( hoc eft, ratiuncularum in radoné data compre- 
henfarum.jQui ulus cùm fit eximiusj patct poftremò, quo pacto tam utiles 
numeri artificiales, feu Logarithmi concinnari pofiînt • nimirum invefti- 
gando,quot rationculæ,aflùmtæ magnitudini«,contineantur in radoné cujuí- 
queabio'uti ad uuitaitm. Sic enim unitatis Logarithmus évadit o, cum 
unitati- ad unitatem ratio fit xqualitatis, quam quantitate carere fiiprà affé
rul. lía nimirum fiet, ut cùm inter muitiplicandum vel dividendum unitas 
nihil mutet ■ hujus Logarithmus o (dum additio & fubtraftio fubftituun- 
tur multiplicado™ & divifioni) nihil quoque additione vel detraćłione fui 
mutet. Numerus autem ratiuncularum in ratione decupla contentarum 
çommodifiïmè aftumitur 1,0000000 ( hoc eft, una decupla ratio in nu- 
merum partium decimaltum rotundum diftributa. ) Ira enim fier, dum 
inter unitatem & 10 intercedit una ratio decupla, & porro inter 10& 
loo altera,inter i о о & ï о 00 terda, & deinceps; ut in centupla quidem ra
doné condneantur ratiunculæ o,cccoo.oo (hoc eft, duæ decuplæ rado
nes in numerum partium rotundum diflributæ ) in millecupla vero ratione 
contineantur 3,0000000 (hoc eft, tres radones decuplæ in numerum par- 
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4 10 G A R ITH MO ТЁС HNI A.
tium rotundum diftributæ5) & deinceps. Unde primùm hoc commodï 
confequimur, ut abfolutis, iifdem charaderibus expreftis, iidem competant 
Logarithm։; veluii fi abfo'uto г competat Logarithmus 0,3010299. 
etiam abfolutis 20, 200, շ о со competent Logarithm։ 1,30։ 0299; 
2,-010299; 3,3010299. Etenimfi cationes 2 ad 1,20ad 1,icc ad ։, 
& deinceps, intelligantur partita,illa quLiemin rationes 2 ad լ & fad j.. 
ifta in го ad í o, Ճշ i o ad ։ • hæc in շօշ ad i oo , & 100 ad q apparet, 
quòdexceffus 2 ad í,quo illafuperatrationem ։ ad ։ æqualis lit exceíliii 
2 о ad 10, quo ifta fuperat rationem 10 ad ■, idemque æqualis exceflui 
zoo ad 100, quo hæc fuperat rationem 1 00 ad 1. Ergo fi ratio 2 ad I 
præter æqualitatis rationem (quam innuit charaderiftica o) contineatra- 
tiunculas 3010299, qualium ipfa decupla continet і,зоооооо5 certè ra
tio o ad i præter unam decuplam (quam inn uit charaderiftica i) conti- 
nebit eundem numerum ratiuncularum excurrentium 2010299; & ratio 
200 ad i præter duas decuplas (quas innuit charaderiftica 2 ) continebit 
firnißter eundem numerum ratiuncularum excurrentium 3010299. Unde 
porro & hoc confequimur, ut ex infpeda charaderiftica, uniufcujufque 
ábfoluti valorem æftimare queamus. Nam cum in decupla contineantur 
j,0000000 ratiunculæ numero rotundo, & in centupla 2,0000000 ra
tiunculæ numero itidem rotundo ; oportet, ut quæcunque funt inter de
cuplam & centuplam contineant plus quàm unam decuplam, minus autem 
quam duas; quamobretn charaderiftica omnium abfolutorum, qui funt 
inter i о & 100, ipfiufque adeo denarii (hoc eft, omnium numerorum, qui 
fcribuntur duobus charaderibus) erit 1 . & fie deinceps.

His ita ordinatis, proximum eft, ut oftendamus, quomodo inveniatur 
menfura rationis, quam quifque abfolutus obtinet ad unitatem, in partibus,, 
qualium decupla continet 1,0000000 (hoceft,quomodo cujufque abfoluti 
Logarithmus inveftigandus fit.) Verbi gratiâ: beire vefim, ratio ։oo[ç 
ad ï quoi contineat ratiunculasqualium decupla continet 1,0000000.- 
Difpefco igitur rationem datam 10 о [5 ad ï infuas partes,nimirumioo^ý 
ad 100, 100 ad 10, & 10 ad ։, quarum pofteriores duæ confti- 
tuunt duas decuplas (unde patet Charaderifticam fore 2 ; ) itaque reftat, 
ut inveftigemus, quota pars fit reliqua ifta ratio 100[ç ad 10© ipfius de
cuplar. Quod fi igitur termini 100 [5 & 1 ©0 ducantur uterque in fefe, 
produdi exhibebunt rationem duplicatam rationis ioojj ad iop, cujus 
(duplicate fc. rationis) termini rurfusin fe dudi procreabunt duplicatam 
duplicate, id eft, quadruplicatam rationis ï ooj^ç ad ï 00 ; atque ita con
tinuata multiplicatione terminorum , donee is, qui gignitur ex dudu con
tinuo termini 100[5 in feipfum, evadat decuplus ejus, quem duduś соп-
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LOG АШНШТЕС НШ, 5
tinuus,termini i oo in feipfum producir ; denominator poteftatis poftrem0 
genitæ oftendet, quot integri s vici bus ratio ioc[j ad юо contineatur in 
decupla. Et cùm alter terminorum fitюо, cujus poteftates omnes con
fiant unitate & certo numero cyphrariim . omnis labor reliquus occupa- 
bitur circa elevandum alterum terminum ioc[ç ad eam poteftatem, quæ 
prioris termini (nimirum locrij) æquè altam poteftatem excedat decuplo* 
cujus operationis compendium exemplo, quam verbis docere præftat.-

ioc{3ooo (i)
ÇOO.F (ï). n

—--------------------------
I-O©5OOO

___________

1010025 (շ) 
țZQOXQX (2)

iOIOOłJ’ 
joioo .

20
____________ i___________  

іоіоі50(4) 
05 I 0201 (4)

І020І50
20403

102 
________ 51_______

J040706 (8)
6070401 (8)

1083068(16)
8603801 (16)

іі73с35 (32)

___
1376011 (64} 
.1106731 (64).

՜7՜8շ34օ6 f 12 8J

1893406(128)
6043981(128)

fed in proxime præce
dentem, hoc modo : 

9340130(448) 
8603801 (16)3584985(256)

5894853(256)

12852116(512)

Hat c poteftas pluf- 
quam decuplo excedit 
poteftatem æquè altam
1 ocnj ; ergo refumo !
2 5 6tani,eamq;duco, non 
in fefe, ut modo, fed in վ 
proxime præcedentem, 
nimirum 12 ¿vam, hoc 
modo:

3584985 (256) 
6043981 (128)

10115994(464)
Ubi rurfus nimium 

colligiturj ergoeandem 
ad hue 448vam duco,non 
in 16tam,ut modo,fed in 
proxime præcedentem, 
nimirum Svam, hoc rao - 
dot

934013°(448) 
6070401 (8)

9720329(456)
0510201 (4)

9916193(4ճ0) 
șzooioi (շ)Ժ787Տ31 (384)

1106731 (64)
iooi 5603(462)
Quæ poteftas rurfus 

excedit limitem ; quare 
eandem 46omam duco, 

¡ПОП in 2dam, fed in 
! mam, hoc modo :

99I6193 <46g) 
500Í (1)

9340130(448)
5303711 G2)_ 

10956299 (480) 

Hæc poteftas denuô ex
cedit æquè altam 1 օօպ 
plufquam decuplo 5 ergo 
eandem 44 Svam duco, 
non in 32 dam, ut modo, , 9965774(46։)

Cùm
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Cùmigitur poteftas termini 100(5 excedat æquè akam Toorij 

plus quam decuplo, at 461 ejufdem termini i oc|j excedat æquè akam 
i oonj minùs quam decuplo : ajo, rationem 100 [5 ad 100 contineri in 
decupla plus quam 461 vicibus, minus autem quàm 46 2 bus.

Cœterùm
£460^ Г 99 ібі 93 differentiae

Cùm poteftas<461 Síit2 99Ճ5774Տ49581 ípropemodum 
^4623 ¿ 1001 y603^49329 S æquales j

Itaque partem proportionalem, quâ poteftas jufta,nimirum 10000000 
excedit proxime minorem 9965774, per Regulam auream facile ас tutò 
reperire datur, fumendo nimirum,

juftae 10000000
& proxime minoris 996 5 7 74

differentiam 34226, & dicendo ;
Ut differentia inter proxime minorem & majorem

* (nimirum 49829,)
Ad differentiam inter proxime minorem & juftam

(putá 34226;)
Ita ioooo, ad 6868 5 quæ funt partes decimales uniusvicis, adeòut 

ïatio ioo[_5 а<1 ioocontineaturin decupla 461|_6868 vicious. Porró, 
Si decupla (five ratio loo[ 5 ad 100 fumta 461^868 vicibus) con- 
tinet ratiunculas 1,0000000. quot ejufmodi ratiunculas continebit ratio 
i օօԼ5 ad т oo femel tomta ? Prodeunt г 16 ç 9[7 ratiunculæ, quæ funt 
exafta menfura rationis 100(5 ad 100, quibus fi addas raciones i 00 ad 
10, & լ о ad i,hoc eft bis decuplam,conftantem ratiunculis ?,ooocooc5fit 
integra mentora ration is 100 է 5 ad 1 (five Logarithmus abfoluti 100 LO 
hic fcilicet 2, oozi6$g[y.

Pari modo invenietur Logarithmus abfoluti 99 [5, vel ratio abfoluti 
99І_5 ad 1, fi exratione 100 ad i (quæ æquipollet bis decuplæ) autoras 
rationem 100 ad 9 9 է 5՜, hoc eft, ex ratiunculis 2,0000000 autoras nu- 
merum fimilium ratiuncularum in ratione 100 ad 99 [5 contentarum. 
Quæratur igitur primum, quoties ratio 1 00 ad 99^ contineatur in de
cupla. Ubi rurfus alter terminorum cùm fit 100, operations haut in diget; 
alter verò 99^ continuo duftu in feipfum elevandus eft ad earn poteftatem, 
quæ decuplo minor Ct poteftate 1 oorij æquc alta. En operationem :
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995000 (i )
599 C1)

8955000
895500

49750_________ _
99002 50 (г )
520099 Ò)

891022 5
891023

198
49__________

9801495 (4)
5941089 (4)

8821345
784.1 20

980-
39a

88
_______ Ț________
96069зо( 8)
396069 ( 8 )

9229310(ï6 )
՚ *392*9 GÓ

85x8016(32)

85x8016 (3a) 
6108158 (31)

7275660 (64) 
665527 (¿4)

5364459 (128) 
9544625 (128)

а77Ч7а (a5¿) 
254177a (256)

55429° (512)
Hæc poteftas pluf՝ 

quam decuplo minor eft 
poteftate ioonj æquè 
altâ j ergo refume

2771452 (256) 
9544625 (128)

1459018 (384) 
665527 (64)
1058613 (448) 

610815 8 ( p)

901728 (480)

Quæ poteftas rur- 
fus plusquam decuplo 
minor eft poteftate

7
ï oorij gequc alta, ergo 
refume

1058613(448)
139229 (։6)__ 

977026(464)

Quæ etiam plufquam 
decuplo minor eft pote
ftate ioorij æquèalta j. 
ergo refume 

1058613(448) 
396069 (8)

1017002(456) 
5941089 (4)

996814(460)

Hæc quoque plufquam 
decuplo minor eft po
teftate ioorij æquè al
ta . ergo refume

1017002 (456)
520099 (2)

1006857 (458)
599 (O

1001823(459)

Cúmigitur 460012 poteftas termini 99(5 deficiat ab æquè altâ ւօօրճ՛ 
plufquam decuplo . at 459*« ejufdem termini 99 [5 deficiat ab æquè altâ 
i oorii minus quàm decuplo ; ajo, radonem֊ 100 ad 99 [5 contineri in de
cupla plufquam 459 vicibus, minus autem quàm 460.

Tum, Ut differentia poteftatum459næ & 460102: (nimirum 5009) ad 
differential։  ̂5 94® & juftæ f putá 1823:) Itaioooo, ad 3639. Quare 
ratio 100 ad 99 [5 continetur in decupla 45 9Լ3639 vicibus.,

Porró
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Porro, Si decupla (fiveratio i o o ad 99(5 futnia4 5 9 E 3 6 3 9 vicibus) 

continet ratiunculas 1,0000000. quot ejufmodi ratiunculas continebit 
ratio 100 ad 99E5 femei fumta. I-'rodeunt 21769^3 ratiuncitlæ, quæ 
funt exacta mínfura rationis 100 ad 99CSS 4u‘l ^ilicet ratio 99Ը5 ad I 
deficit à ratione 100 ad 1, hoceft,á bis decupla, quæ cùm conftet rati- 
unculis 2,0000000, demtishinc 21765լ?, reftat menfurarationis 99^5 
ad i, hæc fcilicet 1, 997823 oț>, qui proinde eft Log-us abfoluti 99(5.

Atque hoc modo æftimatis rationum quantitatibus in communi quadam 
menfura, non folùm natura & tifus Logarithmorum clarius elucefcit. fed 
& conftruftio eorundem multó facilior évadit. Id quod magis perfpicuum 
fiet, cum oftendero alterum etiam longe promtiorem modum rationes æfti- 
mandi. Sed amolienda eft priùs diŕhcultas, quæ, haut fcio, an cuiquam 
detećła, plures utique in errorem induxit. Cùm enim ratio duobus termi- 
nis intercedens vulgo haut aliter confideretur, quam accipiendo alterutrum 
terminum ut antecedentem, & alterum ut confequentem . unde cùm ratio 
eft quanta (hoc eft, cùm termini funt inæquales) vel major terminus eft 
antecedens, .& dicitur ratio majoris inæqualitatis, vel minor eft antecedens, 
& dicitur ratio minoris inæqualitatis : Ajo ego, eandem rationem iifdem 
.termini's conceptam pofte ас debere (faltem in Muficis, atque in hacnoftra 
Logarithmotechnia) alio etiamnum modo confiderari ita, ut neuter termi« 
norum exiftimetur tanquam antecedens, vel confequens, fed uterque capia- 
tur fimul pariter tempore atque ordine. Sic v. gr. in Muficis interval
lum diapente, five ratio | vel i, poteft quidem accipi ita, ut numerus un- 
dationum ab acutiori phthongo in aere excitatarum, nempe ternarius, fit 
antecedens, & binarius, exhibens numerum undationum pari temporis 
fpatio â graviori phthongo efteftarum, fit confequens, dum intelligatur 
acutior phthongus tempore (vel faltim cogitationę; præcedere grav iorem ; 
& vice verfâ : fed nihil vetat, quo minus etiam ambo ifti phthongi fimul 
atque eodem tempore confondit, adeoque neuter altero fit vel tempore vel 
natura prior. Cœterum nihilo május ob hoc vel minus évadit intervallum 
diapente(rationefequialterâ conftans) five acutior phthoigus præcedat 
graviortm , five contra, feu denique ambo fimul confonent. Ita, licet uti- 
lis fit demonftrationibus Geometricis confideratio vulgaris, qua minor ter
minus antecedens ad majorem confequentem dicitur minorem rationem ha
bere , quàm idem ille major tanquam antecedens ad eundem minorem tan
quam confequentem obtineat: Negări tarnen haut poteft, eundem nume
rum ratiuncularum contmeri in fefquialtera ratione, five temarais fit ante
cedens, five binarius, five neuter; adeoque confiderationem antecedentis & 
coijfequentis in æftimanda mole vel menfura rationum nullum inftar habere.

Non
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Non fecus ас quinarius negatus (— f) mole baud difiért à quinario affir- 
mato(-+֊5) cùm uterque conftet quinque unitatibus 5 diffimulatâ nimi- 
rum affeftione, propter quam negatus vel affirmâtes cenfetur, & folâ moje 
vel quantitate fimpliciter æftimatâ : cùm tarnen accipiendo quiaarium ne- 
gatum, prout figno negationis affeftus eft, verum fit,eum minorem eiTe,non 
modo quovis numero affirmato, fed & omni negato, qui à nihilo minus 
diflèrat, quàm ipfe, quales funt binarius vel ternarius negatus (—2 ,vel— 3.) 
Ubi præter molem numeri coníideratur quoque, utram in partem eadem 
abeat a nihilo, affirmatam an negatam. Ita quoque five uniïonum ( vel 
æqualitatis radonem, quæ quantitate caret, atque ideó reftè componitur 
nihilo) ponas in phthongo graviori (vel in binario,) indeque afcendas ad 
phthongum invervallo diapente acutiorem (vel ad ternarium-) five contra 
ponas unifonum in acutiori (vel æqualitatis rationem in ternario) indeque 
defiendas ad phthongum intervallo diapente graviorem (vel ad binarium :) 
certè eadem eil: utrobique quantitas intervalli Mufici ( atque idem nume
rus ratiuncularum intercedentium ) licèt ab unifono (vei ab æqualitatis 
ratione, tanquam nihilo ) in diverfas plané partes abeat. Unde fi moles 
fola, aut quantitas rationis æftimetur, disimulando utram in partem (ma- 
jorifne, an minoris inæqualitatis ) vergat ab æqualitate ; nihilo major 
eft ratio ternarii ad binarium, quàm binarii ad ternarium. Sed fi cum mole 
unà includas quoq; confiderationem procelïùs à majori termino ad minorem, 
vel contrà.non eo infidas, minorem elfe quamvis rationem minoris inæqua- 
litatis non modo quâvis radoné majoris inæqualitatis;fed & quâvis alia mi
noris inæqualitatis,quæ ab æqualitate minùs abfit.Ita ratio antecedentis ÿ ad 
confequentem 8, non modo minor eft radoné antecedents 8 ad confequen- 
tem 6 (vei y)fcd eádem quoque minor eft ratione antecedentis 6 (vel 7; ad 
confequentem 8 : licèt fepofitâ vel negleitâ notione antecedentis & confe- 
quentis, eádem fit moles rationis atque *. Diftinguemus igitur déin
ceps inter quantitates mole- majores, & afteâione-majores : ita ut in ra- 
tionibusnotio inæqualitatis majoris vel minoris nil nifi affedionem innuat. 
Eas porro radones appellamus mole-majores, quarum major terminus di- 
vifus per minorem, dat quotum majorem • & vice verfâ. Præterea ma
joris inæqualitatis rationum quæcunque mole, eydem & affeftione majores 
funt ; at minoris inæqualitatis radones qu.ò font mole majores, eo aft'eéti- 
one minores font. Q¿ibus præmiffis,digeremus ea,quæ reliant, in propofi- 
tiones.
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PRO P OSITIO I

Si dux quantitates ejufdem affeclionis auferantur ab invicem (affirmata 
fc. ab affirmata, vel negata a negata) fitque quantitas reliqua ejufdem af- 
feciionis cum duabus ab initio datis; quantitas ablata mole-minor eft quan
titate ex qua auferebatur. Sin quantitas reliqua diverfie fit affeftionis à 
duabus initio datis 5 quantitas ablata mole-major eft quantitate ex qua au
ferebatur. Sit exempli gr.

ratio
íubducenda

ratio 
ex qua

ratio 
reliqua

5
5

tres fcilicet ratio-

nés ejufdem affeâionis, putà minoris inæqualitatis fingulæ ■ ergo, inquam, 
ratio fubdufta ¡ mole-minor eft ratione ex qua (. Sit rurfus

ratio 
fubducenda

ratio 
ex qua

ratio 
reliqua

3 quarum priores5 2-
duæ funt ejufdem affeftionis, nimirum majoris inæqualîtatis ambæ, at ter- 
tia diverfæ eil affećtionis, puta inæqualîtatis minoris} ergo, inquam, 
ratio fubducta f mole-major eft ratione ex quâ

PROPOSITIO II.

Si fint quotcunque rationes continuæ & terminorum æquidifferentium

tem cujufque ex pofterioribus rationibus æqualem confequenti proximê 
præccdentis, & a minoribus progrediendo ad majores: Erit quælibet 
præc-. dentium rationum mole-major qualibet fequente 5 fed & differen
tiarum inter ipfas rationes tam primarum,quam fecundarum-,tertiarum, cæ- 
terarumque adeò omnium in infinitum, femper precedens mole-major eft 
fequente. Sin à majoribus terminis progrediare ad minores ; contrarium 
eveniet.

Patet ex collatione fequentis tabella? cum propofitione prima.

Rationes.
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Radones. DifF: prima*. Differentiae fecundar.

a-rb
aa-+-2ab-t֊bb 
aa-t-aab

a-4-շե 
ач֊зЬ

a4-ł-1 oa Ьч-з бааЬЬ-Н^аЬМ-г 7b4 
a4-f-i оа bł-jóaabb-t-j баЬ’Ч-з 2b4

aa-t-6ab~t~fcbb
j a4-t-14^4-72 aabb-н у 6ab’-ł-128b4
> a+-+-i4a}b-i-72aabb-f“i^2ab,-t-i 35 b4

aa-+-8ab-í-i 6bb
aa-t-8ab-t-i jbb

a-ł-4b 
a-t-jb

Propofitio III.

Si quotcunque rationum continuarum, quarum termini fint æquidifferen-
tes, prima eademque minima vocetur a, differentia autem primæ & fecundar 
ratïonis vocetur b, tum ex differentiis fecundis prima vocetur c; atque ex 
tertiis prima vocetur d; & fie porró : Aio fecundam rationem fore a֊ł֊b, 
tertiama-i-2b-+-c, quartama-t-3b-+֊3c-ł-d quintam a+^b-ł-6c4-4d 
-ł-e ; atque ita deinceps, componendo fingulas rątiones ex prima & tor 
differentiis, quot quæque locis abeft à prima, ipfis autem differentiis jungen- 
do coefficientes numeros figuratos, primis quidem radices, fecundis trigona
les,tertiis pyramidales,atque ita porró, fingulofque adeo, prout naturali fe
rie ordinantur in fubjeda Tabella : ' N

»
ÛnitatesС г



12
Unita- radi- trigo- i pyrami-trígono» trígono- 

nales. 1 dales, trígona- pyrami
dales.

4

ď

7

8

modo, quo iidem figurați numerant complementa

<

pyrami- trígono- trigono-jpyrami- 
di-pyra- trígono- pyrami- di-pyra
midales. pyramid, di-pyra-midi-py- 

ramida.

Nimirum eodem modo, quo iidem figurați numerant complementa 
poteftatum à rădice binomia genitarum} obfervato afcenfu obliquo à fi՜ 
niftra dextrorfum.

Sic undécima ratio confiât ex a-t-։ob-ł-4^c-Hi2od-+-2ioe-+-2S2 ’ 
f ч-շ i ce-bu oh-+-4$i-+-i ok-ł-1 ; íumtis ordine numeris imam tabellæ 
bafin occupantibus. Exhibet

LOGA R IT H ЛІ OTEC HNIA,
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Exhibet autem tabella non modò quotam velis rationem; fed & fum- 

mam quotcunque continue fequentium, pari fermé negotio methodoque. 
Sic fumma quinque rationum eft $a-Piob-t-ioc-Pjd-Pe, obfervato a- 

b-t-jc-ł-jd-ł-e

fcenfu obliquo, ut ante.

Rationes.
Demonftratio.

diff: primæ. Secundæ. Tèrtiæ. 4

b
a-pb c

b-Pc d
a-Pab-Pc c-Pd e

b-p2C-Pd մ-pe
a-pßb-t-jc-pd c-P2¿-Pe

Jifterentiarum prima lit b ? Ex hy-
( quâ fecunda primarum excedit primă) c f pothefi- 

b-Pc
■ e-pd 

b-i-ic'+'d 
e 

b-t-jc-t-jd-he 
b^-Ex hypothefi } 

a-pb
b-t-c 

а-РгЬ-Рс Sed

a-P4b-P6c-P4d-Pe
Cùm enim per præcedentem, progrediendo à majoribus terminis ad mi

nores (vel quod idem eft, à minoribus rationibus ad majores ) non modò 
fecunda ratio excedat primam,fed & primarum, fecund arum, cæterarumque 
difterentiarum fecunda quæque excedat primam } licebit fané iftos exceflùs 
vocare b, c, d, & deinceps.
Cùm a. differentiarum tertiärem prima fit d ? Ex hy-
Et quartarumprima(quâ fecunda teitiarum excedit primam) e 5 potheli} 
Erit fané fecunda tertiärem d-t-e
Rurfus cùm fecundarem difterentiarum prima fit c ? Ex hy-
Et tertiärem prima (quâ altera fecundar um excedit primam) d 5 pothefi ; 
Erit íanè altera fecundarem c-p d
Sed 2da 3tiarum(quâ tertia fecundarem excedit alteram)erat d-pe 
Ergo tertia fecundarem erit c-Ւ շ d-Ւ e
Porrò cùm primarum dift'erentiarum prima lit 
Et fecundarem prima f ՜ ՜ 
Erit fané fecunda primarum
Sed alterafecundarum(quâ tertia primarum excedit ’dam)erar 
Ergo tertia prim arum L
Sed & 3 tia շ darum ( quâ quarta primarum excedit 3 tiam)erat c 4- 2 d -P 
Ergo quarta primarem erit 
Denique cum prima ratio fit 
Et differentia inter primam & fecundam radonem 
Ent fane fecunda ratio 
Et cum differentiarum primarem fecunda foret 
Erit tertia ratio



addantur,

fit Tumma quinque rationum у а-t-1 ob-֊Ւ-1 oc-r 5d-f e.

Prima
Secunda

Poftremò rationes zTertia
) Quarta 
L Quinta

b-ł-2C4*d 
a-ł-jbH-jC-H-d 

b-rjcH-jd-f-ć 
a-ł-4b 4- óc-H^d-f-c
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Sed & differentiarum primarum tertia erat 
Ergo quarta ratio
Tandem differentiarum primarum quarta erat
Ergo quinta ratio

Prima
2
3
4
5 
ճ

7 
S 
j?
1Õ

Rationes vel magnitudine?.
a
a4-b
a-t-2b-ł-c
a-t-sb-H^c-f-d
a -f-^b 4- 6c -t-^d-f-e
a-t-jb HiocH-tcd-ł-je-ł-f
a-f-ŕb -f-15c-í֊2od-i-i ýe-P-^f-Pg
a-(-7b-*-21c-t-j 5d-+֊3 se4-2 ïf4“7g4֊h
a-»֊ 3b4-2 8c4-p 6d4-7oe4-$-6f-f-2 b'g-f- Sh-f-i 
a-t-p b 4-3 6 c 4-8 4d-t-x 2 Ժ e-t-12 6f-i-84g-f-3 6 h 4-pi 4-k

Propofitio IV.

Si quotcunque rationum continuarum, quarum termini fint æquidifferen- 
tes, prima eademque maxima vocetur a, differentia autem primæ & lecun- 
dæ vocetur b, turn differentiarum fecundariam prima vocetur c, tertiarum 
prima d, & lie deinceps ; Aio fecundam rationem fore a—b, tertiam 
л—ïb-t-c, quartam^—3¿-4֊3f—d, quintam а—^Ь-ъ-бс—4¿-W; 
atque ita deinceps, alternatis femper fignis affirmatis & negatis. Demon- 
ffratur ut præcedens.

Propofitio V.
Datæ rationis multiplicem invenire propeverum.՝
Conffruftio. Differentiam terminorum datæ rationis due in denomina- 

torem multiplicis dati, & à fado aufer ipfam differentiam, reliqut femiffem 
adde termino majori, & detrahe minori ; ita prodibunt duo termini ex- 
primentes rationem pauló minorem quæfitâ. Tum fi termini prodeuntes 

fint
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fint forte numeri mixti ex integris & fraćtis ; reducantur ad pure fraôos, 
quorum denominatoribus oæiffis,ratio quæfitâ cenfebitur in numeratoribus 
integris & à fraćłione liberis. rCgr.Quæratur rationis quadruplum. Dif
ferentia terminorum 3 dućtain 4 exhibet 12, unde ablatis tribus reftant 9, 
cujus ferais 4| additus termino majori 2 8, facit 32í, detraćtus autem mi
nori 25, relinquit շօյ- érit igitur ratio 20í ad 32?. paulo major quadru
plo rationis Ji. Redućtis terminis 2 oj & 3 2 j ad puré fraćłos, fiunt 4j & 
‘j, omiflifque denominatoribus, érit ratio paulo major quæfitâ.

Demonftratio hujus & fequentis propolitionis conftabit ex propofi« 
none V1I.

Propofitio VL

Datæ rationis partem imperatam invenire prope verum.
Conftrućłio. Differentiam terminorum datæ rationis divide in partes toti- 

dem, quot denominator partis quæfitæ confiât unitatibus, atque ex iis parti
bus exemtfi unâ/eliquarum femiftem adde termino minori, & detrahe quo- 
que majori ; ita probibunt duo termini exprimentes rationem paulo mi
norem quæfitâ : Tum fi termini prodeuntes lint forte numeri mixti ex in
tegris & fraćtis ; reducantur ad puré tractos, quorum denominatoribus 
omiffis,ratio quælita cenfebitur in numeratoribus integris, & à fraćtione li
beris. Հ. gr. Oporteat rationis ?. invenire partem quintana. Differentia 
terminorum 2 divifa quinquefanam exhibet ?, quæ eft una pars quinta, 
eximenda ex integra fumma quinque partium, quæ erat 2, őcreftant ֊, qua- 
rum femis additus termino minori , facit 3ț; detraćtus vero ex majori 
5, reliquum facit 4՛,; érit igitur ratio 3*ad4j paulo minor, quam pars' 
quinta rationis j. Reduftis terminis . ț & 4' ad pure fraćłos, fiunt & 
։j,omifiifque denominatoribus ,' érit ratio paulo minor quæfitâ. Rur- 
fus inveniendus fit rationis T֊ ferais. Differentia terminorum 3 bipartita 
exhibet 1 j,qui eft unus ferais,cximendus ex integra fumma duarum partium 
3, & reftat 1 j, cujus femis | additus termino minori , facit ժյ ■ detraćtus 
autem ex majori 11, relinquit 10֊ ■ erit igitur ratio j ad tpaulo minor 
femifle rationis-փ Redućtis terminis 8j & io^ ad puré fraćłos, fiunr 
4j, omifiifque denominatoribus, erit ratio || pauló minor quæfitâ.

Propofitio VII.

Invenire,quantum pars rationis imperata,quæ per præcedentera invenîtur, 
deficiat ab exaction.

Conftrućłio.
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Conftruftio. Primó, հ partis imperats denominator fit numerus impar ; 

fume rationes,qus funt rationi per prscedentem invents utrinque vicins & 
squidifferentes, ita habebis tres rationes, quarum minimam aufer à media, 
& mediam à maxima, prodibunt dus différends, quarum differentiam de- 
nuo inveftigabis, tantiiper affervandam. Deinde partis imperats denomi
nator unitatem detrahe, reliqui femiifem ii tabula Figuratorum infertâ 
prop. Ill, qusreinter radices, & invento congruentem numerum trigona
lem excerptam tripartiré, iicinvenies, quoties fumenda fit differentiarum 
differentia fupra aflèrvata, ut acquiras particulam, qua pars imperata, qus 
per prscedentem inveniebatur,deficit ab exadtiori. ť.gr. Scire velim, ratio 
4* per prscedentem inventa quantum deficiat ab exaftiori quinta parte ra- 
tionis (. Rationi utrinque vicins & squidifferentes funt Diffe
rentia minims à mediami & medis à maxima , & harum differentia
arum differentiaafl’ervanda. Turn partis imperats denominator 5 
detrahoi, reliant q, cujusfemiffi 2 inter radices invento congruit trigo
nal is numerus 3, cujus triens eft 1, indicans differentiarum differentiam fu

ie. pra affervatam femel fumtam exhibere particulam, qua ratio defi
cit ab exaftiori quinta parte rationis |, adeo ut hujus exaétior pars quinta 
fit ratio 'Հ +- ratione 'Цу’г

Sin partis imperats denominator fit numerus par ; fume femiffem 
différerais terminorum rationis per prscedentem invents, quern ejufdem 
termino minbri detraf «s, & majori addes pariter ас detrahes ; ita obtinebis 
quatuor rationes continuas terminorum squidifferentium, ex quibus mino- 
rum duarum differentiam auferes ex majorum duarum differentia, & 
cmergentem differentiarum differentiam affervabis. Deinde partis impe
rats denominatorem bipartire, & invento femifli congruentes in tabella 
propofitioni III. fubjunćta fpecies excerpe, faltimufque ad c fpećiem, po- 
fitoque 4=3-1, duccujuíqué fpeciei valorem in fuum coèffi-
cientem, coílectifque omnibus in unam fummam, habebis, quot vicibus fu
menda fit differentiarum differentia fupra aflèrvata,ut acquiras particulam, 
quâ pars imperata, qus per prscedentem inveniebatur, deficit ab ехаЛіогі. 
Ex.gr. Rationis ,f octans per prscedentem inventus fit ; Scire velim, 
quantum is deficiat ab exaction. Differentia terminorum eft 6,cujus femis 
3 detraftus minori termino, relinquit 146 . additus autem majori, facit 
i)8; & detraćłus majori, relinquit i 5 2. Sunt ergo quatuor rationes 
continus terminorum squidifferentiumIlf fl9 ։5£ Diffe- 

1495 152’ 155’ 15տ»
rentia duarum minorum rationum Hilf ablata à'differentia duarum ma- 

24025
jorum
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jorum -ULtr relinquit differentiarum differentiam LZUlll affervan- 
' 22201 . ï753879
dam. Partis imperatæ denominator eft 8 , cujus femiflï 4 congrue in 
tabella propofitioni III fubjunfta Jpecies iftæ: *-t-3¿-+-3<q fed*=b & 
3¿=6, & 3r=4> quæ junéta faciunt 1 օի Ergo differentiarum differen- 

t;æ 17 4 3 fuprà fervatæ fumendum eft decuplum cura femiffe, ut ac-
1753879.

quiramus particulam, quâ oftans per præcedentem inventus deficit ab ex- 
aftiori. Atqui rationis LZil-ԷԼ decuplum per V hujus eit 1 ZliiZff 

ï753879 1754122
vel *1672.\ , & ferais per VI eff lLZZfZZ • adeo ut rationis-í octans 

877061’ . 3507731?
exaftior praeter rationem per prxcedentem inventam contineat etiam- 

, 876791 « 3507677
numratiunculasg—

Demonitratio.

Cùm per III hujus fumma trium rationum continuarum, terminis aequi- 
differentibus contentarum fit 3 <«-+- 3ե-t-c
Erit ejufdem fummac triens
Rurfus differentia primæ & fecundæ rationis eit 

fee und æ autem & tertiæ
Ergo differentiarum differentia
Cujus triens
Quem fi addas mediae trium rationum
Erit fumma
Æqualis nempe trienti trium rationum fuprà notato litera ®. Ergo dif- 
cerptâ ratione quavis in tres continuas terminorum æquidifferentium, ut ju- 
bet propofitio Vi, erit media ex iis pauló minorai en te totius difeerptar, & 
quidem tanto minor, quantus eft triens differentiæ differentiarum interce֊ 
dentium inter rationem primam & fecundam, пес non inter fecundam & 
tertiam, quod innuit propofitio ѴІІ.

Sic quoque per III hujus, fumma fedecim rationum continuarum T 
terminis æquidifferentibus contentarú, eft ібх-гіго^-і-убос-Ні Sxó¿ 
Et ejufdem fummæ oftans za-Y-i ц

D Tum



Propofitio V111.
,i •՛ •' '.֊■■■ .i •

Rationes terminorum aequidifferentium funt propemodump ut reciproce 
ipforum terminorum media Arithmetica.

Explicado. Sumatur per VI hujus rationis cujufvis, v.gr. | pars quaevis, . 
v.gr. femisi’, turn pars quae vis alia,v.gr .triens ~, & ut riant terminorum 
a՝quidifferentium, pro ֊ fumatur ֊֊, & pro it aequipollens Medium 
Arithmeticum terminorum rationis totius eft i7,femiffis, 34, trientis 51» 
Liquet igitur,ut tota ratio eil ad femiffem fuum ita reciproce femiffis 
medium Arithmeticum 54 efle ad medium totius 1 7 : & ut tota ratio 'f eft 
ad trientem fuum Լ1 ■ ita reciproce trientis medium Arithmeticum yr 
eile ad medium totius 17 : ideoque etiam, ut femis 1’ eft ad trientem £ . 
itareciprocetrientis medium p efle ad medium femiffis 34: Tantum 
porró hane analogiam abire à vero, quantum femiffes, trientes, partefve 
aliae rationum per VI hujus inventar deficiunt ab exaétis. Quamobrem id 
agendum, nedefećłus iile inftituto noftro officiât. Caeterùm minor érit 

< deíeftus, minúfque adeó officiet, quó ratipnes in analogiam adfcitæ mino
res fuerint. Cum enim fecundum demonftrationem præcedentis, oćłans 
exactus fedecim rationum Foret 24-Ւ-1 ;Z»-ł-7oc-ł-227fd, atfummadua- 
rum ex fedecim iftis mediarum глн-і 5¿-+"49c-i_9 qui eft oćłans 
per Vj inventus ; patet differenciám honim oftantium conliftere in con- 

temciori.i
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¿c-t-zed 

Ա4՜7^՜+՜շ ic-H 
|4-+-8¿-H2 8f-t-

^"84^ 
¿-t-dc-h i ý ii 
¿-f-8cH-2 8í/ 

շք-է՜ւ з d 
гос-í-ijod?

сН—61՜

l8
Tum per tabellám propofitioni

III fubjunćłam, quatuor mediae ex 
iftis fedecim,nimirum 7ma, Sva, ^na, 
ioma, funt
Differentia duarum priorum

pofteriorum
Differentiarum differentia
Hujus decuplum

& femis
Unà cum fumma duarumex quatuor iftis mediar.2 л-т-1 > ¿-1-49^-1-91 '¿hj 
Facit 2.7Ч-15¿-t-7cc-f-2 2 8í/
Æqual em oćłanti fedecim rationum fuprà notato litera/?. Ergo fi ratio 
data difeerpatur in partes fedecim , erunt duae mediae exiis fimul, pauló 
minores orlantetotius difeerptae 5 & quidem tantó minores, quantum eft 
differentiae differentiarum ,( intercedentium inter rationes ex fedecim iftis 
feptimam & octavam, nee non inter .9nam x 0main ) decuplum cum fe-

*miffe. q.e. d.
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temtîori parte fecundarum & tertiarum differentiarum. Atqui rationurn 
continuarum minores, habent diffèrentias primas minores, ac proinde diffe- 
rentiarum fecundarum & tertiarum partem exiliorem multó etiaranum 
minorem. Sed exemplo res riet illuftrior. Nam rationis т’։9 ternis, per 
VII huius eft 122-Ւ՜2?22122* ubi ratio 122 ab exaétiori femiífe deficit 
֊ •* ’ zol •72294013 2ОІ
ratiunculâ fuperbipartiente Z222122 Rurfus rationem 122 (quæ pri-

1 1 7999401* 201
ÙS aifumtæ^l propemoduftmis eft)fi denuó bipartiamur per VII hujus,ha- 
lokimne399_4_127997£22.ubi ratio 399 ab exaďtiori femiffe deficit ra- 
DeDimus^ol 1279976013 4oi
tiunculâ fuperbipartienteJZ 79975.99 Minor eft igitur defećlus, cùm 

127227601*
bipartimur rationem minorem Ц?, quàm fi bipartiamur majorem ֊¿’,

Ï27997601
partiente 2222122 hoc eft propemodum,, quanto 8 milliones minores

funt 12 8 millionibus, nimirum tedecim vicibus. Sed & ejufdem rationis 
quò minor pars fumetur per VI hujus, eò minus deficiet à vero. Sic ratio-
nis 00 ” ՜  rQO 7009?99 & ejufdem triens per

eandem eft 122 -ւ-1°99459197. ubi quidem triens ( qualis per 
301 Յ01 r

VI invenitur )minús deficit ab exa<ftiori,quàm femis (per eandem in- 
ventusj ) quantó ratiuncula ֊§2294$9і97 minor eft altera „¿999399 

80994Ճ0797 . 7999401«
Unde fequitur, cum bipartita ratione T|? fecundum VI hujus, non nifi biha- 
rium quafi perdamus in 0Л0 millionibus, vel unitatem in quatuor millioni- 
bus; futurum, ut iftius femiffe 122 (flve. 99p՜ x diminuto quovis modo 

201 4 ioo[5
per analogiam Vhæ hujus fuperftructam, minus etiam perdamus; adeoque à 
ratione „22 Çî nos analogice argumentări polie ad quamvis minorem 

terminorum æquidifferentium, ita ut minus quàm unitatem perdamus in 
quatuor millionibus; quóque ratio, ad quam argumentamur, minor fuerit, 
eo jaéturam fore minorem.

J

D 2 Propofiti.0
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Propofitio IX.

Data mentora rationis 9 in particulis, qualium decupla continet

r,eooooco ; invenire mentoram cujufvisminoris rationis terminorum æ- 
quidiiferentium, in particulis fimilibus.

Rationis mentora topràinventa fuit 21760[$,& rationis100 
îoo ioojj

mentora ibidem 21659 Г7, quarum tomma exhibet radonem
100L5 

=4342 <?Co.Dehincoporteat nos invenire mentoramrationis Ergo per 
præcedentem die :

Ut medium Arithmeticum terminorum 10°, (nimirum loofj) ad 
loi

medium Arithmeticum terminorum £ (nimirum 100.') ita mentora 
* IOOLî

hujus rationis (putà 43429J ad mentoram iftius 43213. Tot igitur 
particulisLog-us abfoluti 101 excedit Log-um abfoluti 100. Quare, 
cùmLog-us abfoluti 100 fit 2,0000000. oportet, ut Log-us abfoluti 
loi fit2,00432 I 3.

Porró invenienda fit mentora rationis J Die:
102.

Ut medium Arithmeticum terminorum ձՕ1 (nimirum 10Վ5) ad 

medium Arithmeticum terminorum(nimirum ioo-) ita mentora 
юо|_5

hujus rationis (putà 43429) ad mentoram iflius 42787. Tot igitur par
ticulis Log-us abfoluti 102 excedit Log-um abfoluti 1 o i. Quare, cùm 
Log-us abfoluti i c 1 foret 2,0043213 5 oportet, ut Log-us abfoluti 102 
fit 2,008600.

Cùm autem in omnibus hifee analogiis terminus fecundus fit ioo, & 
tertius4342<? 5 liquet, ad inveniendam mentoram cujufvis rationum fe- 
quentium nihil amplius reftare, quàm ut divîdamus питегит4342р per 
medium Arithmeticum terminorum rationis data?. Cæterùm invenimus 
nos quidem rationis —--ջ-mentoram 43429, quæ forte debebat eíľeuni

tate major, putá 4 343 ©j fed facile intelligit quivis, fi pro ratione 

u ՜ ’ aitomfiffemus
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affumfiffemus in cumulandis honim terminorum poteftatibus
calculum ad plures locos extendiffemus, ad majorem utique præcifionem 
perveniri potuiffe, adeoque huic methodo ad accuratam facilitarem nihil 
quicquam deeífe. At non deèft modus etiam hoc ipfo facilior, qui poft 
acquifitos paucos Logarithmos fola additione rem peragit, & praeterea 
probam fuam fećum fért, quem propofitionibus fequentibus breviter ex
ponents.

Propofitio X.

Rationum duarum continuarum differentia eft ad aliarum duarum con
tinuaram differentiam ; ut harum communis termini quadratum, ad ifta- 
rum communis termini quadratum 5 dummodo fingularum termini lint x- 
quidifferentes.

Sint dux rationes continua:—quaram terminus com- 

munis eft hujus quadratum ал-f- г ab-t-bbț fint vero &aliæduæ
conținuse quarum communis terminus eft ¿-+-4^,

& hujus quadratum aa-tS*b-ï-i6bb. Singularum termini différant corn* 
muni exceffu b. Differentia duarum priorum eft ■ ал-..'.—. & 

4^-ť-շ л í- T-bb , 
pofteriorum duarum է-ібЕГ ^t4ue differentiae funt quoque 

terminorum xquidifferentium. Ergo per VIII hujus, funt propemodum,ut 
reciproce ipforum terminorum media Arithmetica ; hoc eft, ut prior diffe- 
rentia  --------- , ad poftenorem-------—U ita horum ter-

AA-i-zab-t-bb, r aa-t-3ab-ț-i6bb‘‘
minoram medium Arithmeticum aa-ł-8ab-ł-i ad medium Arithme- 
ticumiftoram<։4H-z^¿-h-i¿¿; hoc eft propemodum, utcommunium ter
minorum quadrata, nimirum aa-f-8ab~i-i6bb ad ал-+-гаЬ-+-ЬЬ• quæ 
ab iftis mediis Arithmeticis non nifi quantitare différant, exigua fane,, 
& in rationibus minoribus (ubi fc. differentia terminaram b ad ipfos tér
minos exiguum inftar habet) facile contemnendâ.

Propofitio
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Propofitio XI.

л4-4~і Ątfb-ł-yzMbb-t-i білД'-і— i շ 04տ

Quæ

quarum differentia

& mediæ illa- 

çamb^zjabb 
շ 4

2¿ a-\-zb d-ł~A.b—b^b^b, *larura

Rationum trîum continuarum differentiarum differentia, eil ad aliarum 
trium continuarum differentiarum differentiam- ut cubus medii Arithmetic։ 
mediae ex his, ad cubum medii Arithmetic։' mediæ ex iffiș; dummodo fin- 
gularum rationum termini lint æquidifferentes.

c. . • a a-f-b a-Ււհoint tres rationes conținuse----- 7 ---------, ------
a-t-foa-t-ibw-t-ib, 

differentiarum eil 

tum medium Arithmeticum eft a+֊շ^ cujus cubus л’ч-
z

՜+՜~~ j fint verő & aliæ tres continuæ a

í. differentia differentiarum eft *4 * yrb-t-yzAabb-i֊16oab'-+-i a 8¿4
л4-t֊i 4«’¿-t—7շaabb-t-i áiab^-t-j. 3 țb43

& mediæ illarum medium Arithmeticum a-t-Zk cujus cubus
շ 3 2

буаЬЬ Cæterùm fingulæ rationes differunt communi ex-
4 8 •

ceffu b - at differentiæ differentiarum non funt, terminorum æquidifferen- 
rium,liquident differentia terminorum prions eft za^-^-^b4, at porterions 
2<j¿5-t-7¿4; fecùs ас in præcedenti propofitione. Quare cùm illic res ex- 
pediretur régula proportionum fimplici inverfâ, hic opus eit duplici in- 
verfâ ; nimirum :

Ut medium Arithmeticum prioris differentiæ differentiarum (nimirum 
а4-*-6а'Ь-\- izaabb-r-yab' _^_зЬ4^ du^um jn differentiam terminorum 

pofferioris (24¿>5-+-7¿4) ad medium Arithmeticum pofferioris differentiæ 

..«rentaran (nimirum

duéhim in differentiam terminorum prions (глРч-зА4:) Ita differentia 
differentiarum prior ad pofteriorem : Ita quoque Cubus medii Arithme

tik mediæ trium priorum rationum(nimirum

ad Cubum medii Arithmetici mediæ trium poíteriorum rationum (ni- 
. , ziaab 6zabb , ?4чЬ’ x

mirum ¿4---------- i—=֊— -í——. )
г 4 »
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Quæ analogia vera eíTe deprehendetur,fi produćłum extreftiorum xquaJ 
lèlït produćło mediorum. , ¿4

Atqui primus terminus r in2^M-7¿t

— 2 4¿'4՜՜ 19^4^4՜1՜6Ճ1 o 2 дді6 4՜՜օ6<i¿7 4-^ ’ fiducatur in ;

quartum —^-f—; produćłum eil 2 4s ¿’4-404 7
2 4 о , •

•4-z 9746¿’4-i i Зоя’^’-է-շ 991 i M, &с.
Rurfus fecundus terminus д44-і44^4-72^4^4-1 бі aľ-t-2 ¿ *Ո 

24¿H“04“2¿)¿՝4-2^4Í+_1"i44‘í^í ՜+՜32 2^64-'263<Ժ7-4-7^>շ£+5 ■ 

ftducatur in tertium produćłum eft շ^Փ
2 4 Ь 5

■4-4օ<*7£44՜339/^4-і59 3<։Ф4-4$58з«г4£7,&с. -
Нос igitur produćłum cùm confentiat cum iíto, non modò in primis & 

fecundis fpeciebus, fed & in maxima parte tertiarum & quartarum. ajo - 
analogiam in proporcione memoratam,veram eile. . Nam defećłus, qui hic 
apparetin produćłis terminorum,in ipfis terminis longe minor erat, quippe 
qui multiplicando ere vit. Ut taceam in minoribus rationibus diflèrentias 
fecundas & tertias nullius ferè momenti eile.

Simili modo oftendetur, diiferentias tertias rationum continuarum & 
terminorum æquidifferentium, eile ut Quadrato-quadrata • quartas, ut 
Quadrato-cubos terminorum, qui fingulis in tabella propofitioni II fub- 
junćła ,è regióne opponuntur. Atqué ita deinceps.

Propoiitio XII.
Numerorum in progreífione Arithmetica ordinatorum Quadrata con- 

veniunt in differentiis fecundis, Cubi in tertiis, Qu.adrato-quadrata in ■ 
quartis, & fie deinceps.

Patet ex infpećłione tabellarum fubjećłarum : -

1

Numeri Quadrata difii 1. ďiff. T.
I I

3
2 4 2 ¿

S' ж ■ ՛<՝
3 9 • \r 2 i.

ւժ;
՜՜7''

< •- \ж

4 հհ: հ. ՜" 7;

Numeri՜
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Numeri Cubi diff.î. diff.2. diff.Ț.
I I

t

2 8
7

12 ։
19 6

3 »7 ։8
37 6

4 4 24
61

Numeri Quadrato-quadrata. diff.i. diff.2. difF.j. diff.4; 
i i

2

3

4

У

6

16

«ï

2$6

61S

1296

5°
6$ 6a 

110
175 84

։p4
369 108

302
671

24

24

Hine patet, datis v. gr. cubis quatuor, vel quadrato-quadratis quinque, 
quo paćto exteri continua additione fuccenturiari poftint. Sint enim 
dati 4

Cubi diff.i. diff.?. diff. 3.
4=8

c—19
b—27 h-ñ

f=37 Հ—6
ք=6հ. í=24

չ—61 Հ-6
¿=12 5 1=..

...
m— ..

P/c: Հ-+-»: :w, mĄ-i—n.
Prcpofitio XIII.

Logarithmos quotvis locorum continua ас fola additione producere ita, 
ut ultimo exilíente probo, coeteri omnei fint probi. €on-
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Conftruàio. Cúmfit¿ = -±- ֊*" ֊-*-֊->4, & de- 

inceps continuando progreflionem in infinitum; fi ponamusa—ioo= 

medio Arithmetico rations & ¿=100000, & c=cl $, a- ւօօլյ ’ ?

deò ut ¿—c fit 99999 [$= medio Arithmetico r ationis datæ 
iooooo7 

a f . . 100 'S

"(ք№_ճա^__ vd 
bb >■ IOOOOOOOOOO

cujus meníuram՜invenire oportet, érit

=-= Հfive----- ----vel o|ooi Л
O \ 100000 -----/ bb V՜ IOOOOOOOOOO

—5------------ vel o|oooooooo ; ՜) -¡.“Հ ffive OÍ’?*1«------
IOOOOOOOOOO---------------- — S b \ iooooooooooooooe
vel  -----------—$------------ vel 0,00000000000002$ 'S -j- -Հ--

iooooooooooooooo--------- --------- -------- / IS
(foe -------------------- vd--------- 1Ռ1--------------------
՝ 1000000000000000000000 1000000000000000000000

vel ojooooooooooooooooooi 2 = 0,001000005000025000125 ;

fin manentibus л Sc ¿, ut ante, ponatur ^=1(5 } erit — 

ojooiooooi $00022500337$: velՈ rurfus manentibus aSc b г pona

tur f =2 [j; erit a
b—c

— 010010000250006250! $62 Ç. Liquet ex

precedent։, quo paito datis numeri 5 quadrat? & cubo , fequentium 
quoque numerorum 1 $, 25 cæterorumque quadrata & cubi additione 
continua invenid poiïint. lilts igitur numeris cum fuis quadratis & cu- 
bis rite difpofitis ita, ut poil unitatemin 0Q001 fextum locum occuper 
ultima figura numeri $ ( vel 15 , vel 2 $ . ) & fextum ab hac locum 
ultima figura quadrati 25 ( vel 2 2 5, vel .6 2 5 ; ) & ab hac rurfus fex
tum locum ultima figura cubi 12$ ( vel 9 3 7 54 vel 15 62 5 ; (quemadmo- 
dum exempla fuperiora oftendunt : conflati crunt numeri, qpi in tertium 
Regulæ aureæ terminum 43429 ducendi funt iinguli, ut prodeat menfura 
rationum datarum-2ՋՋ22 Atque hxc multipli-

1000003 99999? 99998* 1
catio, ut folâ quoque additione perficiatur, digerendus eit tertius terminus 
43429 in tabellámfubiidiariam, hoc modo;

E’ i
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1 43429
2 86858
3 ։Зог87 . •
4 J737^
5 2І7Ч5
6 260774
7 3°4°°3.
8 34743a 
շ 32օ8Ժյ

Acquifitâ hoc modo rationum omnium mentora à uíque ad
1OOOOO * 1

ATque itaexpofitâ methodo conftruendi Logarithmos novâ, accuratâ,
& facili, haud fcio,an opus fit monere Lećłorem,fi ad praxin accedere 

luberet, non requiri compoiitorum numerorum Logarithmos ; ideoque 
omnes pares primùm excludendos , deinde omnes à quinario produćtos 5 
ita ut reftent foli Logarithmi numerorum in unitatem, 3™^ 7«ит շ num 
exeuntium , àtque horum quoque tertium quemque , cùm fit ex ternario 
compofitus, omitti pofié, Sic acquiiitis Logarithmis abfolutorum 1003 
& 10013, omiifoLog-o abfoluti 10023 ex ternario compofiti quæ- 
rendus eft Log-us abfoluti 10033 , utpote triceflimi ab abfoluto 10003 
turn Log-us abfoluti 10043 , tricefimi ab abfoluto 10013 : tumrur- 
fus omi fo Log-o numeri 1005-3 , quærantur Log-i numerorum 10063,
i0073 -, atque ita deinceps. Quare dicendum per Regulam Propo- 
fitione VIII. traditam :

Ut 10048 , nimirum medium Arithmeticum inter 1003 3 & 10063І 
ad 10018, nimirummedium Arithmeticuminter 10003 & 10033 : 
Ita 13006, nimirum differentia Logarithmorum congruentium ab- 

folutis 10003 & 10033 3

in particulis, qualium decupla continet 1,0000000. moxad- 

dendo has ordine retrogrado concinnabimus Logarithmos fingulorum ab- 
íolutorum à 10000 ad 100000. quorum ultimus Ո fit probus, pre
cedentes omnes erunt probi ; nifi forte error pofterior quafi ex condicto 
corrigat priorem, quod in hac non magis quàm omnibus aliis probis, 
пес nili rariffimè ufuvenire potcft.

* ad
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ad 12967, differential!! Log-orum competentium abfolutis 10033 

& 10063. ,

Dico:
710048 ч'

Ut)íoio8?ad iooi85 itaiPO*iՀ Sec. ¿

Item :
ïooj 8П
ïoo88Ç
roi i Sr 
Sec. J

ad 10028 5 itai¿992,ad ։*953 
Sec.

At tertius qui fequitur ordo, nimirum : 
SIO°68? Հր՜Ut<rooý8>ad 10038; ita 12979, aíH
/ Sec. > լ oc ‘

hic ipfe eft , quem omittendum indigeto.

Pari modo tertius quifque in unitatem 7 dum, prium exeuntium 
omittetur. Itaque fiet, omiflis paribus lucrifaciamus femiffem operæ, 
& detraétis quinariis rurfus partem decimam, denique exclufo tertio 
quoque in r, 2, 7, 9, definentium, trientem laboris refidui ; unde non 

nifi nonaginta chiliadum, quæ funt à ioooo ad 100000, in- 

duftriam noftram expeâant. Hoc eft, de 90 chiliadibus reftant fo- 
iùm 24 concinnandæ. Cæteros compofitos à 7гіо5 цгю aliisve pri
mis genitos , non eft operæ pretium fecernere in methodo tam proclivi ; 
præfertim cum probando calculo infervire po flint.

Cæterum ex iis, quæ ha&enus differuimus, fatis liquet, náturám 
Logarirhmorum Geometriæ nullo modo obnoxiam effe ; fed vertus ac 
liqyidi.js ex proprio fuo fonte manare. Intercedit tarnen utrifque cognado 
fuavis, & contemplatione digniflima, quam deinceps paucis exponere 
non gravabor.

E 2 PROPO-
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Propofitîo XIV.

5 it Hyperbole M B F , cujus latus re&um K L æquale fit tranfver 
fo f ; erunt afymptoti A N & <^A F ad ángulos redos, & qua- 
dratum DF aequale reftangulo CT>B per 21. I. Conicor. Ex B 
& cadant perpendiculares ad afymptotonÆ / & F H. Dico , Л H 
eíTe ad A I} ut B I ad F H,

. ’ - r
Demonftratio. Sit AB — 1 ր AC

JBC — іАВ-+- AC — 2
BD — a
AD = AB-է BD — i֊ł-a~ DS
CD — БС —f— BD ~ 2
CD -%. BD — 2-+-Й ma — շ aA~aa — Q : DF
DF — л] i. л-է-ал — DCf
A(j — AD-t-DG — ï А-л-і-^га-і-аа 

Հշ. ív. AG. AH
A [[ _  га-^-ал

2 ___
SF zz DE — DF — 1 ֊+-4 —- ^ia-i-aa

țjl .1 EF . F H
FH
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«

Ap-'

ç՝ 
x

й
3 

■л

Ь
—4

'Р
֊Խ<4

 х-Ъ-а — */га-ъ-ал

Ducatur АН‘ц\ FH.
ponendo i—t—4 = c, & Vza-t-^a ~d 
érit i -fr-г 4 -ł-44 з w>- > «&_________ 24H-44xxd4fubtrahg

I = ftf---- dd
sc—dd i

V¿*Vz —z—Ail^PH
Հշ . i j: AB, Al

Հշ

^*s/=W*7I = í *
Ergo per «- &¡j} ъАН*FH — AI* BI

& еХЯ. tAI :: BI FH q. e. d.
Propofitio X V.

In diagrammate præcedenti, pofitâ AI=zBI = i,ScHI — a¡ 
oporteat ínvenire FH.

Die per præcedentem: ut AH ad AI, ita BI ad FH; hoc eil, 

7—J nimirum FH aequaliť eft unitati divifc per 
i -w. Perficitur autem divifio ipfo opere fie :
Ь cv J
I-ł-4

) J

f g
I“+“4
T~І
в---- А

1 m
— а—ал

я о
0*Ť"44

Г 
q з 

АА-\~А
է

5 3
•—4
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bed e ebe f g
Aoolica ւ-Ւ-л ad i, oritur i . tumi in i-t-a producit i-wfub- 

d ft i b c h i
ducendum exi , & reftat o—a. Ruríus ін-л applicetur ad o-a, 

k k h i Im
oritur ■—a ; turn —a in о—-a producit —а—алt fubducendum ex 
hi и о bc p

0—4, & reftat o-t-(ta. Ad hoc applica i -+-a, oritur -t-aa. quod 
r t

b e 43 no s ?
dućłum in i -+-a gignit aa-ra, fubducendum ex o-\-aa, Sc reftat o—a.

Atque ita continuata operatione, deprehenditur =i—A-t-aa-a' 

-W (&c.) Հ= F H.

Propofitio X V I.

Quovis numero in partes æquales innumeras difeerpto; invenire 
fummam quarumvis poteftatum ab innumeris iftis numeris genitarum.

'Numeri dati poterías proxime fuperior poteftatibus quælitis, fidivi- 
datur per exponentem fuum , extâbit fumma poteftatum quæiita.

V. gr. Numevus datus lit 21, hie ft difeerpatur in partes innumeras, 
continebit non modo հօտ numeros 20,19, i 8, 17 &c. fed & innúmeros 
interječtos, quorum quifque intelligitur duftus in unam partem infini- 
tiftimam numeri 2i, Horum igitur omnium productorum fummam ft 
quæras ; quoniam ipfa producta funt poteftates primæ ( five lineæ ; ) 
erit poteftas proxime fuperior quadratica ; & ejus exponens 2, Ergo 
dati numeri 21 quadratum 441 , ft .dividatur per exponentem 2, exta- 
bit fumma omnium primarum poteftatum, genitarum ab innumeris iftis 
numeris, qui in dato numero 2 i continentur, nimirum 2 2 о Լ $■. Rurfus 
quævis poteftas prima intelligatur duéla in feipfam, Sc oporteat nos 
invenire hammam omnium iftorum quadratorum. Poteftas proxime 
fuperior eft cubică, & ejus exponens 3, Ergo dati numeri 21 Cubus 
9261 , fi dividatur per exponentem 3, extabit fumma omnium quadra
torum 3087. Horum quadratorum quodvis ducatur infuum latus, & 
oporteat nos invenire fummam omnium iftorum cuborum. Poteftas 
proxime fuperior eft quadrato-quadratica, Se ejus exponens 4. Ergo 
dati numeri 21 quadrato-quadratum 1944Ճ1, fi dividatur per exponentem 
4, extabit fumma omnium cuborum 4S02о[25.

Demonft ratio.
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Demonftratio.Summa omnium ab unitate imparium æqualis eft quadrato 

numeri terminorum fie numerus terminorum omnium imparium ab unita
te ufque ad 11 eft 11, cujus quadratum i 2 i æquale eft fummæ omnium 
horuin impaiium ; 1,3,7,7,9,11,13,։ 5,\7>’9>г 1 • At Цетqn^dratum 
121 duplicatum, nimirum 242 , excedit fummam omnium eorundem 
imparium unà cum paribus inclufis ipfo numero terminorum 1 ։ ; de
ficit autem á fumma omnium parium æque àc imparium.eodem nume
ro terminorum 11. Ergo quadratum duplicatum numeri terminorum 
imparium non poteft excedere vel deficere à fumma omnium tam parium, 
quàm imparium , plufquam ipfo numero terminorum imparium, hoc eft 
( fi termini fínt innumeri ) eodera numero terminorum live dimidio ter
mini maximi, dufto in partem infinitiffimamnumeri dati. Quodpro- 
dućłum fi quis putet, adhuc rationem aliquam obținere ad lummam 
omnium terminorum ■ nondum utique divifus eft numerus datus in partes 
innumeras, quod eft contra hypothefin. Ergo quadratum dimidii numeri 
terminorum ( tam parium quara imparium ) duplicatum • vel, quod 
idem eft; Dimidiam quadrati numeri omnium terminorum (tam parium 
quàm imparium ) æquale eft fummæ omnium terminorum.

Ruf fus ; Numerus pyramidalis ultimi ab unitate imparium, æqua- 
lis eft fummæ omnium quadratorum ab iifdem imparibus faćłorum. 
Sic numeri 21, tanquam ultimi imparium, pyramidalis 17 71, æqualis 
eft fummæ omnium quadratorum faćłorum ab his imparibus, 1, 3, 7, 7> 
9, n, 13, i ý, 1 7,19, 2 1« Unde haud fecùs, aemodo, conficietur ; 
eundem pyramidalem duplicatum ( fi termini fint innumeri ) vel, quod 
idem eft. trientem cubi faéti à numero dato , æqualem effe fummæ om
nium quadratorum ab imparibus æquè ac paribus faćłorum.

Item ; Ultimi cujufvis Trigonus in fe duétus , æqualis eft fummæ 
omnium cuborum ab imparibus æquè ас paribus faftorum. Sed Trigo- 

„ . _ , Quadrato
nus îfte, five fumma terminorum, fupra æqualis erat-------- - ------ э

. . i ո Quadrato quadrato
ergo ejuldem. Tngoni quadratum æquale elt------------ -1--------- —

fummæ omnium Cuborum. Atqne ita deinceps.

Propofitio XVII.

Ояяігяге Hyperbolám.
In diagrammate præcedenti, pofitio Al—т^ intelligatur afympto- 

os inde ab I verfus £ divila in partes æquales innumeras, quæ fint v.gr.



Н֊л4, &с.

'LOGARITHIHOTECHNIA, 
Ip—pq—qr—a. Erit, per XIV & X V hujus,pr= i—лЧ-44—¿ 
-+-44, &C. & qt—x.—гл-\-^ал—8д’-+-і6л4, &C. &
i—34-4-^44—2745-f-8i44, &c. Sedareæ B Ir n—

i---- д-ł- ал— а'-\~ а“1
i—2аЧ~4ла— 8а'-+-іба*
I—3 л Л-дял—27/-Ւ-81 л4
3—бл-^-х^ы—՚յ645-+-9&«4,

hoc eft, — numero terminorum contentorum in linea Ir, mínus fummâ 
eorundem terminorum, plus fumma quadratorum ab iifdem, minus fum
ma cuborum, plus fummâ quadrato-quadratorúm, &c.

Hine pofito , ut ante, I A— 1 . fed /։>=©£։ — numero termi
norum: invenio, per XV & XVI hujus, aream Bips— numero 

< terminorum =օլր, minus fumma eorundem terminorum =0'005 , 
»plus fumma quadratorum ab iifdem — o¡00o3 33333 , minusfumma 
՛<■cuborum = оіоооог 5, plus fumma quadrato-quadratorum — o ¡000002, 

minus fumma quadrato cuborum = 0000000166 , plus fumma cubo- 
cuborum — 0I000000014, &c.

Cojj_
>10003333 3? 
jo'oooooz

:£o¡oeoeoooi4

—í— 0I100335347

H“ °1°Р53іО1^1

o'oo$

oioooo г Հ 

o|ooooooi66

0:005025166

~ areæ Bips.

Sic pofito Ą = o]2_i —numeroterminorumî invenio, per XV & 
XVI hujus , aream BIqt= numero terminorum = օ|շր, minus 
fumma eorundem terminorum — օ|օշշօ>, plus fumma quadratorum 
ab iifdem = oj о о 3 о 8 7, minus fumma cuborum =01000486202 , plus 
fumma quadrato-quadratorum = 0'0 00081682, minus fumma guadrato- 

cuborum
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cuborum = oj000014294, plusfummacubo-cuborum = оіоооомп» 
minus fumma quadrato-quadrato- cuborum = 0^000000472 
ma quadrato-cubo-cuborum = o[ooooooo8 8.

օ|շ i
0,003087 
o|oooo8 [682 
օխօօօօշ 5 72 
o|ooooooo88 
0'000000003

-+- o,2¿3J7i34í
— 0022 s 50984

'о',000014294.
*O 1000000472 

ojooeooooi 6 

0,022 5 50984

4- op90620361 areæ BIqt.

Unde apparet, ut ratio AI ad Ap (1 ad 1 [ 1 ) eft dimidiata rationis 
Al ad Aq ( i ad Վ21 ; ) ita aream Bips efle dimidiam areæ BĄr. 
Cæ terűm proclive eft hune calculum extendere ad quotvis loca, quod mihi 
tentând, prodiit area B/ps — 0^9531017980432486004395212 
_____ 32 8076509222060534 ; & area BIqt ~ 0(1906203 596— 
—0864972008790424656153018444121072, quam cùm exaétè 
duplám deprehenderem îftius fuperioris feivi inde me caículum redę 
pofuiífe.

Propofitio XVIII.

Comparare лгюім Hyperbolic os ettm ratiuncnlif abfolntorssm aqui diffé
ré nt i нпо.

In diagrammate præcedenti, pofitâ ЛЛ=і, & ąfymptoto inde ab 
7 verfus £ divisa in partes æquales innumeras, quæ fint v, gr. Ip,pq, qr ; 
érit areola BI ps menfura ratiunculæ , quam AI obtinet ad A p ; & 
areola 5 p q t menfura ratiunculæ, quam A p obtinet ad A q ■ вс areola 
t qru menfura ratiunculæ, quam A q obtinet A г ь &c. At que areolæ 
iftæ fupputantur prorfus eodem modo, quo fuprà Propoiitione VIII 
& IX. rationes terminorum æquidifferentium. Id quod paucis in
dicare, oportunum duxi. F Propofitio
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Propofitio XIX.

Invenir t [нттят Lo^arithntern?».

In eodem diagrammate pofitâ Ai, & afymptoto inde ab Z ver- 
fus E divisa in partes æquales innumeras, quæ fint Ip,pq-,qr. op- 
portet invenire fummam areolarum • BIps-*-Blqt-+- ВІГн (&с.) — fum- 
mæ Logarithmorum = folido, conftanti ex areola B Ip s perpendicu- 
lariter infiftente lineæ ps, 8c areola BI q t perpendiculariter infiftente 
lineæ q t, 8c areola B i rtt perpendiculariter infiftente lineæ r u , 8cc. 
ductis nimirum fingulis in unam infinitiflimam lineæ datæ.

Gonftruétio hujus Problematis congruit cum conftruftione propofitio- 
nis XVII. fubftituendo nimirum pro numero terminorum, fummam 
eorundem ; & pro fumma terminorum, fummam quadratorum . 8c pro 

^fumma quadratorum, fummam cuborum . 8cc. Sic pofitâ A I — i , 
= o[ i, oporteat nos invenire fummam omnium Logarithmorum 

inde ab i ad о Li«

Ч— օյօօջօօՏլԺԺ —- ojoooi 67168ojoooi 67168
o|oooi 67168
0,004841198 — fummæ omnium Log-orum.'

Hinc patet, quomodo produdum continuum omnium à o ad nume
rám datum Arithmeticè progredientium inveniri queat. Nam furama 
Log-orum , eft Log֊us produfti continui.

Patet quoque ex præcedentibus , quo pacto Problema Merfennianttm^ 
fi non Geometrice faltem in numeris , ad quotvis ufque locos folvi pofiit. 
Atque hie jam filum abrumpere cogor, tantifper dum otium pertexendi 
rêliqualargiatur Deus. F Z -VIS.

Sequi tur
MICHAELIS ANGELI RICCII 

GEOMETRICA Exercitatio.
Præfatio.


