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ABBATI
ST ET H ANO G RADIO 

Michael Angelus Riccius S. P. D.
CRIPTIONEM bane meant argumen­
tant vides, inter Mathematica dificilii- 
mi, fed œquè ad difficiliara quœque Pro՝ 
blematum effcienda, & obfcuriora Theo- 
rematum cognofcenda vtiltffinii, сит in 
tkm in Analytico pulvere , ad te mitten­

dam duxi, wir ornatifpme , STEPHANE GRADI, 
quern ego vnum omnium hujus Civitatis plurimi facio, 
ob egregias animi laudes, prœfertint verò propter acre 
his de rebus exifiimandi judicium, quotidianis gravif- 
ftmarum inter nos difputationum experiment is mihi 
perfpe&um & cognit urn. Lege quœfo illám diligent er, 
& vbi dik exa&ifptnœ tuœ cenfurœ fubjtâant habue- 
ris, ecquid refpondeat folitœ tuœ de meis hoc in genere 
cogitationibus , opinion։, pronuncia. Nam fi hoc 
ajfequar, ut tibi cœterifque Amicis ear undent Difci- 
plinarum intelligentibus probetur, minus eritinpofierum 
quant ob rem humaniffimis tuis hortationibus obturer, 
сит autor mihi ejfe p erfe v er abis edendi alia quœ tecum 
jampridem communicavi, de precept is univerfc Artis 
analytic#, geometrică methodo breviter &• expedite 
demonflratis, vnâ cum anim adv er ft one erratorum quœ 
in ipfis՝ t radend is magni nominis Autfores erraffe deprc- 
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hendí ; faciliufqï obtinebis ne di ut iii f premam apud me 
quœcutnque de Geometria in genere difputata & Uteris 
conpgnata incertas propoftiones redegi ; &• ex bis illáin 
prœcipuè à Torricellio à te quoq, tan topere com- 
mendatant y quœ integram doSłrinam triginta proporti­
on um Archimedis, Lucæ Valérii, aliorum, vna ■ 
compleSlitur j dnafque prœterea, quibus totam pené Jo. 
Caroli delaFaille de centro gravitatif partium circuli, 
& ellipfeos doSlrinam fjufto volumine ab ipfo explica- 
tam J abfolvo. Statui autem patte a aliquot bujus 
feripti exemplaria typis imprimere, quo commodiks 
poffint ad peritos bujufmodi feientiarum Amicos, turn 
per Italiam , turn ext er as apud gentes pervenire, ac- 
cenfopotiks ea in re tuo fiudio obfecutus , quant inge­
nio meo. 'Ñeque enim is ego fum, cut nomen famat per 
ambitionem ingerere libeat ՝, aut quern non magis inda- 
gatœ veritatis cognitio , quàm cognitœ ofentatio dele- 
Slet. Interim bune ami c it i œ noflrœ jampridem infti- 
tut<e, ¿n literario prœcipuè commercio nunquam colt 
intermijfœ, fruSlum jucundifltmum feram, vt quœ bac 
in re de me fentis amicè, hoc eft f ut Euripidi placet 1 
libei è, te loquentem audiam \ eoque, quid cœteri 
fentiant loquantur, fecurus fiam. ■ Vale, Romæ 
oSlavo Idus Julii іббб.
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MICHAELIS ANGELI

GEO ME T RIC A
EXERCITATIO

D EFINITIO N ES.
Oteftatem quamlibet, ejufque radicem, voco 

dignitatem.
SiDignitas in ©ignitatem ducatur, ut Až 

in, B 3, fiet produftum A 2 in B 3 -, cui pro­
dujo illud limile dicimus, quod gignitur ex 
Dignitatibus graduum eorumdem. Ita, in fada 
hypothefi, produftum E 2 in C 3, ex quadra­
te & cubo, íímile eft produćło A 2 in В 3.

3 Homogénea producta funt quæ ad eundem
gradum pertinent ; ut duo rećłangula, quippe quæ ad fecundum gradum 
pertinent ; & duo folida, quæ ad tertium.

4 Términos cùm dico, intelligi volo duos numeros feu æquales feu. 
inæquales, vel numer urn & unitatem, vel duas unitates. Términos in- 
æquales appello duos numeros inæquales-, vel numeram & unitatem. 
Términos autem æquales, duos æquales numeros, vel duas unitates.

5 Produktum in linea fieri fecundum términos datos, aut pofitos, dici­
mus, quum illud fit ex duabus dignitatibus, quarum exponentes funt ipíi 
termini dati vel pofiti . radices verb fegmenta illius reftæ linea’ feftæ in 
proportione terminorum eorumdem.

Sit verbi caufa, quæpiam reda linea, cujus május fegmentum ad minus 
fit in ratione 3 ad 2 ; produktum ex cubo fegmenti majoris in quadratum 
minoris érit faftum in linea data fecundum términos pofitos 3, & 2 . quia 
fegmenta quæ funt dignitatum radices habent radonem numeri 3 ad 2, <Sc 
exponentes earumdem dignitatum funt etiam 3, & 2.

Rur fus.
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Rurfus efto, quemadmodum fegmentummájus ad minus ejufdem lineas, 

fie 3 ad ï, produćtum ex cubo majoris fegmenti in fegmentum ipfum mi­
nus, erit produćtum in linea faćłum fecundum términos pofitos, numerum 
& unitatem. Ita, A 3 in В т [ fi A vocetur május fegmentum, В vero, 
minus '] eft produćtum faćłum in linea A f В fecundum términos 3, & 
unitatem, quia radices A & B fie funt, ut eft numerus 3 ad unitatem $ & 
dignitatis A 3 exponens eft, 3, numerus datus ; dignitatis B i exponens 
eft, unitas, item data.

Lemma Тгітиш*
<

SI dux rećbe in eadem rati one fecentur, producta rimiliafaćła ex feg­
mentis tanquam ex radicibus, erunt proportionalia produćłis homo- 

geneis quæ fient ex totis. *
Sint AB, DE, rećłae, in punćłis C, &F itafećłm, ut quam ra­

donem AC ad С В habet, eandem habeat D F ad F E, & fiant ex illa­
túm fegmentis՜ produite A C 2 in С В 3 , & D F 2 in F E 3 , 4uæ քԱՈէ 
fimilia per fecundam definitionem • iifque homogénea produite fiant ex to- 
tisAB, DE, nimirumABç, DE 5 pertertiam definitionem. Dico 
A C 2 in C B 5 eandem rationem habere ad A Bj, ac D F 2 in F E 3 
ad D E 5. Quia radones ex quibus ratio produćłi A C 2 in C B 3 ad 
A B y componitur, eædem funt, ас componentes rationem produćłi D F 2 
in F E 3 ad D E 5, ob fećłionem linearum proportionalem, & înde 
proportionales dignitates ex quibus producta illa refultant. Quod, &c.

Lemma Secundum»

Ïlfdem pofitis, Dico, A C 2 in C В 3 fuerit maximum omnium fimilium 
produćłorum ex binis fegmentis rećte A В , etiam D F 2 in F E 3 fore 
maximum produćłorum fimiliumexbinisfegmentis rećteDE, tanquam 

ex radicibus.
Singulis enim produćłis ex fegmentis reite D E alia refpondent orta 

ex fegmentis recta: A В in eadem proportione fećte ; & ilia ad homoge- 
neumfuum DE 5 eandem rationem habent, atque ifta ad fuum А В у, 
ex primo Lemmate. Ratio quidem AC 2 in С В 3 ad A В 5 , ex hypo- 
theli, eft eadem, ac ratio DF 2 in FE3 ad DE у : ex ter or urn vero 
produćłorum ex fegmentis ipfius DE ad D E у, eadem eftatqueratio 

produćłorum



3 
produćłorum fibi refpondentium, quæ fiunt ex fegmentis reûæ AB, 
ad A B j. Cùm igitur ratio A C 2 in G В 3 [quod maximum eife poni- 
turj ad AB у fit major, per oétavam quinti Elem., rationecæterorum 
produftorum fibi fimilium ad AB ; • major etiam erit ratio D F 2 in 
F E 3 ad D E 5, quàm ratio cæterorum fimilium produftorum ex feg­
mentis reébæ D E ad D E ) ; ac proinde ipfum D F 2 m F E 3 per decimam 
quinti Elem, eft maximum. Quod, &c.

Lemma Тегііиш.

SI data recta linea fecetur in ratione terminorum înæqualium, & divi­
dendo, fiat fegmentorum differentia ad minus fegmentum , ut diffe­
rentia terminorum ad minorem terminum • hæc inventa proportionales 

vel ipfa erit proportionales æqualitatis, vel alia, in quam incidemus, 
iterum dividendo, & fie deinceps. & in eâ terminorum differentia æqua- 
bitur minori termino , & differentia fegmentorum fegmento minori.

Efto AC ad С В, ur շ ad 6 , & AD differentia fegmentorum AC, Fig. 11. 
С В : erit dividendo, 3 ad 6 , ut A D ad С Б , vel ad fegmentum fibi 
æquale, D C : Quoniam verb hæc proportio non eft proportio æqualitatis, 
fiat DE differentia fegmentorumAD, &DC; 3, differentia nume- 
rorum 6 & 3 j & dividendo, erit, ut 3 ad 3 , fic D E ad A D, pro­
portio æqualitatis.

Rurfus A C fit ad С B , ut > ad 3 j & A D fegmentorum differentia ; 
dividendo erit , A D ad С В , feu ad fibi æquale fegmentum DC, ut 2 
ad 3. Et iterum dividendo [fegmentorum AD &DC, efto, diffe­
rentia , EC,] ï ad 2 ut E C ad A D feu D E -, & tertio [ faćła F E ter­
minorum D E & E C differentia ] dividendo inveniemus, ut 1 ad 1, ita 
F E ad E C. Quod,&c. Fig.IIL

Ratio Lemmatis eft , quod duorum quorumcumque numerorum diffe­
rentia , vel differentia numeri & unitatis, femper eft numerus aut unitas, 
ut per fe patet: &nos dividendo, femei atque iterum, ac fæpius, de- 
mimus femper minorem terminum divife proportionalitatis qui eft nume­
rus vel unitas , de majori termino feu numero , utimurquè deinceps refi- 
duo tantum [ quod eft eorum terminorum differentia ] & comparamus 
illud cum minori termino proportionalitatis divifæ : at non poilumus fie 
¿emendo progredi in infinitum , quia imitates in terminiș funt finita?, fed 
exhauritur tandem omnis differentia, refiduumque majoris termini pro­
portionalitatis divifæ æquatur termino minori. Ita fit proportio æqualitatis,
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in qua unitas ad unitatera , vei numerus ad fibi æqualem numerum 1 eft 
ut Tegmentum ad aliud æquale Tegmentum. Quod oftendere oportebat.

Quod fi ab ea proportion æqualitatis, in qua delitum eft ruriusin- 
cipiamus, Dico nos componendo gradatim , venturos per veftigia divi- 
lionis ad términos primæ proportionalitatis, in qua Tegmenta datæ lineæ 
erant in ratione inæqualium terminorum. Cujus propožtionis rationem 
facile intelliget Geometra, quern latere non poteft, in Geometria omnia 
quae dividendo concluduntur, ex contrario converti pofte, & componendo 
concludi illud ipTum, quod ponebatur ante divilionem, ut in quinto 
Elementorum oftenditur. Exempli gratia, Tit május Tegmentum datæ 
reftæ ad minus, ut 2 ad i. Igitur Dividendo i ad i , eft ut differentia 
fegmentorum ad minus Tegmentum. Ex hac porro æqualitatis proportione 
componendo redimus ad primam proportionera , in qua Tegmenta erant 
i n ratione 2 ad i. Quod, &c.

Lemma Quart urn.

SI duo quælibet produda orta fint ex duabus dignitatfcus dudis in aliam 
communem dignitatem . quam rationem habent illæ duæ dignitates 
inter Те, eandem habent duo produda. Sic produdum A В 3 in В С у 

earn rationem habet ad produdum A В 3 in E P у , quam habet dignitas 
B C y ad dignitatem E F у • in quas duas dignitates duda communis 
dignitas A В 3 illa produda effecit.

Ex definitione multiplication!։ probatur hoc Lemma,quod alii in nume­
ras demonftrarunt.

Lemma Quiutum.

DAtis quatuor quantitatibus, quarum prima ad fecundam habeat mi­
norem rationem, quam tertia ad quartam , produdum quod gigni- 
ex duabus extremis eft minis produdo exmediis.

Augeatur prima donee fiant quatuor geometrice proportionales. tunc 
prima in quartam duéla efficiet produétum aequale produdo ex medris. 
Igitur produdum quod efficiebat ante quâm augererur, erat produdum 
minus eodem produdo ex quantitatibus mediis. Quod &c.

/ъ.
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TH E 0 RE MA P RI MV M

P Rodnom in aliqua relia linea fafttiw fecundam pajitos terminas aqua- 
les , maximum eft omnium fimilium pr odúkor um, qua fieri paffunt ex 
binis linea data fegmentis tanquam ex radicibtes.

Reda linea A В fecetur æqualiter in pundo C, & fit A C ad С В ut 3 p- 
ad 3 Qtermini aequales pofitij Dico produdum A C 3 in С В 3 , quod ®’ 
fit in linea A В fecundum potitos términos, effe omnium fimilium pro- 
dudorum maximum. Sumpto quolibet alio pundo D, faciamus aliud 
fimile produdum AD3. inDBș. Cùm autem fint quatuor lineæ 
arithmeticè proportionales cum exceffu CD, nimirum AD, A C, CB, 
& B D, minor eft ratio maximæ AD ad A C , quàm C B ad B D . 
& triplicata ratio ipfius A D ad A C [feu ratio A D 3 ad A C 3 J minor 
eft, quàm triplicata ipfius CB ad BD [leu CB3 adBD3j & per 
quintum Lemma, produdum ex mediis quantitatibus, A C 3 , in С В 3, 
május eft produdo AD3 inBD3 fado exduabusextremis. Eodem 
pado demonftatur AC 3 in CB 3 effe alio quocumque limili produdo 
május, & confequenter omnium fimilium maximum. Quod, &c.

THEOREM A SECVNDVM.

SI duo relia linea fegmenta faerint in ratione terminoruminaqualiam,
& per confequens , dividendo, fit differentia fegmentorum ad minus 

fegmtntam, ut differentia ter minor urn ad minorem terminam՝, quoties ex 
dignit ate differentiajegmentorum dulia in dignitatem minoris fegmenti fit 
produktum maximum , toties fit etiam maximum ex eadem dignit ate mi­
norii fegmenti dalia in dignitatem majorié 5 atqae ita, fi dignit ates fer­
ment orum pro exponenti Ьш habe ant términos pofit os, (ý1 dignit as differentia, 
differentiam terminaram.

Sit A В reda linea inæqualiter feda in pundo C, & B C ad A C, ut Fig. V. 
5 ad^, qui fint termini ponti. Producatur В A in F, donee æquetur F 
C ipfi CB, & A F érit differentia fegmentorum B C & A C. Quoniam 
vero fegmentum május B C fie eft ad minus C A, ut 5 eft ad 3 , erit di­
videndo A F ad C A , ut eft 2 ad 3. Nunc fiant duo produda qualia 
diximus, primum F A 2 in A C 3, ex dignitate ipfius F A , differentiæ 
fegmentorum, duda in dignitatem minoris fegmenti. A C. Secundum 
A C 3 in C В y , örtum ex cădem dignitate minoris fegmenti duda ift 

G dignitatem
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dignitatem majoris. Prima dignitais F А г habet pro exponente, շ ' 
diíferentiam datorum terminorum, reliquæ habent 3 & ç, términos pofi- 
tos, ut imperabatur. Dico, fi produktum primum eft maximum omnium 
fimilium ex binis fegmentis redæ F C [eífe autem ejufmodi fupponamus շ > 
etiam fecundum főre produdum maximum omnium fimilium ex binis 
fegmentis redæ pofitæ A В.

J' Sumatur in А В alius pundus præter pundum C, & efto, D . qui ac- 
cipi à nobis poteft infra pundum C, vel fupra. In vtroque cafu, F A ne- 
quit habere earn rationem ad A C, quam habet ad A D, fed majorem aut 
minorem habebit, atque adeò F D non eft feda in pundo A fecundum 
rationem ipfius F A ad C A : fiat porro FE ad E D, ut F A ad A C, & 
produdum F E 2 in E D 3, per fecundum Lemma, erit maximum լ æque 
ас produdum F A 2 in A C 3 ] & confequenter május fimili produdo 
FA 2 in A D 3, fado ex fegmentis ejufdem redæ F D. Quod maximum 

. FE 2 in E D 3 habet eandem rationem ad F D 5, dignitatem fibi homo- 
geneam, quam F A 2 in А C 3 ad F C ý , ut ex duobus primis Lemma- 
tibus colligitur ; igitur F A 2 in A D 3 [quod diximus eífe minus pro­
dudo F E 2 in E D 3] minorem rationem habet ad F D 5, quàm F E 2 
in E D 3 ad idem F D 5, feu minorem, quàm F A 2 in А C 3 ad 
F C 5 ; & permutando , F A 2 in AD 3 minorem habet rationem ad 
FA2 in AG 3 [feu, per Lemma quartum, AD3 minorem habetra- 
ad AC 3J quàm FDj ad FC ç, & longe minorem, quàm CB 5 
ad B D 5. Quippe funt redæ D B, CB, FC, & F D, arithmetics 
proportionales cum exceíTu, D C ; ас propterea in primo cafu, F D 
maxima, in fecundo cafu, F D minima, eft ad F C in minori ratione 
quam C B ad D B, & quintuplicata ratio FD ad F C, nempe ratio 
ipfius F D 5 ad F C ; , eft minor quintuplicata ratione C B ad DB, 
leu GB 5 ad DB 5.

Igitur cùm quatuor quantitatum, A D 3, A C 3 , C B 3, & D B y, 
prima ad fecundam habeat minorem rationem , quàm tertia ad quartam, 
per quintum Lemma, produdum AD 3 in D B 5՛ fadum ex duabus 
extremis erit minus produdo А C 3 in C В 5 ex mediis. Similiter 
ortendes, aliud quodcumque produdum fimile minus efle produdo A C 3 
in B B ý , quia pundus D ad libitum fumitur. Ergo A C 3 in С В $ 
produdum eft maximum omnium. Quod &c.

Hadenus de reda linea A B inæqualiter feda, quum eft fegmentum 
május ad minus, uti numerus ad numerum. Reftaret altera pars Theore- 
matis, quum eft quemadmodum május fegmentum ad minus, fie numerus 
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ad uni tatem. Hoc tarnen confirućłione ac ratione tam fimilibus modó faétis 
conduditur, ut id fibi quifque invenire, explicare ac dilatare facillime 
pofiit. Lećłoribus autem fcribimus à Geometria & ab Algebra inftrućłi- 
oribus, quos hujufcemodi rerum intellećłu facilium explicatione fruftra 
defatigaremus. Quare pergimus ad reliqua uiùm præibntiffimum haben- 
tia ad inveniendas plurium linearum tangentes, figurarum centra gravitatis 
& quadraturas, & ad alia item multa, quæ juño fervamus Operi ; ubi 
dabimus novam folidorum Conicorum feriem, qui fećłi exhibent infinitas, 
utivocant, hyperbolas, infinitas parabolas, infinitaselliples, &, ana­
logiam fervando, circuios etiam infinitos. Unde Lećłoribus manifeflè 
apparebit, de Conicis me plus multo adinvenifle , quàm esteros, eofque 
ingeniofiffimos Viros, qui communem tantum hyperbolen, parabolen, 
elliplim, & circulum f figuras Conici in noftra nova ferie prsdićła, fe- 
cundí gradus] agnoverunt : alias tertii & quarti & cæterorum non item • 
nifi quod de parabolis infinitis per punćła in piano defcriptis pauca, licèt 
cognitione dignifïima, tradidere nonnulli, quös inter, duo prxcellentes 
ingenio Viri, Eermatitte 9 ac Terricelliue, Præceptor meus, inventorum 
præflantiâ & numero commendabiles, ac Veteribusproximi ; quinovum 
infuper excogitarunt hyperbolarum infinitarum genus. Ñeque prætereun- 
dura puto,quamplures ApoUonit propolitiones atque demonftrationes aptari 
fećłionibus noftris & per omnia congruere, affeétafque multipliciter æqua- 
tiones harum fećtionum ope refolvi facillimê , & determinări pofié. 
Nunc revertor ad rem.

T НЕО RE M A TE RT IV M.

D Ata re Ha linea , cf dteelnu terminie , f ecundum quos fiat in Unea data 
prodnRum: hoc érit maximum omnium [¡milium praduHorum, 
fieri pojfunt ex bir.ii ețfifdem reiïœ fegmentis , ve lut ex radicibtu.

Propofitionem feco in partes duas. Primùm dico, produktum , quale 
defcripfimuš, efle omnium fimi’ium maximum, quum dantur termini squa­
les ; quod in primo Theoremate demonftravimus.

Deinde fi dantur termini inæquales, fie rem oñendo.
Efto ABrećładata, & termini dati ՜ & 2. Secetur rećta in punćło 

C fitque B C ad C A, ut Հ ad 2. Dico produćłum B C j in C A 2 
faćłum in linea data fecundum términos datos elfe maximum. Producatur 
BA in F, ut AF fit differentia fęgmentorum, & dividendo primam 
Proportionalitäten!, nempe ВС ad CA, ut 5 ad a [ficut in tertio 
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Lemmate præfcribitur] pergamus ufque dum incidamus in proportionem 
æqualitatis. In noftra hypothefi, primum erit, dividendo, 3 ad 2 j 
ut F A differentia fegmentorum ad A C minus fegmentum . quam fecun­
dam proportionalitatem exhibet fecunda figura, in qua fiat C E differentia 
fegmentorum CA, F A; per confequens erit, dividendo, i ad 2 , ut 
CE ad А C ; quam quidem proportionalitatem feorfim exhibet tertia 
figura. Fiat E H differentia fegmentorum CE & A C, dividendo 
erit i ad i, utEHadEC- quae eit demum proportio æqualitatis} fem- 
per autem minus fegmentum producimus ut æquemus majori, & fegmen­
torum differentiam conftituamus.

At retrorfum viciffim , incipiendo à reda E A tertiæ figuræ cujus má­
jus fegmentum AC eft 2, minus fegmentum CE eft 1, & illorum 
differentia HE itidem 1. Quoniam produdum HE 1 in CE 1 eft 
maximum in linea CH, per primum Theorema noflrum , erit pro- 
inde ,• per fecundum Theorema , EC։ in C A 2 maximum in dreda 
E A.

Deinde in reda F C fecundæ figuræ, május՛ fegmentum A F eft 3 
minus AC eft 2 , & fegmentorum differentia EC eft ï ■ porró cùm 
E C i in C A 2 fit maximum, erit per fecundum Theorema , etiam maxi­
mum in reda F C produdum AF 3 in A C 2.

Poftremô inlineà AB primæ figuræ, produdum AF 5 in AC 2 eft 
maximum, ut modo oftendimus, ergo per fecundumTheoremaeftetiam 
maximum A C 2 in B C y. Quod demonftrandum erat.

Si loco duorum numerorum detur numerus, &unitas, fit fimiliscon- 
ftrudio, & demonftratio.

SCHOLION.

ÍD quod in fecundo Theoremate fupponebamus ; data redâ lineâ,& datis, 
numęris , 3 & 2 , maximum fore produdum in ea linea fadum fecun­
dum numeros illos datos 5 nunc demonftravimus in Theoremate hoc. E- 

rat porró illius Theorematis propofitio conditionalis, ex pofita illa hypo- 
thefi, non abfoluta, ut patebit confiderantL

CO ROLL A RIVAL

SI produdum genitum ex dignitate duda in dignitatem quameumque ; 
maximum foerit z illarum dignitatum radices & exponentes erunt geo­

metrice 



ineticè proportionales. Quippe in Theoremate oftendimus, produñum 
in linea fañum fecundam términos datos effe omnium maximum ; at pro. 
duñum ejufmodi, ex 5. definitione noftra, gignitur ex duabus dignita. 
tibus, quarum exponentes rationem earn habent, quam dignitatum earun. 
dem radices.

PROBLEMA PR1MVM.

DAtam Uneam reRam it a fiecare, ut produRum ex dignitatiínífiegmen- 
torumfit omnium fimilium maximum.

Sumantur exponentes duarum illarum dignitatum, reñaque dividatur 
in ratione horum exponentium, & faftum erit quod imperatur} quia pro­
duñum erit in linea data fañum fecundum términos politos, nimirum 
fecundum exponentes} ac proinde erit maximum per Theorema tertium.

PROBLEMA SECVNDVM.

Quationem determinare .> in qua potefias quafita radicle ne gat ur 
de homogéneo fiub radice data , & dignitate fina parodica , «յ 
B in А—А z d Z 2 : vel В in А ș —А 4 [ | Z 4, &с.

Oritur hujufmodi æquatio ex diña parodica dignitate poteftatis negatæ 
duña in B— A, differential!! datæ & quæfitæ radicis, Rem probo. Illa 
parodica dignitas affirmata, ii primùm ducatur in A , radicem quæfitam 
negatam, gignet poteftatem negatam uno gradu altiorem, quàm fit ea 
parodica dignitas [ut patet ex natura multiplicationis] deinpe in f В ra­
dicem datam affirmatam duña, gignet homogeneum affirmatum, fub 
eadem dignitate parodica & rădice data : Quæ duo produña, funt ipfa pars 
æquationis, de qua ín Problemate. Pars altera eff homogeneum compa- 
rationis.

Rurfus, per Lemma quartum, ratio homogenei ad poteftatem nega­
tam eft eadem, ac radieis datæ ad quæfitam ; fed minor eft poteftas ho­
mogéneo , de quo ipfa negatur & demitur. Ergo etiam radix quæfitæ 
minor eft data 5 In qua proinde radice data nos reñe fumimus fegmentum. 
æquale radici quæfitæ A, ut alterum fegmentum lit В—A, differentia 
datæ ас quæfitæ radieis.

Quoniani igitur prima pars æquationis oritur ex В—А uno radieis datæ 
Tegmento, duño in altero fegmentum A, vel in hujus poteftatem, 
efficitur [per tertium TheoremaJ ut inde relultans produñum lit maxi­
mum omnium fimilium, quotiefeunque A, & B—A, fegmenta ratio­

nem. 
I



nem habem earn j quam exponentes luaruffl dignitatum. Sic in æquatione 
B in A3 —A4 I) Z 4 j fi À, & B—Afuerint ut 3 ad i, cubusfegmen- 
tiAinBA duftus gignet partem æquationis В in A3—A4; quae eft 
produćłum in linea data В, omnium fimilium maximum • cujus proinde 
magnitudinem non poteft unquam excedere homogeneum comparationis, 
quod Temper æquari neceffe eft illi alteri æquationis parti. Unde canon 
pro determinanda problematis aequatione conficitur.

Fiat in rădice maximum prodnftftm fecnndnm términos t qui funt expo­
nentes ejufdem radieis & parodica dignitatis, fab quibus efl homogeneum.

renetem comparați on is, 
icatione ipfius, A,

in В—A, vel in hujus poteftatem; Temper enim eft idem caTus tertii 
Theorematisnoftri, in quo produćłum faâum in linea [Teu data radice B J 
fecundum términos datos eft maximum, termini verő Tunt exponentes 
dignitatum Tegmenti A & alterius B—A.

Sed uno vel altero exemplo de Geometrids noftris OpuTculis deprompto 
methodi facilitatem comprobemus.

Fig. VII. E fingulis punćtis datæ rećłae A B ducantur rectæ C D, E F &c. rećfte 
inter Те parallels;, cum data A B angulum quemcumque efficientes. Sint, 
autem harum parallelarum dignitates, & dignitates abciffarum A С, A E, 
&c. geometrice proportionales (id quod tripliciter contingere pofte mox 
patebit) Tranfibit per extrema parallelarum punfta, D, F, &c. peri­
meter figuræ, cujus diameter aut axis érit AB, vertex A, ordinatim verò 
ad diametrum applicatæ erunt iplae parallelae.

Fig.VIIL Nam parallelarum abTciffarumque dignitates fi fuerint ejufdem gradus, 
exempli gratia FEi ad D C 1 , ut A E 1 ad C A1 ¡ vel cubi parallela­
rum ut cubi abfciffarum, figura érit triangulum , cujus proprietas notiffi- 
ma eft, non par alíelas modò & abTciftas effe geometrice proportionales, 
Ted parallelarum & abTciffarum earumdem poteftates omnes homogéneas • 
quarum ratio æquc multiplex eft rationis linearum feu radicum • ita ut 
cubi, & quadrato quadrata, &c. abTciffarum fint ut cubi, quadrato qua- 
drata, &c. parallelarum; & illorum quoque radices geometrice propor­
tionales.

Sin autem diverTorum graduum fuerint dignitates parallelarum & abfcif- 
farum, linea deTcripta erit curua, habens Tuum axem, & ad ilium ordina­
tim applicatas, quarum dignitas eft gradu Tuperior dignitate abfciilarum : 
at contra dignitas applicatarum ordinativa ad rećłam Qquæ curuam in ver- 
tice contingit] Tumptam pro axe, gradu inferior eft dignitate abTciffar um 
tangentis. De quo alibi latiùs dicam.



Efto igitur A G D В una ex præfatis figuris, ejufque axis A В, & Fig. IX. 
vertex A • in qua quident gradus dignitatis parallelarum fit altior-gradu 
dfonitatis’ abfciffarum ; quæratur autem linea reda contingens figuram in 
punćło dato C. Ducatur ex hoc pundo linea ad axem ordinatim appli- 
cata, ut C D, & ponantur exponentes dignitatum, 3 , & 2. Erunt con- 
fequenter in figura parallclarum cubi ut quadrata abfciflarum. Fiat ab- 
fciffa A D, inter verticem & ordinatim applicatam, ad A F, axem pro- 
dućłum, ut minor numerus 2 ad ։, differentiam exponentium, duftaque 
F C j Dico hanc effe tangentem quæfitam.

Produdum enim FA։ in A D 2 in linea D F, fadum fecundum 
términos pofitos ։ & 2 , eft maximum, per Theorema tertium - femper- 
que homogeneum dignitati parallelarum ; (cùm parallelarum dignitatem 
exponat major datorum numerorum, maximum verő produdum illud 
oriatur ex dignitatibus quas exponunt minor numerus & differentia nume- 
rorum, quæ duo fimul efficiunt numerum majorem.) Ergo fl accipiamus 
alium pundum G in axe fupra D, aut infra, & ducamus ordinatim ap­
plicatam G H, quæ fecet E redam F C (ubi opus fuerit produdam, ) 
produdum F A i in A G 2 non erit maximum in linea F G , quale eft 
F A i in A D 2 in reda FD5 propterea quòd major eft vel minor ratio 
ipfius F A ad A G quàm ad A D, & confequenter F G, F D non funt 
proportionaliter divifæ. Ergo majorem rationem habet FA։ in A D շ 
ad FD3 fibi homogeneum, quàm FA 1 in AG2 adFGș , &per­
mutando, majorem rationem habet F A i in AD 2 ad F A j in AG 2 , 
(vel ex Lemmate quarto, A D 2 ad AG 2) quàm FD 3 ad FG 3. Sed 
AD 2 ad AG?. ponitur in figura- ut C D 3 ad HG 3 : FD 3 ad 
F G 3, ob fimilitudinem triangulorum , ut C D 3 ad EG3. Ergo ma­
jorem rationem habet CD 3 ad H G 3 -, quàm C D 3 ad E G 3 } & con­
fequenter CD majorem rationem habet ad H G, quàmadEG, ac pro­
fodé H G reda eft minor quam E G, & pundus E cădit extra datam 
curvam AH CH. Eodem pado de fingulis pundis duétæ lineæ FC 
demonftratur illos cădere femper extra curvam. Ergo F C eft illius 
tangens. Quod, &c.

Hæ funt parabolae, ut vocant, infinitar, quarum contingentes lineæ, 
quo modo ad datum pundum duci poffint, oftendimus. Nunc eandem 
methodum in hyperbolis queque libet experiri. Præmittimus autem hoc 
neceffarium Lemma.

Ltmmi
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Lemma Տext um.

Fig. X. TA Ato angulo ABC utčumque fedo per rečiam BD, & punčlo E in 
JL/alterutro laterum comprehendentium angulum datum . ex eo puncto 
ducere lineam rečiam quæ angulum A B C fubtendat & à refta B D fecetur 
in data ratione R ad S.

Fig XI. Fiat H G F fegmentum circuli capíens angulum æqualem dato, • & com- 
pleatur Circulus, deinde ut R ad S , ita fiat FL ad LH ; utangulus 
A B D ad E B D, fíe arcus FI ad IH ; dučlaque I L producatur ufque 
dum pertingat'adK in circumferentia circuli, & connečlantur punčla P , 
K, H. AddatumpunčlumEfiatangulusBE A æqualisKHL, &EA 
fçpet B D in M & B Ainpunčlo A. Dico rečiam E A elfe quælitam, 
quæ à B D in M dividitur in ratione data.

Siquidem anguli H & E : K & B funt æquales, & hi fedi proportio­
naler [ per trigefimam tertiam fexti Elementorumj à KLI, & B D. 
Ergo triangula F H К , ABE funt æquiangula, & A E ad E В, ut 
H F ad HK. Rurfus æquiangula fecimus triangula M B E, L К H , & 
confequenter E B eft ad E M, ut HK ad H L, & ex æqualitate ordinara 
AEadEM, ut HF ad H L, & dividendo F L ad L H [Teu R ad SI 
ut A M ad M E. Quod, &c.

Quòd fí punčtus datus fit extra, ut in О, ducemus B O rečiam 
f punčlus autem O lie detur oportet, ut O B rečla cum А В angulum 
faciat, пес fit ad lineam polița] & faciemus angulum BOL xqualem dif­
ferentiae angnlorum, H,&EBO; & OL produčla fatisíaciet quae- 
fito.

Fig. XII. S*1 hyperbole ACL, cujus diameter A В, vertex A, & dignitates 
ordinatim applicatarum habentes earn proportionem quam produčla iilis 
dignitatibus homogénea, orta ex dignitate'abfciflædučla in dignitatem, 
abfciflæ & diametri, ex quibus una rečla confiata intelligatur. Exempli 
gratia, quadrato cubi ordinatarum, hoc eft LI ç ad CD 5, lint, ut 
produčla BI 3 in AI 2 ad B D 3 in A D 2 , genita ex quadratis ablcifla- 
rum Al, AD, & cubis rečlafum BI, B D, quippe quas efficient 
eædem abfeiflie & diameter. ¡ .

Detur punčtus C, ad quern ducenda fit tangens , & ordinatim appli- 
cetur C D. Porró ducatur B C, produčla ad partes C, quoad opor- 
tuerit, & ex Lemmate præcedenti, A E ffecans C D in F, & in F item 
fečla pro ratione 2 ad 3 , qui numeri exponunt dignitates gignentes 

produčla 



produsa Bl 3¡nAl2,&BD3ÍíiAD2} fubtendens angulum EC A 3 
& tandem GC parallela reétæA E, occurrens ipfi ABinG. Dicetan- 
gentem quæfitam efle C G.

Sumatur in C G alius punftus К fupra & infra C, &, ordinatim ap-’ 
plicatis К I fecantibus hyperbolen in L, ab I punfto ducatur I C incidens 
in reftam H В in punfto M, & fecans A E in N j quæ H В ipfi A E pa­
rallela in H occurrit D G produftæ.

Quoniam vero A E fecatur in F in ratione z ad 3 , F A 2 in F Ę 3 
per tertium Theorema, eft produftum maximum, & ratio F E 3 ad 
ME 3 , feu H В 3 ad M В 3 [ propter fimilitudinem triangulorum H C 
B, ECF : MBC, CEN] major eft ratione NA 2 ad AF 2. 
Ergo per Lemma quintum május eft H В 3 in A F 2 ipfo M. В 3 in N A 2 ; 
que duo produćła fi comparentur cum CG y, primum habebit majorem 
rationem ad C G y , quàm fecundum. Sed ratio primi, quod eft HB3 
inAF2, ad CG y eadem eft ac ratio B D 3 in A D 2 ad G D 5 f cum 
H Bad CG fit ut BD ad G D, ob fimilitudinem triangulorum H B D, 
C G D ; eandemque proportionem habeant earum linearum cubi: tùm C G 
2 ad A F 2, ut G D 2 ad A D -î ] ratio fecundi, feu M B 3 in N A 2 , 
ad C G y eft eadem ac ratio BI3 inAl2adIGy [ quia fimilia funt 
triangula MB I, CGI; & M В, CG, BI, IG reftæ earumque cubi 
proportionales : rurfùs ut GI 2 ad IA 2 , lic C G 2 ad A N 2 ] Ergo 
majorem rationem habet BD3¡nAD 2 ad G D y, quàm BI 3 in I A z 
ad GI у , & permutando, B D 3 in A D 2 ad B 13 in AI 2 £ feu ex 
natura hyperboles, CD у ad LI у ] majorem rationem habet, quam 
D G y ad G 15, feu f ob fimilitudinem triangulorum KGI, C G D J 
CDyadlKy, & per decimam quinti Elem, dignitas, LI 5 minor 
eft quàm К I у , & fua radix, LI reda , minor reda КI ; quare pun- 
élus K eft extra curuam. Sic de certeris pundis oftendetur cădere extra 
curuam, atque adeo C G hyperbolen tangere in folo C pundo. Quod 
& c<

Hæc porró demonftratio etiam ad ellipfes, & circuios accommodari 
poteft.

Jam verò quàm late pateat ufus noftri Theorematis tertii, ex propo- 
fitis exemplis licet intelligere ■ nec ita multum difiimili aut difficiliori via 
centra gravitatis, & qua draturas, quorum problematum pauló ante me- 
minimus, invenimus. Interim, fiquis Apollonii conftrudionem atque 
demonftrationem trigefimæ quartæ propofitionis primi Conicorum libri 
cum noftris comparabit, nonnihil fortaífe profidét in arte dilatandi propo- 

fitiones



/ilíones & demonflrationes. Nam id quod iile de qnadratica tantum 
hyperbole, ellipii, & circulo ftatuit, nos ad omnes porrigimus hyper­
bolas, ellipíes, circulofque infinitos. Quam viam piacúit indicare, & 
ftipradifto exemplo confirmare.






