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^emerfuttßen über bie anatytiftyen gaciiítáten.

§. 1.
5?íe апафф'феп gacultáten fínb, паф SJanbernwnbe unb Äramp, in neuerer Seit vorjúgM) 

von Grelle *)  паф еідепфитііфег ЗЛефоЬе bearbeitet worben. Grelle beftnirt bie anatytifcbe 
Sacultdt alé eine von 3 ©lementen, ber æafié u, ber Sifferenj x unb bem ©rponenten y ab; 
hangige unb Ьигф (u,4-x)y bezeichnete function, bereu ©runbeigenfcljaften in ben ©Іеіфипдеп 

у + к у t

*) 2h«rie ter flna(ptif<ben gacuitâten, 18?4.
Mémoire sur la théorie des puissances, de fonctions augulaires et des facultés analytiques, 1831. 
(llrfprûnglid) in» "ten æaiibe beô ՅօււրաԱս für ЭДафепшіІ erfreuen). 2)lefe Slbhdnblung roirb im 
Solgeiiben Ьигф Th. d. f. bejeicíynec.

1. (и, 4-Х) — (и, 4- х) (и 4- ух, 4- х)
У У у

2. ( к и, 4֊ к x ) = к ( и, 4- x )
1

3. (и, 4- х) = ц
aiiêgefin-офеп »verben. ‘liué> biefen ©Іеіфипдеп werben alle übrigen ©igenfchaften ber gacultat, 
fo wie аиф formeln jur Йегефпипд ihrer SSBertíje fúr beliebige ЗВегфе von и, x, y auf ein; 
^»фе Sßeife abgeleitet.

Siefe æeljanblungêart ber gacultáten í)at vielfach æeifall gefunben, wie benn патепйіф 
©runert in bem Tírtifel „gacultát" ber Supplemente ju bem Жідеіуфеп ЗВогІегЬифе ihr ganj 
folgt. ®egen fie aber finben |гф in ben ©фгіреп Síjm’á einige gelegentliche • Tleufierungen, wel; 
фе іф, obwohl fie grófítentl)eifô auć> SDíí^verftánbníffen hervorgegangen ju fein քՓքտւ՚ո, hier an= 
jufuhren піфі umhin Խոս, weil fie mir SSeranlaffung ju einer genaueren Աոէ6րքսՓսոց ber biê; 
herigen Sacultáten;&bí°rien gegeben hüben, alé bereu ©rgebnífí іф allerbingé bíe Ueberjeitgung 
аиё|'ргефеп mu(j, bafi ք»Փ аиф in ber ©геііеуфеп Sarftellung, wenn аиф աՓէ in bein Sinne 
Chm'ê, поф einige @ф»ѵіегід!еі1еп finben, bie aufgehellt unb befeitigt werben muffen.



4
£>í)m ftellt (Spftem ber SDlatíjematif, 2, §. 340) fúr gacultáten, bérén Grponenten 

ganje Safylen finb, fünf ©Іеіфипдеп auf, von benen bie erfte mit 2ínwenbung ber Grelleren 
¿Bejetájnungéweife

. z У У ,
4. (и, + x) = (и 4- ух — x, — x)

heifít, bie ¿weite unb bie fünfte mit ben obigen ©Іеіфипдеп (í, 2) Übereinkommen, bie britte 
unb bie vierte aber auê ber ¿weiten folgen, unb fügt bann folgenbe SRote hinju:

„Gè ift піфі шодііф, einen ¿Begriff ber gebrochenen factorielle (gacultat) ț>։njufleîlen, 
wofür aile fünf Hummern beê §. 340 поф geltenb bleiben. Unb патепіііф ifi ber ¿Begriff ber gebroí 
фепеп Sactoriellen, wie фіфе in ben Tínwenbungen von SSanbermonbe unb Äramp деЬгаифІ 
werben, von ber 2írt, baft für biefe деЬгофепеп gactoriellen nur bie Sormeln (9lr. 1 u. 2) 
[b. h- ber piefigen 1,4], alfo паійгііф аиф bie mit (9îr. 2) [hier 1] ¿идіеіф gegebenen (9lr. 3 
unb 4 beê §. 340) поф ftattfínben, піфt aber bie formel (Չէր. 5) (hier (2)]. Sßenn baíjer 
¿uerft von .Kramp ftiUfdjweigenb, bann von Grelle аиёЬгйскІіф bie allgemeine factorielle alé ein ¿Ding 
Ьедеіфпеі wirb, теіфеё bie in ben (5Rrn. 1, 2, 5 beê §. 340) [in ben ©Іеіфипдеп 1, 2, 4] 
аиёде[ргофепеп ©ідеп[фареп hat, քօ гафі fid) bieê ип1оді(фе Verfahren (одіеіф ЬаЬигф, baf? 
bet Äramp (Réfractions astronomiques et terrestres, 1799) feljr bcbeutenbe, von фт felbft 
¿ugeflanbene unb фт unbegreifliche 23іЬег|ргйфе bervorgeljen, wáhrenb bei Grelle („Зфеогіе ber 
апаіфііфеп gacultaten, 1824") bie wenigflen Formeln wahr ftnb, ohne baf фіфеё von bem 
æerfaffer bemerkt wirb, weil քւ՜Փ berfelbe піфі, wie .Kramp дефап, auf fpccielle Unterfi^ungcn 
eínláfít, fonbern nur allgemeine gormeln auf allgemeine gormeln gehäuft hat, welche baher alé 
фіфе grôfitentheilê für tobtgeborene gehalten werben muffen u. f. w."

Sn сфпііфет Sinne (іргіфі fid) £фт поф an anbcrn Stellen auê, патепПіф in feiner 
апафф'феп Seometrie in einer Anmerkung, in ber её íjeifšt, baft bie ¿Definition ber Jacultat, wie 
fie Grelle gegeben, ihm felbft unbewußt einen 2ВІЬеі|ргиф aufgenommen habe.

¿D'iefe Ginwenbungen £>hm’é, fo weit fie bie Grellere Theorie betreffen, laffen (іф іеЬоф 
Іеіфі befeitigen. ¿Denn bie obige ©Іеіфипд (4), теіфе für деЬгофепе Söerthe von у mit ben 
übrigen (1, 2, 3) allerbingê nidjt vereinbar ift, wirb von GreUe keineêwegê, wie Cl)in её au¿= 
fagt, jur ¿Definition ber ^acultat mit bénult. Dafi её aber eine function giebt, welche ben 
©Іеіфипдеп (1, 2, 3) genügt, ift піфі fфwer naefouweifen.

¿Denn fețjt man mit ©auf*)  
и и и

*) DisquísitioHe» generales circa seriem infinitem 1

Comraent. recent. Soc. Gotting., Vol. Ii.

 1 2 2 3 3 n n
Л U и 4֊ 1 լս и 4՜ 2 շս и 4՜ 3 (п._ і)” Ա 4՜ п 20

.. , «(«4-W4-1)
+ ՜2’/(/4-1՜) x 4-
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6. (n, + x) = x
л (֊֊ ֊ 1 + y)

“ (Ť ֊ 9
eine gunetion, тоеіфе bie in ben genannten ®leíd)ungen auégebrúdten Gigenfcgaften խէ. (S. ben
folgenben §.')

©rofkreâ ®ewid)t aber íjat eine anbere Tíngabe SDÏjm’â- iJlachbem er b. Bathern., 
ЖДО. 2, S. 89) ben fogenannten bínomifd)en Setjrfafe fúr ganje gacultáten, námlid) (nad) ber 

•hier gebrauchten ¿Bejeid)nung) bíe formel
у y y—i ւ y—շ շ

7. (u + k, + x) =(u, + x) +Уі (u, + x) (k,¿֊x) + y.3(u, + x) (k, + x) -f-.................
bewiefen íjat, fügt er íjínju, man würbe fid) fefyr irren, wenn man mit Äramp, Grelle unb fo 
vielen Tlnbern annefymen wollte, bag biefer binomifdje Setyrfafc fúr gacultáten aud) bann nod) geb 
ten muffe, wenn у eine gebrochene 3al)l, ober gar, wenn у allgemein fei. 3m ©egentljeil ft'nbe 
man, bafj, wenn у eine ganje ober gebrod)ene ЗФЛ f^, unb wenn im leljtern galle bie Steife
convergiré, bann

8.(u,+l)  +yt(Uj+l) (k,-f-l)-f-y4(u,-f-l) (k,4֊ 1) + ••• 

fein muffe.

sin in sin(ii+k4֊y)?r 
sin(u֊i֊y> sin(k-j-y)n"(«+k,+l)

diefeé fRefultat fanb id) bei näherer Prüfung vollkommen begütigt, aber, waë nach ben anges 
führten Tleugerungen £>hm’ë, wonad) berfelbe unter einer gacultât etwaê ganj anbereé ju vergehen 
fdjeint alé Grelle, augallen muff, grabe unter ber ¿Borauéfeíjung, bag man fúr ben Tluêbrucf ber gacultât
, . yu- ռ < лУ 11 (ч + У ---- 1)(u, + l) bie gormel 1 . nehme, welche ber Grelle’fdjen definition entfprid)t.

Somit erfd)ien mir bíe gacultáten Theorie Grelle’ê gegen bie ¿Behauptung £>hm’$, bag 
fd)on in ben Girunbgleichungen berfelben ein SBiberfpruch liege, völlig gerechtfertigt, unb nur info= 
fern einer ¿Berichtigung bebúrftig, alê an bie Stelle ber gormel (7) bie ®leid)ung (8) treten muffte. 
Tiber bei weiterer Unterfudjung uberjeugte id) mid) gleichwohl, bag fie, aud) nach ber neuen ¿Bes 
arbeitung, bie fíe in bem angeführten Mémoire erfahren, nod) an verriebenen anbern, wie e§ 
mir fcheint, nicht unwcfentlid)cn Mängeln leiben. ¿Bon bem hod)Verel)rten SSerfaffer ber eben ge= 
nannten Schrift, bem іф múnblid) meine ¿Bemerkungen mittl)eilte, jur SSeroffentlichung berfelben 
aufgeforbert, glaube id) bie gegenwärtige ®elegenl)eit baju berniben ju búrfen.

§. շ.
die definition ber gacultât burd) bie brei ®íeid)ungen (í , 2, 3) ig nach bem æorber= 

gebenben in fo weit juláffíg, alé fie mit einanber nicht im ¿SSiberfprucge gehen. Tiber eê lagt 
fid) jeigen, bag fie allein jur ¿Begímmung ber gacultât gar nicht hmreichen, fonbern bag её viels 
mehr unenblid) viele, ganj von einanber verfdjiebene gunctionen giebt, welche bie in ihnen auëges 
fprodjenen Gigenfd)aften begyen. Tlué ben ®1сіфипдеп (1, 2) ergiebt fid) nämlich (Th. d. f., 55.) 

1*
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2L + y — լ 
r y (Ij + 1)X

9. (u, + x) = x —-------
(íj + 1) x

y
ober wenn man (1, + 1) Ьигф F (y) Ье^еіфпеГ,

1Л , , у у F(֊- + У — 1)
10. (и, + x) = x —------

Tiber in biefer gormel fann, wenn (и, + x) յսոոՓքէ nur in 
baß ben ©Іеіфипдсп (1,2) genügt werbe, bie function F ganj 
ben. Senn welche gönn man фг аиф geben mag, man bat

fo weit beftimmt werben [oll,*  
wíUfubiíícb angenommen wer?

• X

11 nb

--  — XV .V ------ — ---- - --  Л. II, -Ț- -V?.
<T-*)

(3) ©eniige де(феЬе, bat man in (10) у — 1 ju fej=

y к
= (”j + x) (и+ух, + x),

ku 
\ ka 

Samit mm ferner аиф ber æebingung

,, , , y+k y-HF^+y+k-l) 
11. (u,+x) ֊ x —FGF_ t) - 

yF(֊+y-i) kF< 
~ X F(֊-1)

jen, wobui-ф man finbet, baß

13. и =■ x

ober wenn man у für (фгеіЬі

14. F (y) = y F (y - 1)
fein muß. (Sine function, теіфе biefe ՏցրոքՓօքէ befífct, tji т/(у). 2ßirb nun, um bie allgc? 
meinfte gorm von F ju beftimmen,

15. F (y) = y, (y) n (y)
gefefct, fo finbet քւՓ

16. y (у) Ո (у) —- y (у — 1) • y 11 (у — 1),
woran?, weil

17.
18.

Il (y) = y II (y — 1) 
У (y) ~ V Հ1 — 1 )

folgt, b. b> bie function y (у) ober F (у)
7/ (У)

muß fúr jebe ,wei ЗЗегфе фге§ Tírgumentê, bérén
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Sifferenj = 1 tfł, benfelben SSSertl; haben. Dieë findet j. ¿8. ßatt, wenn у (у) eine wiíltíirlid)e 
eindeutige Sanction »on cos(2pr) und sin(2y?r) ift.

£аё ¿Refultat, welches fid) auë dem SSorftel)enben ergiebt, laßt fid) nun fo aii»fpred)en. 
Söírd durd) у(у) irgenb eine Sanction bejeídjnet, welche ber ¿Bedingung (18) genügt, und wirb

Ч-г+у֊1)W.C, + x) = . 2

gefegt, fo befífct biefe Sanction bie burd? die (Gleid)ungen (1, 2, 3) auëgebrudten Sigenfchaften. 
®å fann baíjer (u, + x/, ohne aufjuțwren, den genannten (Gleichungen ju genügen, gleich wie 

</,()) unenblid) viele verfciyieberte Sonnen annețjmen. Зидіеіф ift aber aud) durch bie Sorinei (19) 
у

bie allgemeinste ¿Bestimmung von (u, + x) gegeben.
^ierburd) ift nid)t nur die auëgefprod)ene ¿Behauptung, её feien bie (Gleid)ungen (t, 2, 3) 

nicht hinreichend, աո (u, + x/voilftanbig ju beßimmen, gerechtfertigt, und bie 5Rotl)wenbigteit nad); 
gewiefen, in bie Definition der Sacultat noch eine, in jenen (Gleichungen nid)t enthaltene ¿Beßimmung
aufjuncl)inen; fondent её ergiebt fid) aud) barau», bap bie Dntwicfelungen, burd) bie man au» 

ben (Gleichungen (1, 2, 3) völlig bestimmte Darßeilungen von (u, + x) hcrjjcíeitet hat, nicht 
ganj fehlerfrei fein tonnen, unb daher einer JRevifion bedürfen.

§• 3.
®l)e id) aber bie verschiedenen von Grelle u. a. entwickelten Sormeln in biefer 9iúct'fid)t 

burchgebe, will ich auf einen bisher, wie её feßeint, ganj iiberfehenen Umßanb aufmerffain machen, 
auë beffen ¿Nichtbeachtung große Srrthumer hervorgehen tonnen unb wirklich hervorgegangen find. 
ՏՓ bemerte juvor, baß ich wich allen folgenben Dntwidelungen auf reelle 2Sertl)e der ¿Bafië, 
ber Differenz unb beë Deponenten befehránte. Denn wenn её aud) nicht feßwer iß, auch imagi= 
nare 2öertl)e biefer ¿Beranberlicßen mit in ¿Betracht ju jießen, fo wurde baë bod) einige vorläufige 
(Erörterungen nbtßig machen, bie hier her ¿Raum nid)t geßattet.

Seljt man in ben (Gleid)ungcn (l,3)x = o, fo erhalt man
y+k у к

20. (u, + о) — (u, + о) (u, + о)
I

21. (u, + о) = u-
hieraus ergiebt fid), baß

у у
22. (u, + о) — u

у
fein muß. líber man barf barau» nid)t fcßließen, baß (u, փ x), wenn ber numerice ¿Serti) 

y
von x unenblich tlein wirb, notßwenbig ber ¿Potenj u unenblid) nahe tomme, ¿Bielmeßr laßt fid) 
jeigen, baß jebe Sanction, welche ben (Gleichungen (I, 2, 3) genügt, in ber ¿Rál)e von x — о, 



23,

26.

• x 

ober wenn man
y)

( — lý sinVTT

fefet, wo benn փ gleid) wie у/ ber íSebingung

S« Satt»։ 'Hľ+í1
V (p)

naljert fid) beêfealb, wenn p unenbltd? groß wirb, feiner beflimmten Srenje, wofern nicȘt etwa
bie function v eine bloße Gonflante ifi. Saljer nafeert fiel) aud) Ç1, + у) nur in biefem 

galle einer beflimmten ®renje.
Séfet man ferner in ber gormel (19) — x fur x, fo erfealt man

27. ¿-^-+лА/±Ь±±У+1)

30. ՝ ■
V . = тСу)

(- 1) 8іпул

Gå ifi ober; wie befannt,

■Ä Д(-*>=-. і1ІЖ,.я(Т-1) ՚
U

(__ l՝) x f y
baßer, wenn ------- հր՜՜՜՜ f* lr (— 1) gefefet wirb

29. („.4)^-յ֊4±±ւ4ճճ(^_ւ±ձ _՛)

(—1) У sin(——,y)«.y(——-

fid) nid)t fletig ánbert. «Séfet man námlicf) x = —, unter p eine pofítive SSeránberlidje ver; 
flanbcn, fo erfeált man nad) (19)

i ( _УСр 4֊У—1) . ~y ДСр + у—t)
• \ P? Hp —i) p "(p— i)

ober wegen (17, 18)
24. (1,+|)’=Äitl)

P W(p)
9Խո ifi bekanntlich (f. bie angeführte Tlbßanbtung von ®auß) fúr einen unenbíid) großen p of i ti; 
ven Sßerth von p

25. £էԸ±ճ=ւ, 
ру "(p)

у 
ober richtiger- wegen ber ætelbeutigfeit von p 

1լ (p + y) _ jT 
p} л(р)

ifi aber ber gormel (18) gemäß eine p eri ob if d) e function von p, unb
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genügt,

®ití)in

31. ф(у) = ф(у—1)

^ierauè ergiebt fid) ebcnfo wie vorbin, baß (1,—2-Ն wenn p unenblid) grof? wirb, nur bann 

einer beflimmten ©renje fid) nähert, wenn bie function <¡p fid) auf eine gonflante rebucirt.
Sa nun y unb y nid)t jugleicb confiant fein lönnen, fo folgt, bafj ber 2öertí> von 

у у у У
(1, + х), unb babér aud) ber von (n,-f-x) = u (1,+֊^-) jebenfalfê entweber fúr einen 
pofítiven, ober fúr einen negativen unenblicb Heinen Sßertl) von x unbeflimmt bleibt. Sie gunc= 

y
tion (u, + x) embert fícb alfo in ber Ш1)е von x = о nid)t fletig. * *)

y
*) Sie ЬіегЬигф alé unjuttiffig (Іф beranéílelíenbe æorauêfehung, её fei («,4- х) forooljl fúr einen 

Уpofttiven alé negativen ипепЬІіф Reinen Sßertb oon x ипепЬІіф wenig von u ѵег(фіеЬеп, bat jum Sbeil 
©фііІО an ben ЗйіЬегІргйфеп unb parabopen Sttefultaten, auf bie man in ber Sbeorie ber gacultáten 

у
geraden ifl. — 8Гпф ergiebt (іф auë bem ©efagten bie ItnmóglWeit, (u, -j- x) паф gaiijen Jetern 
sen von x in eine convergirenbe Э1сфе ju entroicfeln.

Յս bewerfen ifi jeboch hierbei, baf? bieś nur gilt, wenn у feine ganje 3af)l ifl. Senn in 
biefein galle ergiebt ficb aus (18 unb 31)

34. <r(u±y) = Ku), 9>(« ±y) = p(u),
unb bie gunctionen y», g> fallen aitë ben 2íuSbrúcfen fúr (u,-f x) unb (u, — х/ fort.

§. 4.
9lad) bem im §. 2 ©efagten ifi её jur vollflánbigen Sefínition ber gacultát nod) ոօէխ՜ց, 

b'mfícbtlicb ber gunction y> eine žBeflimmung ju treffen. (Sine földje ifl, wie fo eben nacbgewiefen, 
у

enthalten in ber Annahme, bafi (1,4-x) entweber fúr . einen pofitiven ober negativen SBertb 
у

von x, wenn btefer ohne Énbe abnimmt, ber ©renje 1 frei) nähere, inbem im erflen gatte y, 
im jweiten bie gunction у fid) auf eine gonflante rebuciren muff Sine biefer ‘Ännaljmen ifl, wie 
fid) ergeben wirb, notljwenbig, wenn bie Analogie ber gacultáten unb ber fPotenjen burdjgeljenbë 
behauptet werben foil. Sljne fúr jefet naher ju unterfueben, weldje von biefen beiben Annahmen 
jweefmäßiger fei, obwohl mir bie legiere auë mehreren 9eúcffi^ten ben ՏՏօրյսց ju verbienen fdjeint,

2
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roili іф beibe Urten von gacultaten, bie [іф auã ipnen ergeben, in ЗЗеЬгафЬ jiepen. Sie erfïe 

у
2£rt, fúr welche allein fortan bte Жезеіфпипд (n,4֊x) befkimmt bleiben foil, pat bie in ben 
obigen ©Іеіфипдеп (1, 2, 3) auêgebrúckten ®гипЬеідеп[фа^еп, unb ifi ferner ЬаЬигф фагаЙегй 

У У
fírt, bag fúr einen ипепЬІіф fiemen p o fi tí ven -SSertp von x (1, + x) ber $)otenj 1 . unenb=
Ііф nape kommt. ЗЛап pat fur fíe ben Tíuêbrucf (gemág 19.)

35.

Júr bie anbere 2lrt foil, mit Tíenberung beê Зеіфепё von x, bie Й5е&е։фпипд [и, — х] деЬгаифк 
werben. Sie wirb Ьетпаф befínirt Ьигф bie ѲгипЬдІеіфипдеп

36.

37.

38.

y + fc У к
[и,~х] = [и, —х] [и —ух, —х],

У У У
[ки, — кх] = к [и, — х]

1
[«> —X] = II,

unb bie Stimmung, bag ebenfalls fúr einen ипепЬІіф kleinen pofitíven SSertp von x 
у .von ber ‘’Potenj 1 ипепЬІіф wenig ѵег|'фіеЬеп fei. Styr Tíuêbrucf ig (паф 32.)

§. 5.
, y У

ՏՓ дере lept ¿ипаф|к uber ju ben ©ntroicfelungen von (u ֊H k, + x) unb խ + k, — xj. 
(Srelle entwickelt ín bein erwápnten Mémoire (§. 41, Չէր. 373) bie formel 

40. (u4-k,+x)=(u,+x) j -> + У„ —-----4 ? + R֊>

( 7 («,+ x) j

wo Ьигф y,, y շ и. f. w. bíe ¿Sinomial = (Soeffícíenten beyiÿntt fínb. Ser паф bem nten Slíebe 
pinjugefúgte 9íeft Rn íft ein líuâbruck, we^er entwickelt bie vorgepenbe ©Іеіфипд ¿u einer íbeiv 
է1քՓ6Ո тафк Sn fo fern ig fie, bie eínjig auś ben ©Іеіфипдеп (1, 2, 3) pergeleítet worben, 
fúr aile тодііфеп Wirten von Jacultáten, тееіфе biefen ©Іеіфипдеп епЦргефеп, gúltig. Յո wie 
fern fíe aber grabe fúr bie befonbere 2írt, bie pier Ьеігафіеі wirb, eine convergirenbe Entwickelung 
gebe, bebarf поф einer napern ԱոէօրքսՓսոց. Siefe kann aber піфі паф ben von ßrelle (Th. d. f., 
§. 23) gegebenen íBeftimmungcn bmxpgefúprt werben. Зіаф berfelben roúrbe bie von ipm mit 
bem Штеп ber allgemeinen Жар1ог7феп Зіеіре Ьезеіфпйе formel
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ll 
4L F(x 4֊k) = F(x) + — JF(x) H---- Ça2 )^2F(x)4------ 1---- — F(x) + Ko

(1,+1) «
too Jx = a gefcfet iß, immer bann eine convergirenbe Gntwiďelung von F(x4-k) geben, fobalb 
ber grofjefłe unb ber tleinße Sßerti) be§ (n + l)ten (Slièbeâ biefer SReifje fúr bie verfdjiebenen 
SSertfye beè Argumenté ber function F von x biê x 4- k beibe fúr n — QC auf Olull fid) rebu= 
cirten. Siefer <Safc ifi aber l)ergeleitet auá einer æefiimmung ber ®ren jen von RUJ welche, wie 
Grelle felbß in einer fpatern ‘-Kblfanblung über biefen ©egenßanb bemerft l)at, nur bann gültig ift, 
wenn — eine ganje pofitive 3al)l iß. ©eine Tlnwenbbarfeit iß bal>er jweifelljaft, wie fitt) aud) 
leid)t auf folgenbe SBeife nad)weifen laßt. Senn gefegt, bie 9leil)e (41) fei, nad)bem fúr « ein 
beßimmter Sßertl) gewählt worben, fúr eine gewiße gorm ber function F wirflid) convergent, unb 
eè fei <r(x) eine function, bie fúr feinen ÏÏJertl) von x unenblid) groß wirb, unb ber æebingung

42. v(x + «) — y(x)
2x 2 X e ».<•

genügt, j. ՋՅ. eine ganje function von cos-—л unb sin—л; fo würbe bie 9leil)e fur 
y(x + k) F(x 4- k), ba man alêbann

43. У1 . y>(x) F(x) = у(х) JnF(x)
bat, jugleid) mit ber fúr F(x4֊k) convergiren, wenn ber in Olebe ßefjenbe Sal) allgemein rid); 
tig ware. SDtan würbe ba!)er erhalten

44. v(x + k)F(x4-k) = v<x) jF(x)4-4jF« + }♦

2íuâ (41, 44) wúrbe fid) bann fúr jeben SBertl) von k, fur ben bie 9ieil)e լ41) convergir!, ergeben
45. y(x 4- к) = y'x),

ո 

и

eefct man in biefer formel у = ,

48. Վ-

ein offenbar falfd)cS Olefultat.
Sie Stage nad) ber Gonvergcnj ber 3leil)e wirb inbeß leid)t auf einem anbern SSege enb 

fd)ieben.
Setjt man mit ©auß in ber angeführten 2(bí)anblung

էՐ a ՝։ 1 լ_ «i3 , «(«+-1)í9(/54-1) «(«4-1)...(«4-n—lW+l)”-(/54֊n—1) < ...4б.К«,«Л-И֊у + -1.2.И։, + 1)- + -- + -гт—+ ■

welche Sleire eine enblid)e Summe l)at, wenn и 4- ß— у negativ iß-, fo l)at man, wie ®auß 
a. a. S. bewiefen,

V/ /? ձ — л(/—«—<?—!) л (у—1)4/. I (a,/5,/) — __  __ . ,— հ—11

У ֊ — — — =’ X 1 х/



M -------
SJlitljin gemäß (35)

ober

(u + к, + х)У

(u, + x/

49.
(u + к, + х)У 

,(պ + տ/

тоеіфе Öleibe, ba /— « — ß =

= *+У1
к (к — x) - 
u (u 4- x) +

(u, + X)

ո

• • • ОС ,

l-֊-^ + y ф/ convergtrt, fobalb ~~՜ + У pofitiv tfl-

2)։e Sîetfje (40) gtebt bemnacb in alien gallen, too fie eine епЬІіфе Summe bat, ben гіф= 
у

tígcn Sßertb von (u + к, х). ‘llnberê verbalt её fid; aber mit bér anbern, von Grelle im
§. 40 entmídelten Öleibe.

Sebt man námlid) / =

У + 1) =

woraus nad; (28)

ober

sin k(k + x)

U

X
"(֊

folgt. Saber (35)
y

52. (» + k,+x) __

(« յ + x֊)

71 sin —7Г X

У> ß = V’ խ ifï

O Հ֊~ ֊0’

53. (u+k,+Ș.

('b + x)

50. r(-y,-J-,-4

»։»(—j h’)Ttsill(“+y)’1 

ober

U 
----TI 
x

J l_|_y _Լ_ , __ ____ k(k_±x) +- оД

j ' u+yx֊x +У2 (n-ł-ух-х) (u+yx_2x) + ?

м. г(-у4,-:֊у+1) = -

• Հս + Je \ - uտա Լ—-— )л sin---- JT
. /ս + к x . Հ ս X ' FC~-V’՜’ — + O

sin\—x—Hy/71 տսՎ՜ h՜?/71

7Г "(4-"+у-‘)л(і-+’-‘)
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Հ

§-

56.
unb

157.

Ол 

11 

ober vermöge (39)

к ( к — x)

У + 1) =

£>íefe Эіефе convergírt, wenn y — a — /9—1— 

SBenn y eine ganje 3aí)í ifï, fo eríjáít 
ž8inomtal=gormel, welche Ьетпаф, wie oben 
von y t'bre ©ûltigfeit піфі behált.

у-к
[U,- X] =

Í
 У У-l I У-2 г I

(и,4՜ х) +Уі (”>+Х) (к,+х) +уа (и,4֊х) (к,4-х) 4՜։" Л /

[и 4- к, —х]У 
г іу Հ [и, —x]

59. F(_y,_£¿_y+I) =

։i«(4Í+>>։i"(Ť+y)

(и 4֊ X) (и 4- 2x)- (и 4- ух) '

—pofitiv ¡ft
man hieraus bie bereits von Äramp aufgefiellte 
(§. 1) bemerkt worben, für деЬгофепе äSertfre

Օ4Հ) <458. F(֊.,֊4, 4

», , ՜'[n-yx4-nx,-x]

55.

54. (и4-к, 4-Х)
. / и 4՜ t \ • иտ։ոԼ—-— jTt sill—rt

ober
60. [!l±bzÍ=ij_Vi _k___ 4-y2----------- . ...,v

[Uj X]y ՛ * 1 II—yx4-x J 2 (u—yx4֊x) (ll—yx4֊2x) k

»voraus епЬІІф (паф 55, 56)

61. [u4-k, — x] — [’b x] 4֊ y, [n,-—xj [к,—x] 4՜....... + Уп[”’ XJ '[к,- x] 4՜ ■••• X»
2*

6.
у

Зит ® chufe ber Sntwiďeíung von [ч4֊к, — x] mogen juvorberft folgenbe, aus ben 
©Іеіфипдеп (36, 37, 38) քւ՜Փ ergebenbe gormeln hier ihren ^lafe finben.

у 
í", — x]

к. ’
[n — yx4֊kx,— x]

խ, ֊ x] =

wenn у cine ganje pofitive 3ahl iff.
«Setjt man nun in ber gorme! (47) « = 

halt man



4- 1 pofítiv ift. ©ie gors

-------- 14t --------
и լ՜

©iefe Sïeifen (60, 61) convergiren, wenn у—а—ß — —-— 
mel (61) ljat bie grôfjefte lleljnlidjkeit mit ber žBinomíal;gormel

62. (u + к)У = u + у, u к + .... ֊j- yn u kn + • • . ос, 

weld)e auš ifyr Ijervorgeljt, wenn man x = O fefet. Gbenfo ftellt fid) bie Heimlichkeit ber gönnet (40) 
mit berfelben herauf, wenn man ber leiteten bte gorm

У У I к к2 кп ,
63. (и + к) = u < 1 + Уі — + у2 Ч------+ Уп пі + * • ' 00 

giebt. ©iefe Analogie ber gacultaten itnb ber ^otenjcn würbe aber, mie au§ ber vorljergefyenben 
©arftellung erljeUt, verloren ge^en, wenn man í)inftd)tlíd) ber gunctionen y, у cine anbere Же- 

у
ftimmung träfe, ©ie Steife (40) fût (u -f- k, -f- x) würbe alêbann nod) mit bem gactor

, unb bie Steife (61) fût

Գ

I

- ju multipliciren fein.

[u 4- к, — x] nocí» mit bem gactor

§. 7.
y

Grelle entwickelt ferner im §. 43 feiner ©cÇrift cíne bemerkenêwertfe Steife fúr log (u, Ч֊х). 
©abei fáUt e§ jebod) fogleid) auf, baf biefelbe eínjíg aué ben ©leidjungen (1, 2, 3) fergeleitet 

у у
wirb, wáfrenb bod) bewiefen ift, baft biefe aUein jur JBeftimmung von (u, 4՜ x) ober log(n 4- x) 
nieft finreidjenb ftnb. ©iefer fefeinbare ÏÏSiberfprucf ftnbet aber barin feine Erklärung, baf bie 
Gonvergenj ber Steife auf bie im §. 5 alë unjuverláfftg nadjgewiefene æSeife bcfiimmt wirb, ©ie 
gormel felbft if jeboef rief tig, unb kann auf folgenbe Hrt fergeleitet werben.

Seljt man in ber gormel (40) x=l, unb nimmt an, baft u 4- y pofítiv fei; fo kann 
man ben ÏÏJertf von к fo klein nefmen, baf bte Steife (40) convergir! unb nacf ganjen ȘPotem 
jen von к entwickelt werben kann. æcftimmt man in biefer Entwickelung ben Goefftcienten 
von k, fo finbet ftef

Gê ift aber, wie bekannt,

, Հ n՜1 ՝ l-2---(n-l) í 
+ ( y« u(u4-l)-(u+n-l)‘"a j

bafer

65.
.(֊!)" \.2... (n — 1) jn_!

u(«4- 1) .. ■ (114- n—1) (4) fúr ճ/ll = 1,
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66.

68.

tfl,

wo

unb' baljor aud)

ober 67.
։

J

u + n_T+ սՀո֊շ “”"+W

ni log(u-bn — l)+n.jlog(u-|-n—2)------ (-(—1) loguj

Ճ«ճԼ0Լ(պ+1/ J
’■v + ^ j(4-)+--+í„+i “n

69. log (u,4-1) = C 4-У։ logu+y*  z/Iogu-|----- 4*У„ +1 ¿'"logu + ... ao,

C cíne nod) ju beftimmenbe Gonflante bebeutet.
y yz J Հ z ! Հ

Gä íft log(u, + l) = log.u Լ1, + = y logu 4֊ logÇj, 4- — ), babér

70. log(l, + —) — C + >••• + yn_|_1 Jnlogu + .CQ

91un ift aber Л1* log u — o fúr n 

du
d log (u, + 1) 

du
•£>ierau§ folgt burd) integration, wenn man aud) u alá pofítiv annimmt, unb bemerft, bap 

___ Ľ* ___ +____ Ľ2___ ______ + տո ճ
\ u / U + II սփո — 1 T սփո — 2 T u

=3֊֊{։og(*+n)  

 d • z/n log u 
du

"2. y2^։ogu4-... 4-yn_|_1^11 i°g(4’}+“’Q0:=^yr p'2J(4՜)՜^—byn+ijn(4)+"ajflu'

GO

Die Summe ber Steilje y2z/logu 4- ij. f. w. verfdjwinbet alfo fúr u = ao , unb ba 

Cl’ + 4՜) ~ l w‘rt î“r u = 00 ’ f° verfdjwinbet aud> log(l, 4֊ ֊} fúr u = ю ež muf? 

baljer Ć = o fein. ȘDlan l)at baljer
y

73. log (u, 4- 1) — i\ logu4-yï z/log u 4------ hy։1_|_1^nlogu + --'CO.

’Лио biefer formel ergiebt fid) fofort unter ber S3ebingung, bafi unb — 4- у beibe pofítiv fínb,

/4. log(u,4-x) = y\ logu4-y2 Jlogu4------- ¡-yn4-t ¿”logu4----°C í

wo ju = x ju nel)men ift. Diefe formel ftimmt úberein mit ber von Greíle a. a. £). unter 
9tro. 399 aufgeftcUten.

2**
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æemerft man, baft

y ո 4՜ У—и n у—а
75. (iij + x) = (u, 4-х) = (u, 4֊ x) (u + nx,4-x)

ifi, fo freßt man, rote man auś ber formel (74) immer eine anbere Verleiten Fann, welcße jur Ses 
y

recßnung von Iog(u, 4֊ x) bient, fobalb nur — 4֊ у pofitiv iß. 3u bem Obe braucht man

nur fúr n eine fo große pofitive ganje 3aßl ju fefcen, baß aucß —— JL 4. u pofitiv wirb.
©eßt man in ber gormel (35) — u fúr и unb — у fúr у, fo erßalt man

76.
—У У

(— и, -f- x) (и 4֊ X, 4-х) =

ober vermöge (28)

77. (— и, 4- x) (и 4- x, + x) =

'Iluś biefer gormel ÍW nian, baß bie gacultat (u, 4- x) fúr ben gall, baß - 4՜ у negativ iß, 
auf eine anbere, fúr bie — 4֊ у pofitiv iß, jurútfgeführt werben fann. Sie Steiße (74) reicht 

у
elfo fúr alle galle jur Serecßnung von (и, 4- x) auë.

§. 8.

2íuê ber formel (60) erßalt man, naeßbem x—1 aefeßt worben, unter ber Slorauöfeßung, 
baß и 4- 1 pofitiv fei

í 1-‘2 •••(n—1) 

у
<TQ dl°g[U—1J/ö- ----- du-------

1 í - ՛•—։
~y‘ и—У4֊1 Î2 (и—y4֊J)(u—у4-2)՜^՜ (U—у4֊1)(и-—у4-2)-.(ч—-y4-n) Х

©eßt man ßier и — у fúr и, unb —у fúr у, fo fínbet fid), wenn и — у 4՜ 1 pofitiv iß,
—y

-Q dlogfu—у,—1]
• du

__ *___ , y (y4-1)_____ Լ_____ / л "՜1 y(y4-i)-Cv4-n-í) 1 • շ • • (ո — i)
յս4 1 1-2 (ս-ք֊1)(ս4-2) "’՜Լ՜ ’ 1-2- ո (и-Н)(и4-2)-("4֊п)

2tber её iß
80. [и — у, — 1] = ---- ---- -  

81. logfu —у,—1] = — log [и,— 1]
фіегпаф ergíebt fieß au» (79) bureß ¡^integration auf biefelbe Sßeife wie im vorßergeßenben §., 
wenn aueß u -f- 1 alé pofitiv angenommen wirb,



У
82. log [и, —1J

= ylog(u+l) +
y(y+i)

1 ■ 2
A log (и-f- í) H----- + У(~У+^. 2' -ľ j~n—՜ յՈ * Խ£Հա+1) + - 00

unb lyterauê, unter ber æebingung, bafj ֊յ- + 1 unb ---- у + 1 beibe pofitiv finbz
у

83. log [и,—x]

= у log (ս-f՜x) + ¿ log (и-f-x) 4- • _1_ձճ±11ճ1 А"-1 log(u+x)+ •• • со,

wo ju = x ju fefeen ifi.
2?a man ii ý —у n

84. [и, —x] = [и, —x] [и + nx,—x]
feat, [o lafjt քրՓ, inbem man fúr n eine ganje 3afeí fo tvaßlt, baß — + n pofttiv wirb, auê (83) 

immer cine SReífee jur ЯЗегсфпипд von [и, —x] feerïeîten, fobalb — У-f-1 pofítiv ifi. 3ßenn 
biefe æebingung nicȘt erfüllt ifi, fo fann man bie Formel

у г5' si"Q-у)"
85. [n, — x] [— u — x, — x] = ----- ľ—------ ,

Տ1Ո----- 7Г
X

bic fret) auê (28, 39) ergiebt, amvcnbcn, um biegacultát [u, — x] auf eine anbeie jurúďjufúl)ren/ 

bie fid? mit £úlfc ber «Reifee (83) berechnen laßt.

3n bem ȘSorftcbenben glaube іф nun meine im Anfänge аиёде^гофепс 21ոքւՓէ über bie 
biéfeerige Зфеогіе ber gacultáten gehörig begrúnbet, unb bie тіфНд|Іеп formeln fur betbe tn ®е= 
էրսՓէ gejogene Hirten bicfer Functionen flrenge bewíefen ju babén. Sê ifi ІеЬоф, ba cê mir 
յսոճՓքէ nur barauf anfam, fixere «Refultate feßjußeUen, unb biefe fo viel alé тодііф auê befante 
ten Saíjcn feerjuleíten, ber ©ang ber Sntmicfelung піфі immer berjenige, теіфег bei einer fpfle- 
та^феп ZarfleUung beê ©egenflanbeê ju befolgen fein mürbe. ՏՓ gebcnfe, ba bie ©renjen 
biefeâ *2£uffafee§  feine größere 2íuêfúl)rM)feit geflatten, bei einer anbern ©elegenljeit auf bie analp= 

ф'феп gacultáten jurúcfjufommcn.
Ջ է. Sr on e, im Tíuguft 1843.

Marí ^Seterftertfí.

3



Seb ։։ ht a chrt eb t en.

(£r$fcü life Fin iff.
211 í ô c m e i n e 2 e In v c t f a f f u n g.

í m a*
Svbinariuô: b c v Sir ec t or.

gátéin. Viig. Aen. IX. 122 big ju (Snbe unb X. 1 — 300. 2 St. Liv. 1. 25—58 
u- V. 1 — 35. 4 Stb. (Sinjeíne, befonberd baju geeignete, Stellen würben niemorírt. — Ѳмт; 
matti nad) 3umpt cap. 69—76 unb /8 — 81, 6. 2 Stb. (Sŕtemporalien unb (Srercitien. 1 Stb. 
SSeffud)e in freien latéin. Arbeiten. ЭЛ al? o wê f p, director.

©гіефіГф. Hom. Ilias VII. 58. 109 biâ ju Gnbe unb VIII. unb III. ganj. 
©elefene würbe tbeiíweife audwenbig gelernt. 2 Stb. Xenoph. Cyrop. 1. II. cup. 2 — 4 ind. 
u. lib. III. cap. 1. 2 Stb. žButtmann’d ©raním. SB:eberl)olung ber gormenlcí)re, vorjúglid) 
mit «Rûcffïdjt auf bie dialecte, unb einzelne 2íbfd?nitte aud ber Spntar. (S.rercítía unb @.rtempo= 
ralia. 2 Stb. SDlalfowdFp.

•Dentfeb. Ж brei bid vier SSod)en ein 2íuffafc; Fürje Ueberfícbt ber verfd)iebenen £?іф 
tungdarten, burd) paffenbe æeifpiele veranfcbaulid)t. 2 Stb. director. ЭЛипЬІіфе Sortrage 1 Stb. 
mit II. comb. SberL Martini.

granjófifd). SSieberßolung bér regelmäßigen gormenlel)re, aud) jum $l)eíl bie unregeU 
mäßige, nad) £írjel. ©rercitien. Les Incas 1. 7—10 unb Guillaume Tell lib. L 2 Stb. 
Si)mn. S. Зап F e.

^ebráífd). Sad) șpftngjlen b. S. Sefeúbungen. ®ad Sotßwenbigfle and ber @íemen= 
tariere. ©ad ^erfonaLpronom. unb bad regeim. Scrbum nad) Sefeniud. SJłalf owêfp. 2 Stb.

^Religion. a. fatßol. (Sín Sßeil ber ©laubendleßre unb bie Sittenlel)re nad) 5Rúnfd)cr. 
2 Stb. Sei. g. Staber, b. evang, ©laube an Sefuin ©fjrifłum unb Sflid)ten gegen ©ott unb 
gegen und felbft nad) £anftein, mit jleter śBejiel)ung auf gutßer’d Äated)idmud. Selefen würbe 
bie 2ípofMgefd)íd)te unb ber größte SȘcil bed ifién ŽBriefed Sauli an bie (Sorintßcr. 2 Stb. ^far^ 
rer SS e ife.

3
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SDî alternat i f. žBudjfíabenredhnung big jut Sebre von ben ^otenjen, 2íugjiebung bet 

Sluabratmurjel, Sleidjungen bég erften unb jmeiten ©rabeé. Sn ber ©eometrie: 2ßieberl)olung 
ber Tínfangggrunbe, -ftreigleí)« nad) ©rímért. Sd;riftlid)e Hebungen. 4 Stb. ßanb. -SBeierftraf.

©cfd)id)te. Sie ber afiatifd)en SSôlfer, ber 2íegppter, Äartl)aginienfer unb ©гіефеп big 
auf bett grieben béé 2íntalťíb$, nad) $Púí¿. Sm SBinter 2, tm Sommer 3 Stb. £>berl. SDÏartini.

©eograpfyie. ՋՅօր Sftern bag 2Bid)tigffe aug ber maternai. unb pbpftfaL ©eograpljie.
2 Stb. ăBeierftraf; nad) Sfîern ©uropa iiberficȘtlid), Seutfdjlanb fpeciell. 1 Stb. Martini.

Sie wägbaren Stoffe. 9lad) gifdjer. 2 Stb. ՋՏ ei er ft raf.

Ջ с с п п b a*
Srbinaríuê: Sberlef)ver Martini.

Satein. Ovid. Metam, lib. XII. 1 — 145 XIII. 408 — 575 unb 904 big ju ©nbe. 
S5orauggefd)idt tourbe bag ȘRotbroenbigfte über ^rofobie unb ben æau beg £e¡cameter. Sm Sßim 
ter Martini; im Sommer lib. VII. 1—100, Metrik, ®. B. Dr. Saivg. 2 Stb. Caesar de 
B. civ. lib. II. unb III. big cap. 60 mit SRemorirúbungen 4 Stb. ©rammatif nad; Sumpt 
cap. 77 — 83. ©rcrcítia unb ©rtemporalia. 3 Stb. Martini.

©riecbifd). Hom. Od yss. lib. IV. big gegen bag ©nbe. 2 Stb. Xenoph. Anab. 
lib. I. big an’g ©nbe. 2 Stb. ©rammatik nad) æuttmann big §. 110. ©rercitia. 2 Stb. 
Martini.

Seutfd). Sefung unb ©rflârung von DJíuflerftúcfen unb mimbl. SSortráge. 1 Stb. mit
I. comb. Sie Sebre vom Saíje nad) ^epfe unb ßorrectur ber alle 14 Sage big 3 2Bod)en gelie= 
fortén ‘líuffábe. 2 Stb. Martini.

granjèfifd). Sic górmenle!)« mit ®nf$lufi bet regeim. Sonjugat. nach ^iirjel, nebft 
lleberfeßiing bet Uebunggfturfe. 2 Stb. Sanie.

Эс e I i g i o n g I e b r e mit J.՜ combinirt.
3R a t b e m a t i ?. æud)ftabenred)nung big jur Seb« von ben fßotenjen, ©Іеіфипдеп beg 

elften ©rabeg mit einer unb mit mehreren unbekannten ©ráfién. ©eometrie: bie grablinigen gb 
guten mit ’llugfcbluf ber 2íeí>nlict)Feít§leí)re. Sdjriftl. Hebungen. 4 Stb. SB ei er fir a f.

®efd)id)te, ©eograpfyie unb ^PHfik wit 1. combinirt.

Vertía.
Srbinaríuê: SRelígionêSerrer 9)1 ab er.

Satein. Phaedr. fab. mit Tiugivaț)!. 2 Stb. Corn. Nep. Eumen., Dio, Hannib.
3 Stb. ©rammad? nad) Sumpt, uber bie Safug unb SDtobí. 2 Stb. ©rercítia. 1 Stb. SJlaber.

©riecbifd). Ste gormenlefyre big ju ben SSerbig in ,« nad) SSuttmann. Sacobg Scfeb. 
f fíe Seclin. big jum ^affivum. 5 Stb. Dr. S a то g.
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Ջ eu t f d). Saê SBerbum unb beffen ©ebraud), bie Sefere vom ©afe nad) ^)epfe. ©фгіг'Ь 

lidie Arbeiten, Sectûre unb Uebungen im типЬІіфеп SJortrage. 5 ©tb. Ptaber. fRcligíonêlepre 
mit I. unb II. combinirt.

Piati) emat if. Tlnfangêgritnbe ber S5ud)fabenred)nung unb æegrunbung ber gewól)ti= 
lidjcn 9ïed)nung§arten burd) biefelbe. ®nfad)e ®leid)ungen. ©eomeftie: bie Sebre von ben 2Sin= 
fein unb von ben Parallelen, bie erfïen ©afee über bie Sreiecfe. ©d;riftlid)e Uebungen. 4 ©tb. 
Sßeierftrafj.

®efd)id)te. Sie ber neuern 3eit biê ju ben (фОДфеп Kriegen. 9lad; Belter. 2 ©tb. 
2 a m à.

©eograppie. Saê 9îôtt)igfe auê ber matpem. ©eogr., bie ©eogr. von ©uropa im 2111= 
gemeinen unb fpeciell von Seutfd)lanb, паф SSolger. 2 ©tb. Beierfłraf.

9łaturgefd)id)te. Sie ber S£l>icre unb ber pfïanjen, nad) ©tein. 2 ©tb. ֊SCBeierftrap.

Ջ u л r t
Stbinartuê: (5>pmnaftallei)rer Зап Ее.

Sutéin, ©rammatif паф 3itmpt. Sie gormenlebre unb bie іеіфіегс ©pntar nebfł fd)rift= 
Ііфеп unb тііпЬІІфеп Uebungen. Sacob’ê Sefeb. 5ter 21Ь(фп. ՋՅսՓ I. biê VI. mit einigen @r= 
jáblungen auê 2lbfd)n. IV. 8 ©tb. 3,an,fe.

£>еиІ(ф. ©rammatif паф £epfe, (фгірііфе unb типЬІіфе Uebungen. 5 ©tb. 3anfe. 
Seclam. 1 ©tb. SamSf

«Religion. а. fatpol. Sie vier erfreu 21Ь[фпі«е ber ©laubenêíepre паф Antrup; bibíi= 
(фе ®efd)id)te beê 91. Ж. паф bem „Äern ber bibi, ®efd)id)te." 2 ©tb. Pi a ber. b. evang, 
©rflárung beê 3ten 2írtifelê beê jtveiten Spauptfludê unb ber 3 lefeten £ptfł. beê .Rated). Sutperê, 
bibi. ®efdf>. beê X Ж. biê jum Xiêjuge ber Sfrael. auê ©gppten. 2 ©tb. æSetfe.

«Иефпеп. Secimalbrûdje, burgerl. 9îed)nungêarten. J^tb. 3anfe.
©efd?íФte. Sie ber alten Belt mit 2iuênafeme ber &Ä, паф Belter. 2 ©tb. Samé. 
®eograpl)ie. 2lUgein. Slorbegriffe, bie Sauber am atlant. Pieere, nad) SSolger. 2 ©tb. 

Зап! e.
Paturgefd)íd)te. Sie ber Зфіеге unb Pflanzen, паф ©tein. 2 ©tb. B e i e r ft r a p. 
Зеіфпеп nad) SSorlegebláttern unb
©Фónfd)reíbcn 2 ©tb. Beierftrap.

Ջ u t tt t а»
£>rbtnariuê: ©pinn. 2. Dr. 2awê.

Sa tein, ©rammatif nad) 3umpt, bie gormenlefere biê jur ©pntar. 5 ©tb. æocabel' 
lernen. 1 ©tb. Sacob’ê Sefeb. æeifpiele auê ben еіпЕафеп и. erweiterten ©afeen nebfł einigen 
gabeln. 3 ©tb., тоофепЙіф jtvei ©rertitia. Samé.
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ՏօսէքՓ. йог Dftern: Formenlehre, огфодг. Uebungen, einfach. unb jufammcngef. 
Sah, 'Unfertigen Heiner örjáblungen. 2 Stb., Sefen 2 Stb. Sawâ. Sind) Sftern: Sefen 2 Stb. 
äßeierftrafi. Sedam. Uebungen, combinirt mit IV. Sawé.

religion combinirt mit IV.
fReebnen. Sie 4 Specie». Sebre von ben йгифеп. Einfache фгороггіопЗгефпипд. 
(géographe 91 a t u r g e f cb i d) t e, Зеіфпеп unb ®фоп[фгеіЬеп, combín. mit IV. 
Unterriebt im ® efang e erteilte in jwei ©timben тофепИіф Serr Sebrer GE о ir է էշ e r.

SBerfiißunßen bcê ÄonißL ^»офІоЬІіфеп фгоѵіп^іаЬ^фиЬбоІ^іипіё 
5« ^önißèberß»

1. йот 27. Tíugufl 1842. æei ben größeren ‘línfprúcben, теіфе an bie geiftige 2íuőbtí= 
bung ber Sugenb паф bem ©ntwícfelungégange unb bem jetzigen Stanbpunfte ber íBilbung ge; 
тафі werben muffen, ifi e» notbwenbig, ber ©rbaltung unb Kräftigung ber Іогрегііфеп ©efunb; 
beit ber Sugenb eine befonbere 'Äufmerffamfeit ju wibmen, um Ьигф eine harmoni) фе Tluêbilbung 
ber geífligen unb Іогрегііфеп Kräfte bem S3aterlanbe tintige Sohne ju erjieben. Seé Kónigé 
gjlajeflát bűben babér míttelfl ЯИефофрег Sebre vöm 6. Süni c. ju beflimmen geruljt, baji bie 
Seibeéúbungen até ein notbwenbiger unb unentbehrlicher æeftanbtbeil ber таппііфеп (Srjiebung 
förmlich anerkannt unb in ben Kreié ber SSolfêerjiebungêmittel aufgenommen werben. Sie ®pm= 
naflif foil bem gemäß bem ©anjen beé ©rjiebungêwefené angereiht, unb eê folien յսոձՓքէ mit 
ben ©pmnafien, ben labern ՏէսհէքՓսԱո unb ben Schullehrer ;Seminarien Knflalten fúr gpmnaft 
Uebungen verbunben werben.

2. йоп jebem Knaben, теіфег in ba» ^rogpmnaftum aufgenommen wirb, foil baê $оЬ 
fen - 3mpfung§ ; 2íttefl vorgejeigt werben. 5ten Secemb. 1842.

3. ©ín Circular be» йегеіпё gegen æbierqualerei in ¿Berlín wirb am 10. Secember 1842 
unter ber Tiufforberung an bie Sirectoren bet ®elebrten|Wen unb ©фиІІеЬгег = Seminare mitge= 
tbeilt, um ben ©nbjwecf beë йегеіпё паф Kräften ju fbrbern.

4. 2íuf ben ¿Вегіфі beé Unterj^neten wirb genehmigt, baß bei ben ԽէօքաքՓօո 9Remo; 
rirúbungen bie von SJReiríng unb Slemaclp berauégegebene Sammlung ju Srunbe gelegt werbe. 
18tcn 9Rárj 1843.

5. Unter bem 29ften SRárj b. 3. wirb ein Tíuéjug auê bem ©rlaß bes Konigl. 9Rimfle; 
Hűmé bér ic. Unterrichte‘Ängelegenbeiten vöm 12ten September 1840 nebfl einem ©remplar béé 
‘líbbrucfê ber ©rflárung, теіфе ber g)rivatgelel)rte Dr. 9tu t ba r b in æreêlau in æejug auf ben 
von фт berrúbrenben ՋՅօրքՓԽց unb фіап einer innern unb äußern йегѵоІІрапЬідипд ber gram; 
matifa^en Wbobe bie Haften ©ргафеп ju lehren, jur Kenntnisnahme unb ¿Веафіипд 
mitgetbeílt. 9Rit bemfelben Satum :
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6. äufenbung einer 2ibfrf>rift beS über bie Tlnwenbung ber ЭІифагЬѴфеп ЗЛефоЬе ergan= 

genen Sïefciipt» beS Äönigl. SRinifferiumS ber к. Unterrichts = Tíngelegenheíten vom 24. gebruar 1843.
7. æom 13ten Sfflaí b. S«, ben Unterricht in ber SDžutterfprache betreffend
8. (Genehmigung, bag ber OleligionSlehrer SJRaber, vorläufig wáhrenb ber Äranfbcit beS 

Sfficials феггп ^erjpnSfi, an <3onn= unb geiertagen anffatt in ber ȘProgpmnafialfapelle in ber 
gjfarrfirche ben (GotteSbicnff abhalten barf. 20ffen Suni 1843.

9. Sie gehörige æeauffithtigung ber æu^erfammlungen unb roiffenfdjaftlichen ‘Apparate 
wirb bringenb empfohlen. Igen Suli 1843.

10. Unter bem 27ffen Suli wirb auf ben von bem premier;Lieutenant v. SBebell in 
poféit bearbeiteten unb in ber Tiler. Suncler’fchen ЖифЬапЬІипд ín ¿Berlin erfeheinenben l)ifto- 
rif(h=geographifd)en £anb = TítlaS aufmerlfam gemacht. SiefeS SBerf ifi auf fe$ö Lieferungen be= 
rechnet, bérén ¡ebe im Labenpreífe 1| Зіфіг. f’offet. Жеі Tlbnapme größerer ȘPartieen wirb auf jeíjn 
©templare ein greieremplar gegeben.

Zweiter
(Si)ton¿£ bcê ÄönißlidKn ^roijpmniifium

«Rachbem am 26ffen Tiuguff vorigen SahreS bie öffentliche Prüfung aller Älaffen abgeffaU 
ten worben war, würben bie ©фиіег fur bie Seit ber Serbffferien bis juin 3ten Setober ju ben 
Shrigtn entlaffen. Tluf ben julefct genannten, fowie auf ben folgenbcn Жад fielen bie ЖгапЬІоса; 
tionSprúfungen, nach beren iBeenbigung, am 5ten Setober ber Unterricht wieber begann. Ser 
£err Siel. Lehrer SRaber Igelt an biefem Жаде bie h- 3Reffe unb lieg auf biefelbe eine ber ЖеЬецг 
tung beS SegenffanbeS entfprecljenbe Tlnrebe an bie anwefenben Lehrer unb Schulet ber Tlnffalt 
folgen. Ser Sirector machte barauf ín bem Locale ber I. baS ©rgebnig ber SSerfehungSprüfungen 
befannt unb laS fcglieglich bie SiSciplinargefehe vor.

Sßeil ber Eintritt eines fechffen Lehrers nahe bevorffanb, fo würbe bis jur Tinfuuft beffeU 
ben noch nach bem Lecťionšplane beS Sommer;(SemefferS unterrichtet; auch unterblieb bis babin 
ber vorgefchriebene SrbinariatSwechfel in ben brei untern Älaffen.

Ser für bie neu gegninbete Lehrffelle bet Wîathematif unb ^hpfif berufene Sanbibat, £ert 
(Sari SBeierffrag, traf am 30ffen Setober v. S. hier ein unb übernahm fofort vorjugSweife 
ben mathematifchen Unterricht in ben brei obere klaffen, ben phbfifalifcffen in II. unb I., fo 
wie bie naturbifforifchcn Lectionen in III., IV. unb V.

^err 6a rl SB ei er ff rag iff geboren ju Sffenfelbe im ffïegierungS SBejirf 
SKünffer am 31. Setober 1815. Sein SSater, Hauptamts = Oienbant ju SBeffernf otten 
bei Lippffabt, фегг SBilhelm SBeierffrag, lebt поф; feine butter, eine geborene 
von ber gorff, hat er frühzeitig verloren. Sen erffen Unterricht erhielt er Ьигф ^rivatlehrer,
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Ье(ифІе barauf ein Sehr bie Borbcreitung^cbule be» ©pmnafïumê in SKünfler unb bann bai 
©pmnafium in ^a b er born von Sftern 1829 híí junt £erbft 1834. 3)?it bem 3eugnifi ber 
Steife entlaffen, bejvg er nunmehr bie Uníverfítát Bonn, an теіфег er (іф brei unb ein halbei 
3ahr lang fłaatiwiffenj^aft^en, naturwiffenl^baft^en unb тафетагі(феп Stubien roibmete. 
ЭІафЬет er barauf ein halbe» 3<фг bei ben ©einigen jugebracht hatte, heftete er поф bie 2lfabe= 
mie ju Wlünjler, um (іф unter ber Seitung beè феггп fProf. ©übermann in ber höheren 
SKathematif weiter auijubílben. Յո Sfłern 1841 unterwarf Vr (іф bei ber ті([е^фа^1іфеп f£rú= 
fungíißommiffion JU SJtünfîer ber s])rufung pro facultate docenili, unb hielt barauf im ©фиЬ 
fahre 1844 an bem bortígen ©pmnaftum bai vorfchriftimáfíige Probejahr ab. ©ісіф паф ber 
æecnbigung beffelben würbe er laut SSerfúgung bei .Копідііфеп ŠWÍnifterii ber @еі(11іфсп=, Unter; 
гіфіі; unb ȘDiebicin. Tíngeí. vom 20. September 1842 mit ber ©гфеііипд bei тафетаф’феп 
unb pbpfífa^en Ипісггіфіі bei bem bieftgen Königlichen ^rogpmnaftum beauftragt, теіфеі де= 
genwártig feiner befínitivcn TínfteUung entgegen fteht.

Sai í;ol)c ©eburtifejł Sr. SJtajefłat bei Königi würbe in gewohnter SSeífe (еіегііф began; 
gen, inbcm Sehrer unb ©фиіег ber Tlnfialt junt Sotteibienfłe in ber фгодртпа(іаІ!ігфе (іф vet; 
(ammelten, wo ber фегг Stel. Sehrer SJiaber bie h> 3Äeffe abfolvirte unb mit einer ber Bebeutung 
bei Sagei entfpr^enben Siebe |'ф1о(з.

.Sperr fprebigtamtifanbíbat Tib о If ©ІиЬіф úberfanbte am löten februar b. S. in 
banfbarcm Tínbenfen an bie J)։efíge Enflait, bereu ©фіііег er einfl gewefen iff, unb an теіфег er 
аиф vor brei fahren Ьигф mehrere SJtonate ali ^ulfilehrer gearbeitet hat, 57 ©templare feiner in 
6 и Im егіфіепепеп ©ebidjte, „.Klange aui Sflen" mit ber Befîimmung, ben êrlói aui benfel; 
ben, bai ©remplar ju 5 fgr., fúr atme ©фйіег ju verwenben. Bereíti ftnb jwei дгіефі(фе 2öót; 
гегЬйфег von Siofł սոցրքՓոքքէ unb bürftigen Зодііпдеп jum ©еЬгаиф übergeben worben.

Tim 28. februar wohnten bie Sehrer unb ©фиіег bei fProgpmnafii, in g-olge einer befon; 
bcrn ©inlabung bei феггп Öffijial unb Somherrn fPerjpnifi, ber fúr ben verdorbenen фоф= 
wurbigftcn ©րյհց՜Փօք, феггп SJtartin von Sunin, verordneten Жгаие^еіегііфіей in ber hieftgen 
ЭДаггІігфе bei.

Sie Klaffenprüfungen für bai Sßinterhalbjahr würben am 6. unb 7. Tiptil c. abgehalten. 
Sarauf erhielten bie ©фйіег bie Genfuren für bai leiste Quartal unb würben auf bie Sfterferien 
entlaffen, пафЬст bie Katholifen in Bereinigung mit ihren Seltern am fßalmfonntage bai heilige 
Tlbenbmahl genoffen hatten.

dritter
<S t a t і ft i f ф e U e b e r f i Ф t

SSáhrenb bei ©фиІіаЬгеі 184| Ье(ифІеп baí Jbónigl. fProgpmnafîum im ©anjen 108 
©фйіег, unb jwar: bie I- 13, bie II. 19, bie III. 22, bie IV. 31, bie V. 23, jufammen 108.

3**
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Eíuô ber I. gingen vier ©фііісг ab: einer, աո քՓ bem Äaufmannéfanbc ju wíbmen, cin 

anbercr auf bie ®е>ѵсгЬ|'фи(е in S raub en j, ber britte wirb Еірофеіег, ber vierte wibmet [іф 
bem Sureau=Dien fe. EíuS ber II. gingen 3 über jur Seconomie, einer auf eine anbere Einfalt, 
einer jur farmacie unb поф einer յո unbcfimmtem 3wccf.

Sie III. verliefen brei ©фйіег ohne weitere Einjeige, bie IV. einer, um Sattler ju wer= 
ben; ber jtveite ohne Reibung. Der .Quartaner Eil bert Katów, ein fittlicíj braver ©фіііег, er= 
haníte паф ber SERitte bcê üDîonatê SWárj am SRervenfieber, mürbe ju ben ©einigen паф 3ßolterè= 
borf abgeljolt, unb farb bafelbf wenige Жаде пафЬег. ©in Quintaner würbe von ber Einfalt 
entfernt, unb ein anbercr verlief biefelbe ebne vorherige Reibung.

Sie ®efammtjal)l ber ©фніег am ßnbe be» Schuljahreè betragt 90.
Sie etatêmáfig jur Einț^afung von Unterrichtsmitteln auègefeßte Summe ifi jwetfmáfig 

verwenbet worben. Sic Einfalt erhielt ferner bie waljrenb bcê Schuljahrcë ег|*фіепепеп  Lieferungen 
von Sraff’è ЕІІфофЬеі^фет ՏբրոՓքՓօ^ unb beê Corpus script, hist, byzant., alé ®e= 
(фспВ.Ьеё Äôntgl. bol)en SDtinifcrii ber ®. U. u. ЖеЬ. Eingel. ; von bem Äónigl. фофІоЬі. ^)ro= 
vinj.՜©фиі = Kollegium in Äonigèbcrg: Daê ȘJtufeum beê Kijein. SSeftfál. ©фиітаппег- Ser= 
einê, lfen Sanbeê lf eê £eft unb lfen Sanbeê 2teê $eft, fünfer 1841 unb 1842; be& 
діеіфеп ein ©remplar ber britten Elufage von ber im Serlage beê ЖифЬ«пЫегё ^abicbt in 
Sonn егі'фіепепсп latéin. ©фиІдгаттаНі fúr bie untern unb mittleren Älaffen von S ib e րէ i и. 
Ж .ei г ing, aló ©е|'фс։Ф ber betr. Suchhnnblung.

Sie ՏսՓհօոհէսոց ®. D. S ábe ď e r in ©ffen úberfanbte mit bem lfen Eíuguf 1842: 
®րէ u. ®reef, Lieberfranj. Eíuêwahl Reiferer unb ernfer ©cfange fúr ©фиіе, фаиё unb Seben, 
ferner: 3. ©úntljer, von ben Жгореп unb giguren; Súnther’é Eluêjug auê 3֊ ®rimm՝§ 
©rammatíf. Sierter æheil: ©pntap. ß. Äoppe, тефоЬффег Seitfaben. fúr ben Ипіеггіфі im 
Кефпеп in ben untern Älaffcn ber ©pmnaften unb höheren Súrger|^ulen; Dr. 3- 21- ©a V elé, 
©runbrif ber ѵегдІсіфепЬеп Sehre vom ©еЬгаифе ber ЖоЬі in ber հրսէքՓօո, franj., latéin, unb 
дгіеф. Ѳргафе; beffelben Serfafferê Uebei-քէՓէ ber ѵсгдІеіфепЬеп Sehre vom ©ebr. ber ©afu» in 
ber heutigen, franj., lat. unb дгіеф. ©ргафе, unb Schifflin’ê Einleitung jur Erlernung ber 
епдОДеп ©ргафе, If er ©urfuê. Son bem ßommenbariué £errn i e b f ф I á g e r í;íerfeíbf : ein 
©remplar ber Ijcbr. ©rammatíf unb beê Ijebr. ՏօքօհսՓօ» ed. grei tag, unb von bem £errn Dr. 
Súrfenbinber in Seriin, beffen balafra fúr ben lat. Unterricht. ©пЬІіф úberwíeê ber t>íc= 
fge Eípotljefer, фегг ©фііііпд, bem fProgpmnafum eine Elnjaljí von ©фиіЬйфегп, um biefelben 
búrftigen ՏՓսէօրո jur Senu^ung ju übergeben.

Зф unterlaße её піфі, fúr biefe ©aben ben քՓսսսցքօո Sânt im Kamen ber Einfalt b։erí 
mit аиё^ргефеп. Зи піфі minberem Danie if baê ÄónigL ą)rogvmnafium benjenigen geehrten 
gamilien ѵегрріфіеі, гоеіфе im Saufe bes ©фиІіаЬгеё búrftigen ©фйіегп ^геі^фе gewahrten.



Ջո ben Sagen vont lOten biå junt 14ten Յէսցսքէ inclus, würbe bie 2ínftalt burd) Осп 
■Rónigl. ^rovinjial=Schulrath, ^errn ^Jrof. Dr. Sucaå, revibirt. Unbent id), wa§ ba» 3¡eí beê 
bieftgen Äónígl. fProgpmnafti betrifft, auf meine beêfallftge Tíuêlaffung in bem Programm be» 
vorigen Salpreś verweife, bemerke id) in Solge jener Stevifton jur Äenntnifinahme für bie Sltcrn 
unferer gegenwärtigen Sd)itler, fo wie für biejenigen, weldpe ifjre Sôl)ne ber Tínffolt anvertrauen 
wollen, bab bie fPrima berfeíben fortan bie Sber = unb Unter = Secunba eine» vollftdnbigen ®pnt= 
nafii umfafjt, unb baft alfo hier bie Steife fúr bie erfte Älaffe eine» (Spmnafti erlangt wirb. 25er 
(žurfuô fúr bie II. ifi von jefet an ein jweijahriger, weil eben unfere jweite Jtlaffe, ber SDber = unb 
Unter - Sertia be» vollfidnb. @pmn. entspricht; von berfeíben Satter ifl ber ßurfu» in ^rima»

Յսր Aufnahme neuer Schüler ift ber Unterzeichnete in ben brei lebten Sagen be» 5Jtonat» 
September bereit. Schul = nnb Smpf=‘2ftte|le finb vorjujeigen, unb babén ft'd) bie SSater ber 
JRecipienben fiber bie SSal)l be» S-uarticrê mit bem director ju besprechen.

Sa» neue Schuljahr beginnt am lfïen Setober b. S*

£ r b n u n g ber Prüfung»
!

SBormittagS von 8 big 12 Utyt.
©efattg.
Satein in I................................................... ber director,
©riedpifch in II................................... Martini,
©efdpichte in III.......................................... Dr. Sawê.
SKathematif in I................................................. Sßeierftrafi.
granjüftfch in II......................................... 3anfe.
Sîedfnen in V. ..... 3)2ab er.

Seclamationen ber Sdpúler unb Schlupgefang. S3ertheilung ber ßenfuren int engem 
Greife ber Sdnile.

'Wülfvtvifn.
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MefierftrȘf
ber flatifïifdjen §3erí)<Htnifle beê königlichen ^rogpmnaftunrë vom ^etbfl 1842 

biê jum ^evbft 1843.
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S. 6/ Sormel (12) fiate — I. beibcmní —. ka kx
S. 8/ Sorinei (29) fiait (u, x)T í. (u, — xx

Z J I r
(S. 15, Sormet (67) unb (7o) fiate Լւ, + — ) í, (i, + — 
S. 15/ Sormel (68) finte (O í. (—i"
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rent beê 
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Saufe 
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Sd)ul= 
jaljreê.

ftnb 
am 

<cddu
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beffeb 
ben.

L 13 4 9
IL. 19 i , 12
III. 23 3 .20
IV. 31 3 28
v. 23 2 21

Sa. 109 19 90

2lii(țeme։ncr gecftonêplan

Mehrer» llnterrid)t§= 
gegenflánbe.

wöchentliche Stimbcnjaljl.

I. II. III. IV. V. üben
Oiiupc

©¡rector 5Ralîoroêh). Satein 9 9 8 8 8 42
Oberlehrer SR a r tint. ®ried)ifd) 6 6 5 — ■ ■ 17
Sîefig. Serrer SR ab er. ©eutfd) 3 3 5 6 5 22
®pmn. Serrer Dr. Saivê.
®pmn. Serrer 3anfe. granjöfifd) 2 2 — — 4
(Sanbibat SBeierftraf. ^ebraifd) 2 — — — — 2
'Pfarrer Söeife. ¿Religion 1 2՜ 2 2 2 “T 4
©efang = Secret kontier. SRatíjematil 4 4 4 — — 12

¿Rechnen — — — 4 4 8
' 2 2՛ — — — 2

fRaturgefd). — — 2 ' 2 2 4
®efd)id)te 3—՛■ *՜՜ 3 շ 2 «w 

/

®eograpl)ie 1 1 2 2 2 5
3etd)nen — — — Г շ 2
Schonfdjr. — — — ՜ր 2
®efang — — — — — ■ 2

՛յո mi յ։..' Sumina . 34 32 30 30 27 155


