
( Kopernlkaifska 
\ Ո w Toruniu

Sa^r^bettcbt

über

Ы Mtflltdje ¿tafHfdx ^tfimtaftitm

ա

åu

5»

ben

lieber

<£ » n i t j

tn fccni <Sd)ulial)te 1850—51,

mit госіфет

ber ôffcn«'»m ‘Prüfung um i. 8Խցս(է

Ull b

S^rnßfetern^feikn дш շ. 

e r g c 6 e n fï e i n f n ď e t 

ber director beg (Bpmnafiumg 

Dr* /• lh*üíji)cniíinn.

bie MHmmten ЗтсМс им ber ^orm 
0ОП bem ^berle{)rer 91. gßt^ert.

9հէ g ո ft c.

՜' ----- ----  

в 0 Ո է fe.
in b« 0u4öruArei\d g. g

1851.



1№1էՀ w

HlniçUX Փ



U e b e r

<iie bestimmten Integrale

von der F o rm

in denen
.1 ՚ •

-ZV — Z 4՜ Z! cos- (p Z11 sin2 g) 4֊ 2m cos cp sin ср-ț-2m1 sin cp 4՜ 2N1 cos ф 

ist.

—•W—
>

Von

A, W ich ert.

e=

-------- ------ ==> $вя&фЧЭО$-т- -----------

C O N I T Z.

Gedruckt in der Buchdruckerei von F. F. Harich.

185:





giebt gleichzeitig die Werthe von
Die Integration des Ausdruckes

in welchen N die angegebene Form hat:
N— 14՜ cos1 4* 4՜ 211 ճ'""2 Փ 4՜ 2 m cos ip sin <p -j- 2 m[ sin <p 2 m" cos c/>;

es sollen durch Folgendes die Werthe dieser sechs Integrale in den bestimmten Gren
zen von 0 bis 2 it für den Fall gefunden werden, dass N für keinen reellen Werth 
von rp verschwindet und die Mittel angegeben werden um allgemein

J cos г (p . d ip J sin i cp . d <p

zu finden, wenn г und îc ganze positive Zahlen sind. Die Methode der Lösung 
dieser Aufgabe ist eine dreifache, da jene Werthe einmal durch Transformation des 
Ausdruckes TV, dann durch Zerfällung desselben in seine Faktoren und durch Reihen- 
Entwickelung gegeben werden können. Jede dieser Methoden wollen wir anwenden 
und die Identität der gefundenen Resultate nachzuweisen versuchen.

Die Integration der angegebenen sechs Ausdrücke bietet nach den gewöhnlichen 
Regeln der Integralrechnung keine Schwierigkeiten mehr dar, wenn TV unter die 
Form gebracht worden

TV = Ճ -j- Հ1 gin* гр + L11 cos2 гр;
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(1)i

sie von C. G. J. Jacobi im Grelle schen Journal
Es sei zu dem Ende

. շ տա cp = —:т x

eine Transformation, wie wit-
в. 2 und 8 angegeben finden.

У cos ср — —, T Հք
dann wird

Um diesen Ausdruck unter die Form
N = g — ¿-1 cos2 гр — s'11 si»2 гр •

zu bringen, sei auch für ihn

cos гЬ = -—, simp — —; ................. ... (2)r и ՜ и х
wodurch wir 

erhalten, und es ist dann die Aufgabe dieser Transformationen keine andere, als die 
Gleichung der Oberflächen zweiter Ordnung auf die Hauptaxen zu reduziren. Es
geschieht dieses durch die bekannte Substitution:

x — au — ßv — y w \
y == U — ß' и — у1 W > ■ . . ................................. (3)
շ = а' и — ß" v — y" w,)

bei welcher aus der Gleichung
ձ'2 -j- s2 — л՞2 = v2 ֊I֊ ZŁ'2 --- M2 = 0, .......... (4)

die zwischen cos <p und ringt sowie zwischen cos гр und sin гр Statt findet, folgende 
zwei Systeme von Gleichungen abgeleitet werden :

a' 2 4֊ а1'2 — a~ — — 1 յ а' ß' 4՜ a" (S" — aß = Oj
ß' 2 4~ ß"2 — ß2 ~ 1' . . . (5) a' y' 4- a" ß" — а у — 0. . . . (6)
у'2 _j_ ^ii2 — у2 = IJ ß' y' 4֊ ß" у"—ßy = ®\

Um nun die Grössen u, v, w durch x, y, z auszudrücken, wollen wir die 
erste der Gleichungen (3) mit a, die zweite mit а1, die dritte mit et11 multipliqúen 
und von der Summe der beiden letztem die erste abziehen, und dieses Verfahren 



wiederholen, nachdem wir die erste mit ß, die zweite mit ß', die dritte mit ß" und 
die erste mit y, die zweite mit y1 und die drittle mit y" multiplizirt haben; dann 
erhalten wir mit Hülfe der Bedingungsgleichungen (5) und (6):

и — čí x — а1 у — a” z\
v — ß x — ß' у — /S11 z֊ .   (7)
w = y x — y' y ---- Z)

und aus (4) die ähnlichen Bedingungen
/S2 -j- Y2 —ßß' 4՜YY՝ —««* = O\
ß'2 փ/շ _ßi2 — 1. , . (8) ß'ß''+/r'-«'«"==o|. . . (9)
ß" 2 4՜ /'2 — ce!l 2 = 1) ß"ß 4՜ y"y —a"a = O.j

Setzt man dagegen
e — а (_■/ß" — ß'y"՜) 4՜ ß («V11—X1“1'1) 4֊Z Cß' «" — «\ß«^> ... (iO)

so giebt die Auflösung der Gleichungen (3)

eu = (ß'y"-xy'ß"')x-\-(yß" — ßy"^y-^(ßy'—yß'")%\
= — a" y') x (y a"— ay")y 4՜ (/'«—• .............. (11 )

ew=(a"ßl —ß"a')x-\-(ß"a— a"ß)у (a' ß— aß')%\

und die Vergleichung der CoëfSzienten der Gleichungen (7) und (II) folgende neun 
Bedingungsgleichungen unter den Substitutionsgrössen a} a", ß, ß', ß", y, y1 
und у11 :

ea —ß' у" — y'ßlr; $ß =y"a1 — y' а11; e у = cè' ß'—/S11«)
— ea' =yß"—ßy" ; —eß'=ya"—ay" ; —ey' =aß"—ßa" \ . (12)
— sc:11 =ßy' —у ß' ; — ¡ß" = y' а —a' у ; — ey" = a'ß — ß' а )

Wenn wir je drei von diesen Gleichungen quadriren so erhält man mit Rück
sicht auf (5)

= (^2 —ß'2 —ß"2) (z2-/2 —z"2) — (ßy-ß'y'-ß'/^2 = 1, 
und e = 4՜ Ն
wo wir von diesen willkührlichen Zeichen das 4՜ wählen wollen.

Wenn man nun u, v und w durch x, y, z ausgedrückt in den Ausdruck 
g и- — g' v2 — g" w2 substituiri und die einzelnen Coëfâzieuten denen in

2
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l.r2 -f- l'y2 -f- Z11 x2 + 2 myz -J- 2m'zx -j- 2 m" x y gleich setzt, so erhält man folgende 
sechs Gleichungen:

1) g «2—g1 ß2—g" y2 = I \
2) g՛ et12—g1 ß12—g-11 y1 2 = Z1 j

3) g՝ «H 2 — g՝' ßn 2 — g11/." ? = Z" \   4
4) g- a1 a"—g՝1 ß' ß”— gJI y1 yu = m Í
5) —g « a" + g՜1 ß ß" + g՝" У y" == »' I
6) — g-a1 a + g՝1 /ï' /J-f-g-"/1 / = wi", /

die, verbunden mit den sechs unabhängigen Bedingungs-Gleichungen zwischen den 
Substitutionsgrüssen, von denen die übrigen nur eine Folge waren, sowohl die neun 
Coëffizienten der Substitution, wie die drei Grüssen g, g-1, g՝11 geben.

Wir künnen nämlich die Gleichungen ( 14) folgender Massen zu je drei schrei
ben: 1), 6), 5); dann 6), 2), 4); dann 5), 4), 3) und erhalten:

— a.ga'-\-ß.g' ß'-\-]'.g")',=m'' 
a'.ga'— ß'-g'ß' —y'.gn7 = b

a. g a— ß.g' ß— У«ё""г = г 
a'.ga-V-ßv.g'ß-^-y'.g"y=m\'

. (15)

Jedes System dieser Gleichungen kann man, cfr. (5) und (8), umkehren und 
es giebt dann ein neues in folgender Gestalt: 

ga=al-\-a}m'[-\-anm' —ga'=am"dl'm
g\ß=ßl-\֊ß1m"֊\-ß'm' —g'-ßl =ßm'-V-ß' l'֊Vß"m
g" y=:yl-\-y\m" y"m', —g>llyl=/»,,4-/,Jl-f-y11»»,

— g a1 = a m) -}- a' m -|- 1
— g’ß'=ßml-\-ß'm-\-ß"l"
— g" y"=yinJ + / in -j- y't'«

Diese Gleichungen lassen sich so schreiben, dass die ersten, zweiten und dritten 
aus jedem System zusammengestellt werden können, oder dass sie die Form be
kommen :

(16)
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(Z—+ »։,all==0
»i1! 1 a (Z1 -j- á՜) a1 -f- m a1 '=O

(Z—S"1) /5 + «<"/$' + „i1 /S; 1 = O 
7"" /9 + (Հ + S"1) /5' + »ï /3"=O

in a-\-ma'֊\- (Z'1 -j-S’) «N=0,

m 11 / H՜ 4՜ g11 ) z' 4՜m ý՛'՝՝1 — о
У—g ¡ =0

»։' /?4-ot/?! + (Z"+ S’1) fi'—O,

Elimînirt man aus dem ersten Systeme der Gleichungen (17) die Grössen a, Հ 
und a'j aus dem zweiten die Grössen /?_, թ und ßn und aus dem dritten y, y> und y", 
so erhält man jedes Mal dieselbe Gleichung, aus welcher g-, gl und g-'i bestimmt 
werden; oder, mit andern Worten, es sind diese drei Grössen die drei Wurzeln der 
kubischen Gleichung:
(Z—x) (Z1 -j-.r) (Z»+֊r)—m2 (Z—x) — m\2 (Z1 -f- x) — m" 2 (Zn-j-.r) 4֊ 2 »i »»' m" =0, (18) 
die entwickelt die Form hat:

x3 — Лх2 -\-B x — C=O,
und in welcher

Л — 1 — Z1 — Z11
B —m) 2 -j- m" 2 — W2 Z1 Z" — ZZ' — ZZ"
C == Z Z1 Z1' — m2 Z — 77í' 2 Z' — m" 2 Z" -j- 2 /л1 7Л11 77.

1st. 5

(19)

Wir wollen vorläufig die Reelh'tät der drei Wurzeln dieser Gleichung für den 
Fall, dass N für keinen reellen Werth von cp verschwindet, voraussetzen und durch 
dieselben und die Coëffizienten von N die Substitutionsgrössen a, a etc, ausdrücken.

Aus drei Gleichungen von der Form:
A x -]֊ cy ֊]- b z — 0 !
cx-\-B y-\-az — 0) 
b x a y C z = Q j

kann man leicht aus je zweien die Proportionen entwickeln :
x :y:z = ac — ВЪ :bc — Aa: AB — c2 
x:y‘.z — ab — Cc: ЛС — 62 :bc — А а 
x:y:z=BC — а2 : «6 — Cc: ас — ВЪ;

(20)
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aus welchen dann, wenn die erste mit z, die zweite mit y, die dritte mit л՝ in ihren 
unbekannten Theiien multiplizirt wird, resultirt:
¿r2:t/2:z2 :yziz.r:a-y=BC—a2: AC—ձ2 :AB — c2:6c—Aa : ca—Bb’.ab—Cc, (21)

Wenn wir dieses bei den Gleichungen (17) anwenden, bei welchen
A — l — g c = m11
В = V 4՜ g ծ = mV
C —1'1 -f- g a — m

ist, und in denen wir mit о den konstanten Faktor bezeichnen wollen, in den а, а 
und a11 multiplizirt sind; so folgen daraus die Gleichungen:

t?2 cca— (Z1 4՜5') (Z11 4֊g֊) —in2՛ 
ջ2 «Ia' — (Z— g) (Z"4՞S") — t«՛2 
q1 a" c¿' = (l—g՛) (l'-\-g)— m"2 
g2 <4 a.'1 — m1 wzH — (Z — g) 
о՞ <%Ч a — m wíH — (Z1 4~ g) m' 
q2 a a' = wz m' — (Z11 4՜ Ő") m11.

Die Grösse p lässt sich aber leicht mit Hülfe der Gleichungen (5) bestimmen ; 
denn subtrahirt man von der Summe der zweiten und dritten die erste der Gleichun
gen (22), so giebt dies  \ \\
- (>‘2 = C l—g) (Z"4-ff) ֊ m\ 2 4- (Z-S-) (Z՛ 4-g)-w," 2-(Z՛ 4֊g) (Z"fg) f wz2. (23)

Die Vergleichung dieses Werthes von — q՜2 mit der kubischen Gleichung (18) 
zeigt, dass er das Differentiale derselben ist, wenn man nach der Differentiation 
ar —g setzt; und bezeichnet man mit g, g', g-H die drei Wurzeln dieser Gleichung, 
so können wir derselben auch die Form geben

— 1. Gr — g) (.r — gl) Gr — g-H) — 0;
deren Differentiale ;

— 1 [Gr—s՛1) (֊v — g-") 4~ Gr—g") fr—5՜) 4՜ Gr—g՝1) Gr — &)] 
ist, so dass wir, für .v — g eingesetzt, erhalten :

e2 = (g-~ g' Xá՝—S՝11 )...........................................................................  (24)

Ein ähnliches Raisonnement giebt, wie man sich leicht überzeugen kann, 
aus dem zweiten Systeme der Gleichungen (17) für die Verhältnisse 
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dieselben Ausdrücke in g' und den Coëffizienten von und ist ք' der konstante 
Faktor, in welchen die Substitutionsgrössen ß, ß] und ß^ muhiplizirt sind, so ist:

pl^n/îu=(Z_s.i)(Zi4-5.i)_№iiaf ............................(25

ç'a ß'ß"=m'm." — (Z—g') »» í
ք12 }ß = m!'m — (Z'-f-g-1 ) я»1 I
Q՝2ßßv = inmv—(Zll+s’l)m,V /

wo о՛ das Differentiale der kubischen Gleichung (18) ist, doch nach der Differentia
tion darin gl für ..r gesetzt, oder g1 2 =—(g'—g11) (g1—g)...................   (26)

Auf dieselbe Weise folgen aus dem dritten Systeme der Gleichungen (17), wenn 
g" dieselbe Beziehung zu y, y', y“ hat wie q zu «' und für die Substitu
tionsgrössen Yj y1 und y" so wie für q" die Werthe:

e"2yy=(Z'+SJ 'D C^+s"1 ')>— w2 \
j)11 2 y'/ = (Z"H֊S"") (Z---gJI) --- 7/1' 2 i

e112r'У1=(z—s՝1 '')(s՝'')_»»"2\ e e
gll - y'y^ = Ո1էո"--- (Z— gJI) 771 Í
çii 2 yiiymm1 — (/'+ g՝' ՛) m' I
Ç11 2 // = 77777(1--- (Z11 7Л11,. /

und für q
e"2=—(s՝11—sJ)(s՜"—s՜). .....................•.............................. (28)

Um nun die vorgelegten bestimmten Integrale in dieser transformirten Gestalt zu 
erhalten, war aus den Substitutionsgleichungen (1), (2) und (3)

oder 

woraus

sin ®. rfy =
(cc — ß cos гр — у sc« í/;) 2

d (f--- ---- --- — ■ ------ - ; e e e
a — p cos гр — у sin xp

d гр,

(29)

so dass
3
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IN

sin (p COS (f . (I <p
wird, und N

. (32)

• • • • • (30)

'a" — ß" cos гр — y" sin ifi д 
g — g՛1 cos2 гр — g11 sin2 гр '

J cos2 гр. d y g 
r՜' J՜

auf die ersten drei Integrale reduzirt werden können, wie dieses später nachgewie
sen werden soll.

Um die Untersuchung über die Reellität der drei Wurzeln der kubischen Glei
chung jetzt aufzunehmen, wollen wir den Ausdruck N in zwei reelle Faktoren zer
fallen. Es sei zu dem Ende in ihm x = cosy, ij — siny, wodurch er die Gestalt 
bekommt

j І 4֊ j ^2 + у У2 + 

und der in Parenthese gesetzte Theil 
1 a' x 4՜ /S1 у zerlegt werden könnte, 
gleichung x2 J/2
selben mit dem Faktor X multiplizirt und dem zu zerlegenden Ausdrucke addirt, 
erhält man aus der Vergleichung der Coëffizienten der jetzt als unabhängig zu be
trachtenden Variabein auf beiden Seiten der Gleichung

(14-a.r+ßy) (l+c¿r-h?'y) = I + y2+ հ֊հл՝y+ у^:!/+уг; х ОЛ

folgende fünf Gleichungen :

durch welche а, а , ß, ß' und X bestimmt werden können.

2 m 2 ni' i 2 7,1м )-ր^ + -ր?ք--4

sofort in seine Faktoren 1 «x ß у und
wenn nicht x und у durch die Bedingungs-

1=0 mit einander verbunden wären. Wenn man jedoch die-
so
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Man findet nämlich unter a, a.\, ß und ß1 folgende Bedingungsgleichung : 
(¿zß' ßa'՜) (aa') (ß -f- ß) 4~ 4«a ßß' = (aß' -փ֊/î«1) 2-|-(ß֊Vß")2 a«' + («+«')2/5/3', 
welche, darin aus (32) die entsprechenden Werthe gesetzt, die Form annimmt:

8mm'm" . 4(Z!+WL+Â) 4m2 , 4«'2(ff2) 4m"2(1И+Я)
(Z—Я).3 + (Z—2)2 —(Z—2)շ+ (Z—Я)3 + (Z —2)3 » 

und dieselbe kubische Gleichung von ( 18) ist, nachdem sie mit 4 dividirt und mit 
(Z—Я)3 niultipiizirt worden, oder
2 mm' ж" — m« (Z—2) — m' = (Z' f 2) — m"* (Z" f 2) f (Z — 2) (Z' f Л) (f fyl = 0 (33) 
geworden ist.

Da diese Gleichung wenigstens eine reelle Wurzel haben muss, so sei dieselbe
ւ und dazu angewendet, die Grössen a, ß und ß' aus (32) zu bestimmen. 
Wir finden dann:

m' + У ml 2 — (/" -4- 2) (Z— 2)

.»»" + } m" 2 — (Z1 CZ— X)
1—Հ

7»"q:ywii2—(Z14-Â) (z--Ż)
l — z

Es sei

«։' I — i^ż) (Z—2) 
~ Z —2

m + pW^4Zïï4֊2)(Z' + 2)
— Z֊2 ’

m~ I ,„2—¿Íi¡ + 2)CZ4֊2)
Z-Z

(34)

խ„;՚շ_ (/i-j_2) (Z—2)=]¿R" r
I m 2 — (f 4-2) (Z—2) ==՝Ț#՜. .................................................. (35)

_(Z'f 2)(Z" + 2)=Ț(R, J
so bestimmen sich die Zeichen von ՜յ/ßü und j 'Д7 so, dass sie entgegengesetztes Zei
chen haben, wenn in' m" — m (Z— 2) negativ ist, im entgegengesetzten Falle haben 
sie gleiche Zeichen; denn jene kubische Gleichung (33) ist auch eine Folge von

ui1 »c' — m (Z — 2) = j rT |rh, ....................................................... (36)
wie man sich leicht überzeugt, wenn man diese Gleichung ins Quadrat erhebt, auf 
beiden Seiten in' 2 m'2 subtrahirt und den übrigen Theil durch (Z — 2) dividirt. Ist 
dieses bestimmt, so ist es gleichgültig, ob man dem a oder dem ß oder ß' das 
positive Zeichen der Quadratwurzel giebt, weil dadurch nur die Ordnung der Fak
toren verändert wird.
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Auch die Grössen j/R1, ]/R[l und y'R lassen sich immer als reelle Grössen dar
stellen. Hat man eine Gleichung и — 0 vom vierten Grade

x^ ax3 -\-b x2 cx d — Q, ..................   . ,  .................... (37)

so lässt sich dieselbe durch die bekannte Substitution von x — x1 — — in die Ge

stalt bringen
#i« + 6»i« + H»'+7=0, .......................................................... (38)

3 
wo G = b — -g- «2

ist. Die Gleichung (38) können wir nun immer in die beiden reellen Faktoren 
zerlegen

(л112 +p-r' + </) (ar12 — px' + Չ՛),

WO p durch die Gleichung gegeben wird

p6 +2Gp4_|_(Ga_ 4Z)p2— H2=O, .................................... (40)

welche, da das letzte Glied immer negativ ist, wenigstens eine positive Wurzel für 
p2 d. h. p reell geben muss, durch welches q und q' linear ausgedrückt werden.

Auch ohne das zweite Glied fortzuschaffen kann man dem Ausdrucke и = 0 
die Form geben

(֊v2 + ^ax-\-r) 2 — (s¿r֊j-í)2=O,

und erhält dann durch Vergleichung der Coëffizienten der Potenzen von x

j«2 — s2 2 r — b

ar — rst — c
r2 — 12 = tZ,

aus welchen drei Gleichungen r, s und t durch «, b, c und Ժ gefunden werden 
können. Es ist nämlich aus der ersten und dritten Gleichung 

....................................................................... (41)
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und aus der zweiten 4 s2 i3 =(ar—c)2, woraus zur Bestimmung von r die 
kubische Gleichung resultirt:

8r3—4ծ r2 + (2 «c — 8d) r—a2d-\-ibd—c2=O» . , . (42)
Will man diese Gleichung mit der von (40) vergleichen, so wird dieselbe, für 

G, H und I die Werthe aus (39) eingesetzt,
p6 4_ (2 b _ I a2) փ (¿2 _ a2 b -f- Ą tt4 + с a — 4 Հ)?2

a 2
Setzen wir p2 =рх2 + s0 wird sie

p,6 -j- 2bp4 -f- (fi2 -f- ca — 4í/)p¡2 4՜ ¿яс — а2 d — c2 — О,
und für p,3 =Pn2 — Ճ gesetzt,

рн6 — 6рн4 + (a<7— 4 d) pu2 -f- 4č<Z— a2մ — c2 = 0,
eine Gleichung, welche die Form von (42) erhält, wenn man darin pi։2 = 2r nimmt.

(43)

Die direkte Zerfällung des Ausdruckes w = о in zwei reelle Faktoren des zweiten 
Grades (æ-2 + « ֊ր + ß) (л՜2 4՜ «'x 4՜ ß') — ® führt durch die Bedingungsgleichungen :

(44)

zu der kubischen Gleichung
y3—2b у2 + (6շ — 4 J փ ca}y + da2— cab c2 =0, ... (45)

in welcher y = aa' gesetzt worden, die ebenfalls auf die Gleichung (42) reduzier 
werden kann, wenn man y=y' -f b substituiri und y' = — 2r setzt, und also reelle 

4
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(46)

(47)

c =

Wir können ferner N durch tg^cp ausdrücken, in welchem Falle N ein Aus
druck vom vierten Grade wird und nach Analogie von и — 0 in zwei reellen Fak
toren des zweiten Grades zerlegt werden, und die Integration der gegebenen Formeln 
auf die Integration der Partialbrüche zurückgeführt werden kann.

a 2
Werthe für o, a1, ß und ß' giebt, da nach demselben Schlüsse —у eine positive

Grösse sein muss,

(1 4֊ л'. г)-
wo die Grössen a', b', c1, d' und é' so bestimmt sind, dass

ß Հ-է-ճ;;/ \

61 = 4 /л 4՜ 4 m' ։ 
c1 ==2Z—2Z1 4-4Z"\ -
rf' = 4 zu 4՜ 4//11 I
ei = Z4-Zl — 2m" '

wird. Um die Coëffizienten des Ausdrucks N mit denen von w = 0 zu vergleichen,
rV , Ժ b' a'

>st« =7» Ъ== 7> c= 7’ d= 7'

2 y
Setzt man .x = lg 1 %, wodurch sz'zz m = :—¡------ճ ' Z 1 ֊ք- Հք^ր

1 — XX cos a> = г—------
т 1 + хх\ 

, 2 í7,r
^ = Իք^ 

tt’ + ճ’.ր + C1 ¿r2 4՜ Ժ' Л՝3 + .V4
SO v; i rd Л = —*------------- - —\~֊J7735>.--------------- ?

Diese wollen wir uns in die Gleichung" (45) gesetzt denken und erhalten aus ihr 

und für У = ՜յ substituiri

y' 3—2c'y12 + (ժ 2 — 4a1 e1 f ձ' ď)ý փ 6' 2 e1 — <?c'b' փ Ժ'2 a' = O 
nachdem mit e'3 multiplizirt ist.
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Diese Gleichung kann aber auf unsere bekannte kubische Gleichung (18) oder 
(33) wieder zurückgeführt werden, wenn man in sie die Coëffizienten von TV durch 
die Substitutionsgleichungen (47) zurück bringt, wodurch sie die Form erhält: 
У 3 _ 4 (ï_ շ Jiïj y շ՚փ [4 (Z—ZI _|_2Z”)2 —4CZ-I-Z1 +2«íH) (Z f l —2m") 

+ 16 (m12 — от2)] y + 16 (m + m')2 (Z փ Z1 — 2m") -f 16 (m1 —m) 2 (Zf Z'f 2m")

— 16 (m'2 — m2) 2 (Z — Z1 2 Z") = O
oder:

уз — 4 (Z — Z1 f 2Z") y 2 + 16 (m 2 + z«"2 — ZA2 f Z"2 — Z1 Z" — ZZ' f ZZ") y1 
+ 64[(za2 (Z ֊I֊ Z[l) -j- ZA՛2 (Z1 —Z11) -J- 2 za za1 za"] — 0.

In dieser Gleichung verschwinden die Zahlen-Coëffizienten, wenn у1 = 4y'1 ge
setzt, durch 64 dividirt und dann y" = y111 4՜ Z11 substituiri wird. Es erscheint dann 
die Gleichung

yi' 3 — (Z — Z' — Z") y'" 2 + (za' 2 f za" 2 — ZA2 + Z'Z" — ZZ' - ZZ") y1"
— (ZZ1 Z" — za2 Z — zu1 2 Z1—za' 12 Z11 4՜ 2mza'za'') — 6, .................. (48)

die uns schon durch die frühere Transformation bekannt ist,

Aus den Substitutionsgleichungen, durch welche wir die Gleichung (45) in die 
Gestalt von (48) brachten, nämlich aus

(',,111 _L շււ՜ւy = ^r, y' =54y, у =y"'4-Z", folgt .y = 4 ¿Г—

und, da die Wurzel der kubischen Gleichung, die reell ist, mit Я bezeichnet wurde, 
so ist а = 4^-Ш.

Es war aber bewiesen, dass bei der Zerfällung des biquadratischen Ausdrucks 
ti2

и = 0 die Grösse —---- у immer eine positive Grösse sein muss; dieses gestaltet

sich für N dahin, dass ֊ — 4 , oder Աճ՛2 — 16 (Я 4֊ ?') e)

d. h. 4(ml2֊2»»’»'+»»?4-(Zli+2)m"֊(Zll4-Ã)(Z-2)-(?l4-^)(Zl + 2)) 
eine positive Grösse sein muss. Wenn wir den Ausdruck so uniformen

za' 2 — (Z" 4- Я) (Z — Я) 4֊ ZA2 — (ZU -]_ 2) (Z' 4- Я) — (2 za za' —2 za" (Z" 4֊ Я)),
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so ist derselbe ein quadratischer, da wir früher (36) gesehen haben, dass

mm'— m" (Z11 f 2) = 2 — (Z" + 2) (Z — 2) ]/m2 — (Z‘ փ 2) (í1 + 2)
und, da er positiv sein muss, so ist /jR1 — j/R reell, und wir können die Reellität 
aller drei Wurzeln der kubischen Gleichung nachweisen.

(49)

(50)

Wir hatten den Ausdruck — in die beiden Faktoren zerlegt

1 H՜ « cos (p ß sin <p und 1 a1 cos <p -{- ß1 sin <p.
Setzt man

a = r cos гр 
ß = r sin гр

wo гр und гр' konstante Grössen

Soll N für keinen reellen Werth von <p verschwinden, so darf keiner der bei
den Faktoren == 0 werden, oder, wenn ich sie = 0 setze, muss cos (<p— гр), wie 
cos (<p — гр') imaginär werden, d. h, )Հ>1 und so wie г2 >֊ 1 und r12 > 1 ; 
und es muss r2 — 1 so wie r' 2 — 1 eine positive Grösse werden, und also auch 
das Produkt dieser Grössen.

Das Produkt der beiden Ausdrücke ist aber mit Hülfe der beiden Gleichungen (50): 
1 _ — «12 — p _ փ « 2 ei 2 ß^ßi* -I- « 2 ßi շ ß ® a'2 ;

und setzen wir für «, cd, ß und ß' deren Werthe aus den Gleichungen (34), jeden 
multiplizirt mit (Z— 2), so wird dasselbe

(Z-2)2+ (1֊ + Ż)2 + a»֊V֊/.r֊4m'2֊4m'i2_|_4m=f 2 (Z: f 2) (Z-2)
4՜ 2 (z11+2) (z—շ.) — շ (Z1 -|- 2) (Z11 -j- 2)

und lässt sich folgender Maassen in drei Theile schreiben:



-3ľ-2(1 4-— Z)¿ + (Z7+ZZ" — 7'7" -„¿' — m"2 Ą-nr\
4- z՛2 + Z" 2 4֊ Z2 - 2m'2 - 2m'12 + 2m2 . (51)
4- 77' 4- ZZ" — Z1 Z11 — m'2—от||г 4- m2. )

Die kubische Gleichung (48) giebt aber, wenn man die Relationen zwischen ihren 
Coëfiizienten und Wurzeln betrachtet, die Gleichungen:

Z-Z'— ZII = ^4֊A'4-Z,|
m'2 4՜ OT"2 — m* 4՜ Z'Z'i — ZZ' — 77" = 22' 4՜ 22" 4՜ 2'2" . • (52)
ZZ'Z11 — m՞ Z—2Z —м118Z11 4՜ ճաա' m" = 221211 j

wenn 2, 2' und 211 ihre 3 Wurzeln bedeuten. Sie zeigen uns, dass der erste Theil 
des Ausdruckes (51 ) das negative Differentiale derselben Gleichung ist, nach der 
Differentiation jedoch 2 für x gesetzt, der zweite Theil die Summe der Quadrate 
der drei Wurzeln, der dritte Theil die negative Summe ihrer Verbindungen zu je 
zweien, oder dass jenes Produkt auch die Form haben kann :

-(2-2՛) (2 - 2") 4-22 4-21 a 4-2"2-22՛ -22" ֊շ՛ շ՛՛ 
d. h. (21 —2112). - dktktbltetbtf ՜՜ «

Da nun dieser Ausdruck positiv sein soll, so können 2' und 2" nicht imaginär 
sein d. h. nicht die Form haben и 4՜ # У—1 und и—t у—I.

Um die Relation des biquadratischen Ausdrucks N mit unserer kubischen Glei
chung hier gleich zusammen zu fassen, ergiebt sich, dass, wenn N für vier reelle 
Werthe von <p verschwinden, oder = 0 gesetzt, vier reelle Wurzeln haben soll, je
der der beiden Faktoren zwei reelle Wurzeln haben muss; d. h. 1 — r* wie 1 — r'8 
so wie das Produkt dieser Grössen, welches wir nach allen Umformungen als das 
Quadrat der Differenz zweier Wurzeln gefunden haben, muss positiv sein oder die 
kubische Gleichung muss drei reelle Wurzeln haben. Hat TV dagegen zwei reelle 
und zwei imaginäre Wurzeln, so muss von beiden Faktoren 1—t2 und 1—r' 2 der 
eine immer positiv der andere negativ, oder das Quadrat der Differenz zweier Wurzeln 
negativ sein; d. h. die kubische Gleichung hat eine reelle und zwei imaginäre Wur
zeln. Diesen Zusammenhang können wir auch so aussprechen, dass die kubische 
Gleichung drei reelle Wurzeln hat, wenn TV für keinen oder vier reelle Werthe von 
tp verschwindet, dagegen nur eine, wenn TV für zwei reelle Werthe von <p — 0 
wird.

5
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Um nun die drei reduzirten Integrale

— ß cos гр — у sin гр
— g cos- гр — g՛11 sin2 гр

cos <p <1 гр
TV

t

Гa" — ß" cos гр — у" sin гр 
g — g1 cos ֊ гр — g՜11 sin2 гр

d гр

in ihren Grenzen von 0 bis 2 n zu finden, müssen wir noch wissen, 
verändert, wenn դ von 0 bis 2n wächst.

wie гр sich

Es war ct'a' a" a" = ßß /у — eta— 1 = ժ2; ferner folgt aus den Glei
chungen (3), (6) und (12)

a1 cos ep a" sin ep —

et" cos ep — ei' sin ep —

ժ2 — a (ß cos гр Y s,n V) 
a ֊ ß cos гр — y sin ip 
ß sin ip — / cos гр

а — ß cos гр — у sin гр,

(53)

setzt man in dieselbe
a' — Ժ cos гр' ß = ö cos гр' \ (-հճ՝|

а" = â sin гр' у = ô sin гр' i
wo (f' und гр' konstante Grössen sind und welche Substitution sich immer annehmen 
lässt, da die Quadrate dieser Grössen sich zu Ժ2 ergänzen, so werden die beiden
Gleichungen (53) folgende Gestalt bekommen :

ժ — a cos (гр — г/р) 
a — ß cos гр — у sin гр

COS ((f' --  </)

sin (гр — гр'') 
а — ß cos гр — у sin гр

Aus diesen beiden Ausdrücken folgt:

ô — a cos (гр — гр') 
а — Ժ cos (гр — гр') 

sin (гр — гр' )
а — ä cos (гр —гр').

(55)

1 — СОЗ (ej)' — (ț) =

1 + cos (tp' — (p) =

(a — ď) (1 + cos (гр — гр'՝)') 
a — Ժ cos (ÿ — ^1)

(« + ժ) (I — cos (гр — ^1)) 
a — Ժ cos (ÿz — y/1),

(56)
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und aus ihnen durch Division die Gleichung

tg y)#s*ł (Հծ-yF) = ............................ ... (57)

durch welche der Winkel ip aus у leicht berechnet werden kann. Auch folgt aus 
ihr, dass die Winkel |(y'— y) und (ip — ip]) in derselben Zeit wachsen oder 
abnehmen und beide zugleich um n oder 2 n vermehrt werden. Wir können also 
in den transformirten Integralen die Grenzen ebenfalls von 0 bis 2 n nehmen.

(58)

Wenn man jeden der drei Ausdrücke in seinen Theilen intcgrirt, so sei in Լ 
ť g ф — ас gesetzt, woraus 

sich ergiebt und der erste Theil des Integrals I. erhält die Form :

Wenn aber der Ausdruck N für keinen reellen Werth von <f verschwindet, so 
gilt dieses auch von g — g-1 cos 2ф— g՛11 sin 2 ф und es haben g — g-1 und g — g՝11 
dasselbe Zeichen, wie man dieses auch daraus sieht, dass wenn ф = 0 und = n 
gesetzt wird, der Ausdruck immer auf derselben Seite des Zeichens bleiben muss.

Da nun
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multiplizirt habe, so wird sein Werth

und in den angegebenen Grenzen wird dieser Bogen 2 я, so dass

« ti ф 
'cos2 ip—g'112sm

ß 2ո
■շ^~ V(g—ճ՚՚)(տ֊-s1")

2 yryçz'-j-g-) (ZH-|-g)—-m2 
fe—S՝1) fe—S’2) >

nacliem für ռ dessen Werth aus (22) gesetzt worden.
Um die zweiten Tlieile der Integralausdrücke (58) zu integriren, sei in

(60)

cos ф d ф 
g — g' COS 2 ф —g" sin 2 ф

x für sin ф gesetzt, wodurch das Integral die Form erhält

f-

Hier ist der doppelte Fall zu berücksichtigen, ob g' —g" und g — g' dasselbe 
oder entgegengesetzte Zeichen haben, d. h. ob ihre Auflösung auf Kreisbogen oder 
Logarithmen führt. Für beide Fälle lässt sich nachweisen, dass der Ausdruck in 
den gegebenen Grenzen verschwindet.

1) Haben g' — g" und g — g' entgegengesetzte Zeichen} so lässt sich

in die beiden Theile zerlegen
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die nach der Integration geben :

oder es wird der zweite Theil der Ausdrücke (58), wenn g-1—g1 und g — g ver
schiedene Zeichen haben:

welcher Theil in den gegebenen Grenzen verschwinden muss.

2) Bei der zweiten Voraussetzung, dass g'—gJI und g— g1

und wir erhalten also

auf dieselbe Form gebracht, wie

gleiche Zeichen

der erste Theil

ß
соь'фгіф

cos 2 ф—g ' տ1ոճՓ
ß

I (s- —S'1) (sr' —S'")

der Bogen aber, dessen Tangente = V՜----- ֊ si/іф ist, wird 0 Гіігф = 0, wächst
’ Ճ' S'

bis Ф —■ 90° im Positiven, nimmt von da ab bis ф = 180°, wo der Bogen wieder 
0 wird. Eben so ist sein Wachsen auf der negativen Seite bis ф = 270° wird und 
sein Abnehmen von da ab. Es ist also der Bogen = 0, wenn ф von 0 bis 2 n 
gewachsen ist.

Dasselbe Raisonnement lässt sich Schritt vor Schritt auf den dritten Thëil der
Integralausdrücke I. (58) anwenden und giebt auch die aus diesem Theile resulti-

6
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Ausdrücke :

IL (63)

1

. (64)

und

«

ß i — x 
a —r cos ф, 
ß — г sin ф,

so wollen wir doch der Vollständigkeit wegen diese Integrale

֊ in seine Partialbrüche und durch die Integration 

wie sich diese Resultate unter die Gestalt der ge-derselben aufsuchen und zeigen, 
gebenen bringen lassen.

Es war zu dem Zwecke:
1 1
N I— 2

1
~ z—

rende Grösse —0 und es ist überflüssig zu bemerken, dass auch IÍ. und ¡II. nur 
durch die Integrationen ihres ersten Theiles erhalten werden«

Somit werden die drei

dtp
'o՜ "Г

f(1 4֊ a cos 4֊ ß sin <p) (1 4՜ «' cos q> 4՜ ß' sin </>)j 

Ż ք(1 4՜ ր cos (ф —Հհ)) (1 4՜ »'՚ cos Լ(ք> — փ'))1

a' ~

a, a', ß, ß' r und r* durch die Gleichungen (34) und (50) bestimmt wurden als 
»»" — V»»11 * — (/' -ПнГ^гТ) 
--------------- Ti-----Հ՜\----------------’

'•-J

’Л»
P"ÈTC ___________________
I coș ср dtp 2я ] (Z — g) (Z11 4՜ á՜) — *»-® 

«Л. ЛГ -
Tt _
(p dtp 2 tt }'(Z — 5՜) (Z1 4՜ S') — in"֊í 
N -

auf welche sich auch die drei anderen Integrale, wie dieses noch nachgewiesen 
werden soll, zurückfuhren lassen.

Obgleich der erste Theil der vorgelegten Aufgabe durch Vorstehendes in allen 
Theilen gelöst ist,

durch Zerfällung des Ausdruckes

III.
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Wir wollen nun

setzen, wo z die Basis des natürlichen Logarithmensystems und ։*= | — 1 ú 
wird, da

ist,
1 s2 )

(TR cos(<p — փ))(14֊r!cos(<p—Փ)) (s+«22-¡-6) (z-j-alz2-ț-b,)'f

Wenn man diesen Ausdruck in die beiden Partialbrüche zerlegt

P + 4Z I P՝ + </'* 1
ճ 4֊ aa2 4՜ b ՝ ճ 4֊ a՝z2-\-b՝ ’

so dienen zur Bestimmung von p, p՝, q und q1 folgende vier Gleichungen:

pb՝ 4֊ = o \
qb 4՜ bq՝ p 4_pl =01
pa՝ 4֊pi<z + <z_|_<zl=1/
q a1 4՜ a ï' = 0. ]

Aus der ersten und vierten derselben fliesst p =—p՝ und q~ — 

und dieses in die zweite und dritte gesetzt, giebt die beiden Gleichungen :

(65)

, so

(66)

(67)

(68)

(69)
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woraus dann die Grössen p, p1, 7 und 71 sich ergeben:

(70)

(ճ1 — 6) a'
(6a1 — аб1)՛2 -|՜ («* — «) (ծ1 ֊6)

(6 — б ) а
(ба — ab ) 2 ֊|֊ (а1 — а) (ծ1 ֊6)

(аб1 — 6а1) 61
(а16 — 61 а)2 -|՜ ("՛ — о) (6՛

-б)|

(а' 6 — аб1) 6
(а 6 — 6 а)2 փ (а1 — а) (6 — 6)*^

(71)

Nun wollen wir die Werthe der Grössen a, ax, Ъ und ձ1 aus (65) zurück sub

stituyen und für e u, e 111 resp. schreiben eos x -f- i sin x und cos x — isin.v,
so dass

(cos (f + i sin q>) (cos (f— i sin <f) = i ; .......................................... (72).

dann wird der Nenner der Grössen p, p', q und q', wenn er mit Л'1 bezeichnet 
worden

7V! =r] 2 r2— ‘Irr' cus (ф— ф1)— (rr՝)2 sin 2 (ф — ф1) ; . . . (73) 
sie selbst bekommen folgende Gestalt:

r2 — ł՛»՛1 cos (ф —ф') -]- г rr' sin (ф — ф1)
<1 —----------------- ------- ---------------------------TV1 I

I V12— ГГ* COS (фф^)— irr1 sin (xp — ф1) I
4 = Ã7 . . . . (74)
p   »՝2 i՛1 »i« (ф — ф1) (sin (<p — ф) ։ cos (<p — фУ) í

pi — yl 2 r sitt (ф—фі) (s¿n (g, —фі) -j- j cos (<p—Փ՛))• / 
___ Ji

Diese Ausdrücke wollen wir in TV substituiren und zwar in der Form wie sie
(68) gubi, so wird
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1 ֊|֊ r cos (у — ip)
(75)

. (76)

Eine genauere Betrachtung seines zweiten Theiles

d ф

x.r

dx
u. —j— ¿ a, — b) x x

(r2—րր' cos (гр—гр')-ріт' sin (гр—ip') (i r sin (ф,—гр)ir cos (ф— гр)) 
і—Х— 1 ՜ "
N № \_|_гі2 —rr'cos(ip—гр' )—rr'sin( гр—гр' )(Ц-г' sin ( ф ֊ ip')-pir' cos(<fj֊lp))\

l+r'cosfy — ,
l-\֊rcos(jp — гр) J V

irr'sin (ip— гр') [

und es bleibt also :
l — l_ 1 
N N'

լ 14՜ >-1 cos (cp — гр')
Der imaginäre Tlieii in diesem Ausdrucke verschwindet, denn er ist

1 ֊]- r cos (ср— гр) 1 r' cos (ср— гр') I
i -J- r cos (гр — гр) 14՜ r' cos (ÿ — ip')i*

շ — րր' cos (гр — гр') .г12 — г r' cos (гр — гр') \ 
14՜ r eos (гр — гр) 1 4՜ cos (гр — гр'') 
( г sin (гр — гр) r' sin (ср —гр') í i í
í 1 4֊ г cos (гр — гр) 1 4՜ r' cos (ср—гр')г J* )

Wenn wir diesen Ausdruck (76) mit dip multipliziren, so giebt er das erste 
der vorgelegten Integrale J՜^՜* 

zeigt aber, dass
Г Г sin (гр-гр) _ r'sin (гр-гр') ] , = , Г
L14-reos (у—гр) 14-г1 cos (ср — гр') J ճ լ

der Form:Jű + fr —,

2 д»
cos z — -j- ՜՜ —, sin z = ——-----  und dz —

1 4՜ x x i ֊|- XX
so wird dadurch

Լ_ճ_ Ľ 2 r
/ « + ócosx J a ֊I֊

7

oder

Лг««(у —V>) _ r'wwCy — V>') I (7 = 7 , c I ,77x
1 VCOSÍsp—xp 1+r1 COS (y — 1-p r cos (y—t/z) )

ist, welches in den gegebenen Grenzen von 0 bis 2# verschwindet. Es bleiben 

also von /Հ- nur die beiden ersten Theile übrig, von denen der zweite sich 

aus dem ersten durch die Vertauschung der Indices von r und гр ergiebt.
Г dz . .

Hat man ein Integral von

1 ֊
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1+r

Ț1 — i

und ist 6 < a und beide Grüssen positiv, so erhält man:

zurückführen, wie dieses in Folgendem bewiesen werden soll, 
Es sei

P — 1 4՜ « COS (ț> -p ß sin <p
P1 = 1 + cos ‘f 4՜ ß' sin (f,

so giebt dieses:
d ■ log P a sin <p ß cos cp 

dtp P ' P
1 acosw , ß sin q>1 - p = p +֊4^

2 яг j»՛2—rr1 cos(ip—гр')
(Г^ЩѵЧ՜

Nach dieser Analogie wird, wenn
a = 1 und a' — 1
b = r b' — r1

gesetzt wird, aus dem Ausdrucke (78)
Í____
/ l-¡-rcos(

/____
І 1-t-r1 «*>■(<,

ք—Հձ___ ___ 2
J a -f- b cos z j а2 _

Ո 
dip
IT ( j 1 _ľ,Í2

Auf dieses Integral lassen sich aber

/ 1 ֊freos (y—f) ]1 —

Г___ t? у __  2 1—r1
/ l-fr'cosíy—ÿ1) |/1 — ։ 1 ֊|֊ r[ ծ

Die Bogen aber, dessen Tangenten resp.

ľtÜ ' s Чг "1 'S
sind, werden wenn <p von 0 bis 2л wächst, л und wir erhalten also:

— arc . 
62

(81)
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und zwei entsprechende Gleichungen zwischen a', ß' und P1, Wenn wir die erste 
derselben mit a, die zweite mit ß und wiederum die erste mit ß, die zweite mit a 
multipliziren und im ersten Falle beide subtrahiren, im zweiten addiren, so erhal
ten wir

f-1— ժ'^ = (“’+ր) 

«-’֊+ ?= <«=+ռ

sím g;'
P

cos y 
“p՜

zu multipliziren und in den gegebenen Grenzen 
tu

wir mit d<f

dtp
Հ

— ip)

ր cos Qcp — гр)

P
s..zu haben.

Diese Grössen haben 
zu integriren, um

։ -f- i է 
in nab

--- յ-լ

• (83)

ր an 
j cos cp dtp

«Л p

а 7т
dtp

Jpan
d.log Ճ + r cos (tp — гр)) у 

O dtp (ք>'
-V—Ê—

«2 + A2

Von diesen drei Theilen verschwindet immer der dritte in den Grenzen von 0
2n 

bis 2n, der erste wird 2 n und der zweite nach Anwendung von (79)

so dass wir auch schreiben können:

ԸՀ тс
und I sin ср Д ср

Jo P

Mr |
Dieses giebt:

ԸՀ тс
g sin ср Дер ß

ԸՀՈ
1 Дер ß I

'oí + r cos (cp — гр) а2 + ß2 tл - a2 + ß2 «֊/ք, I -f- r cos (/p

ct
«2 + |52 ’Л»

Ր87ր i
cos (f>ã ip а

dcp

Ռէո
d(p а

r

oï֊f-rcos(<p — у)~ «շ ֊1֊ ß2 о «2 + ij2<'bi
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(84)
іу 1 — Г2 — 1

sin2 <f) d <p

*)«
(85)

durch Addition, im zweiten

. . (86)

'ol-f-r'cosQp—ip')

Setzen wir
Formeln für

] 1 -r2 — 1

y'l — r3

]/1 — r2

Der zweite
Form

/1 + r cos (tp —

und den entsprechenden, wenn man r und ф mit r1 und ф1 vertauscht. Um diese 
zu finden, können wir wieder die identischen Gleichungen aufiiehmeu

. sin cp a cos cp sin ср
sen ср-----p~------  -----

pan
I sin ср cl ср 

Jq I 4՜ ր' cos (ср — ф)

Theil der Ausdrücke II. und III. besteht aus Integralen von der

________ I a s in 2 Փ
P P

cos co a cos2 cp .  sin cr cos m
cos ф - у = ~P

und erhalten, wenn die erste mit a, die zweite mit ß, dann die erste mit ß und 
die zweite mit a multiplizirt wird, im ersten Falle 
durch Subtraction

. , _ sin (В COS (В , „ , , 
a sin ср 4՜ ß cos ф — « ՜՜ո----- ß —p ՜ (а2 т^2)

ß sin ср — a cos գ — ß a ~ փ (иа ֊[■ ßi)

Diese Ausdrücke sind mit d ф zu multipliziren und zu integriren und wir er
halten dann

pan 
j sincpclcp շ sin ip

4֊ r cos (ср — ip) “ r
pan
I COS ср А ср __շ cosip

’'o 1-j-reos {ср — ip)' n r

für r und ф jetzt ր՝ und ф1 so erhalten wir die entsprechenden

f cos2 cp cl ср Г cos ср sin ср d ср
ф)’ J 1 ф г cos (ср — ф)* ԱՈ J1 -j- r cos (ср — ф)
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1 /

cos2 <p <1 <p

/1 -j- r cos ((f—ф) «2 +<S2

/cos cp d (p , . Րsin <p d (C 
P +V P

Drei ähnliche Gleichungen giebt die Vertauschung von r und ф mit r1 und ф1 
für die Integralausdrücke

Г cos q> sin гр d <p 
J 1 ф-т' cos (у — Հ

/cos2 g), d (f __  1
1 -֊V֊ r cos (cp — ip) a2 -|- ß2

•os g) sin g, Я g, a Ը. , ß  , a fslncp , ’

ß 2 Г cos g d (p aß f <l g>
՜ a2 + ß2J P a2 + ß2J~P ’

In dieser Zusammensetzung- sind keine neuen Integralausdrücke hinzugekommen, 
die nicht schon durch die früheren (84) und (79) gegeben waren, äusser 

in cp cî<p und J'cos cp ã <p.

Beide verschwinden aber in den gegebenen Grenzen von 0 bis 2 тг und es lassen 
sich also II, und 111, in allen ihren Th eilen jetzt zusammensetzen.

Um I

fitt
j sin ф cl ф

’Л TV

auf diese Art zu entwickeln, wollen wir (76) mit sin ф cl ф multipliziren und in- 
tegriren und bei der Integration Anwendung machen von den eben entwickelten 
Gleichungen (79), (84) und (87), nachdem zu denselben die entsprechenden in r1 
Ф1 gebildet worden sind.

Dieses giebt uns:
8
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À.

,2ՃՕ'3

• bon !n

(88)

I í

»•' y 1—r1 2 

rcosip( I 1—r^gos2 ip-\-sùi-ip)
H-րՎւք 11 >,2_)

, rsin2xpcosxp Q/l —r2—1)
՜1՜ y 1_,2 (14- yi -72Ț՜ 

— г1 cos ճ օշ֊ г12 cos2փ' -j-s?o2 Փ')

Ն
Ifi яэЬпі

2тг >
(/—շլ/v՛

<հՆ y ։xVm «օձ
IL =
І1Ч

~'f. >

Der zweite Theil dieses Ausdruckes reduzirt sieb, wie man gleich sieht, in die
_r.-J. ____

—r2 1 + 1 1 — И2)’

ձ naliâdȚ л >ii íúIIä í 
-- 9'2 J = շ*2

} 1-Г « (1 ¡-Í.I 1-r -) 
—r]sill֊tplCOS1¿ll( I í — r12— I) 

\ yr^Hü+i■ŕ+’j.

einfache Gestalt von:
, . ■■՝/ rcosÝ

’ք՞՞է՜ճէԱտճր

¡1 — r 2 } 1 — r2
_ Г ж (փ - Ճ cos ф| - ՃՅՃՃՃՃՋ + ճճճճճճ.

] 1-Г 2 У1 — r1 2nt nab; 5ib flodl-j: tab t's ыаіиЬсіг .֊ so) bau . ' Дбх) я»

Von diesen Gliedern vereinigen sich mehrere mit den aus dem ersten Theile, 
wenn wir denselben so zerlegen:
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V ւ — r12

2я
u-(l-l) N'

. г зигф fi 1 
н----------- —

—v’1 sin ф1 — r sin Փ' cos (ф — ф')

լ փ ,TI sin (ф — փ') ^֊==-

. , t . , , , f.K rsi/іф г' соа(ф — ф')мпФ
r sin ф — V՝ sin Ф cos (Ф — чл) — ■՛—^՜ П------------?;===--------J 1 у 1 — r 2

r¡ sin фі i r cos (ф— фі) sin фі
J 1 — г 2 ՜ -'2 ’

-1- (r sin гр—»■' simp ՜)i (г sin гр' —г sin гр)

Auf demselben Wege gelangt man aus der Gleichung (76) nach der Multiplica
tion von cos q> d(f> zu:
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\

2тг
(Z — 2) №

րճ

e e e • e (90)2тг
֊ (l-Ä) №

= -Г)(ф 
sinÇt/յ--

h

Tl _______
I r1 sin Փ' (y 1 — г1 2 sin2 ф1 ф cos2 ф1) 
+ (1 f ТГ-Т^')

У i — ť2 Հ1 + f 1 — 
—г1 cos2 Փ' sin Փ' (У 1 — r1 2 — 1) 

(1 + yï - r12J

г1 2 sûi2

„ r I J—f

f O12 — «•'■cos (Ф — Ф1))

— r cos2 Ф si» ф Cl 1 — ’՚2 — 1) 
í yï —«2 [i + yl^T2) 

ł — r SÍM ФСутсут sím 2 ф 4՜ cos 2 Փ՜)

uud nach derselben Reduktion wird dieser Ausdruck:

Рая
HI, = g cos (f ã <p

Jo՜^

!— Vх (cos (Փ — ф1) COS Ф 4՜ stn (ф — Ф’) Ф) ՜ ՜

— г (cos (ф—ф1) cosՓ1 — siu (ф— Փ1) siu ф1) ——===—-

r ր1 sin ф1 ր sin ф 1

2тг
— (7—Л)2Ѵ «

(r cos Փ' — t cos ф)

լ/1 —r12

Г 1

yt-*։ J

_ 1 1
i /1 - P ]/i —r12 J
fr1 sin ф1 r sin Ф 1
іуі— r1 a Vl-r2]'
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Wir wollen nun die drei Resultate zusammenstellen, die jede der beiden Metho
den gegeben hat und dann untersuchen, wie die einen auf die anderen zuriickgefiihrt 
werden können.

2тг

1
(91)

/

о -¿V

Ш. = I

J__________ 1
M — r՜2 VT—rľ2

r sin гр i "j

ŕ>S7T
ял (p d (p 
T՜

 2 7Г ]/(? — £-) (Iй-j-g-) —»ť 2
(s՜ —S'1) ks—s")

wo der allgemeine Nenner N] sich ergab (73)
jyl — J.l 2 _|_ J.2 --  2 rr\ cos (ф — ф!) — Г2 Í'1 2 SZM 2 (ф-- Փ')

oder, für r, »•*, cos ф, cos ф1, Ճ ф, տա ф1 ihre Werthe gesetzt, wie sie in den 
Gleichungen (50) enthalten sind,

JV' = Ctt - Ci')2 + (/5֊ /31)« — («/$' — /Sa1)2 
О-Я)2 '

Nach der Substitution von (34) wird der Zähler dieses Ausdruckes 
И2 - (Z1 + Я) (Z ֊ Я) + ml2 - (Z11 ф Я) (Z - Я) - ա2 + (Z" + Я) (Z! фЯ)]4.

d. h. das Differentiale unserer früheren kubischen Gleichung in ihrer geordneten Ge
stalt, wenn nach der Differentiation æ — X gesetzt wird, so dass also

9
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Д1 = Ц-ИМ֊^֊‘ ............................................................. №

wird. Wir haben in dem Früheren eben so gesehen, dass
, ,_______________ ÎI — îil
+ VcT^í-2) ( 1 — ր'12 ) = -Ț27Ț- ;

es muss also auch
____________ ______________ _________________ (շււ_ւշ)(;ւ_շս)
Vß^-a^ß'=#:7(1-ր')(1-ր'Ն =±՜(7Լյ.յ7յ-լ^յ՜ (93) 

und
(/8 У1 —a'2—^2 f /8' УГ—՜V2 — fi*)* 1

=4ml2—2(?14-2)(?-2)-4»է2+2(?'+2)(1'+2)-2ց"+2)2+2(?'+Հ(2'-2") (94) 
(Z — Я) 2 )

e4 м'* —4m* —2 (Z"+ 2)(Z— 2-Z' - 2 + Z" + 2 + 2" -2')
(I — 2)2

= 4m12—4ме —4(7" + 2) (Z" +2')
a-2)՛

weil I — Z1—Z" = 2 + 2' + 2" war ; woraus:

ß] 1 — a12 — ß'2 + И Y. — a2 -/82 = ] 4 [»:'2 - m2 - (Z" + 2) (Z'4-21)]. (95)
Auf dieselbe Weise erhalten wir :

«4'1 — a2-ß* a У-l — «'г — ßi 2 (i-;.)» ՚
also

C«1 ]'1 — a'2 — ß'2 + a yi-o^-ß' 'У
= lm"'2—4m2—2(Z' -j- Я) (7—Я) -j~2(Z" 4~Я)(7' -рЯ) — 2(7 -|-Я)2 4՜ 2(7' -¡~Я) (Я1 —Я11՝) 

(7 — Я)2
= 4 от"2-4т2 — 2(7' + Я) (Z-Я-Z" - Я + 7' փ Я + Я" - Я')

(7- Я)2
= 4 m"2 — 4 m2 — 4(7' f Я) (Z' f Я"),

(Z-Я)2
woraus

Ț 4(wii 2 —m» - (Zi +¡2) (Z1 f ŻM)) 
(Z-A) (96)
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Eben so ist
Ql _ «2 -У + ]1-«ւյ-ր)’

e շ (l-Փ - n M> 2 _4m"8+2(Z' + 2)(Z-2)f2(Z-A)(r+2)+2(Z_2)(2'_2")') 
(Z — 2)8

= 2(Z-2)(Z-2fZ'f 2fZ' + 2f 2'-2")-4да"-4да"«
(Z — 2)8

woraus

jT֊-P + yr^ = .... Թ7)

Es war, was die kubische Gleichung anbetraf,
(r — 2) (л1 — 2 ) Gr — 2 ')

— — 1 [(Z—.r)(Z' ф.г) (Z11 ֊|֊ .r) — да2 (Z—.r) — да12 (Z' 4՜ л-) — да112 (Z1 x) -j- 2 да да1 да' '] ; 
die Differentiation dieser Gleichung giebt :

(л—2) Qx—2') + Gr—2) Gr—2") + (л-2') Gr-2'i)
=да'2 -|-»r12 —да2 4՜ (Z' -f-֊r) (Z'1Ц--r) — (Z — ,r) (Z' ֊ք-л-) — (Z"44r)(Z—-r), (98)

und setzen wir hier x —— Z", so verwandelt sich der Ausdruck in folgenden:

(Z"+2))Z"+2')+(Z"+2)(Zl'+2")+(Z"+2l)(Z"+2")=W| 2+OT"2-№2-(Z+Z")(Z'-Z").

Hieraus wird mit Hülfe der Gleichungen (19)
(?4-2) (Z"+2")=mi 24-даЧ 2_да2-|-гіі 2_Z'(Z'—Zf2+2'+2"+2')—2Z"=—2'(2ք2"), 

oder
(Z" +W + ä") )

—да'2֊ր,ո',ճ — да8 — Z"2 — x1(Z—Z' —Z"—X') —Z"(—X1 —X"—Z"-|-2XI-f՜X11)) (99) 
= да12 -|՜ да" 2 — да2 — (Z — X') (Z' ֊I՜ X1)« )

Setzt man aber in die Gleichung (98) x — — Z', so gelangt man durch die
selbe Transformation zu dem Ausdrucke (Z' + X) (Z' X")j es wird mämlich 

(Z'+X)(Z'+X") \
==OTi8 + »«"8-/n2-(Zi+Z)(Z"-Z')-(Zl+X)(Zi+Xi)-(Z' + X')(? + Äi|) ,I00
— да' - ֊Ւ Wí" 2 — да2 — z" z — z^i 4. z" x14՜ X12 í
= M՛ 2 + да"2 — да8 — (Z — Л1) (Z'I -4 X1). )

Auf dieselbe Weise giebt x = l gesetzt die Gleichung

I
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(Z— Я)

(102)

,.ւ շ

,2

(ЮЗ)

]/l_a2_ŕ2 + уі_«І2_^І2---------------_____------ !

und durch die Substitution dieser irrationalen Ausdrücke erhalten die Integrale I. II. 
und III. in beiden Entwickelungsmethoden dieselbe Form.

Es war nämlich

(Z— 2)(Z—2")=»։,2+«!է2—(Z—¿')(Z—(Z—2)(Z—ź')l
= in' 2 4՜ mM 2 — m2 -j՜ (Z1 + X1) (Z11 + Z1)

Durch diese drei Formeln (99), (100) und (101) werden die drei Ausdrücke 
(95), (96) und (97) nun folgende: 

# тт=^+i ֊ wma

«I ł +«iö^=2_rçE№E՜

гу^+я^г'+лу^,

2тт ՛- ~r‘ 
— (KL Л) л՛ ]

2 тк (Z—2)
=4(Я-Я') (Ź-Л

2 л (Z — 2) 
~4(2 —2’) (2 — 2")

2 yr (՝Z —- 2) լ2
^4(2-21)72-2") t

und also
C в тт ____ ,______ _________

Հ</լ == 2TT]/(Zi + 2')(Z"+2')-^

ZV (21 — Я) (Я1—շ՛')

Wenn man in dem Integralausdrucke
ратт
I sin ср ä ср 
Հ՜՜ր

 
j 1 — r2 ] 1 — v'2

_____ _____ __ ) (т'Г^+уГ 
'-“’֊ŕŕ'-ľi- ’-2 yi ֊ ’'2¡ ІТтГуТ:

— 2-Z' — 2-Z'1--2—շ՛ + 2'11 2]'(TfÃi)(ТЧГуу
Z —շ շ՛-24
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für r, г1, гр und гр' ihre Werthe in a, , ß und ß' setzt, so hat derselbe die
Form:

ръп
I sin (p <I ф

<Л> N ՚ •

2 ո _____
~ 4(7^-"ЩГ-2і) (2 — Â")

(Z-Â)2

+ (ßa' — aß') (y“j-_ ф 

Multiplizirt man den in Parenthesen eingeschlossenen Ausdruck in Zähler und
Nenner mit ßß', so wird er

oder

{до7г_\.^} 

+ w* - да1 - <։՛ • p+««՛ m да1 , __ i.

Hier kann man in jedem Theile ß2 ß' 2—ß2 ß'2 addiren und gelangt durch

zu folgenden Transformationen:

EA*' 1 1 — «2 ~ß* У ï — «I շ _ 2 + ß2ß,a — ßß'

ß | F— KTLy2 ffiyi—«2—ß2} _ 
W y [ Г— «՚2 — А2 ։ ’-f- «a1 ßß'՛ ]

d. h, nach (102) zu
10
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(21֊Áll+Zl1+2-ž + 2 + Zl + 2)2 ]/(Z -21) tfi + Â1)-«"*
(/ — A) (А[ — A")

und

2тк

(I—2)

und wird, wenn man den in Parenthesen eingeschlossenen Faktor mit cta' im Zähler 
und Nenner multiplizirt, beide Th eile die in

1 1
1 — a2 — ßi und |;i _ ß’ 2 —

muhiplizirt sind, absondert und ihnen — a?a' 2 4՜ a2ß12 addirt,

— (2՚-2)(2"-շ՛)
Dieselbe Reihe von Umformungen führt den Ausdruck

ргтс 
i "sin if <7 <p  2 Tt (2 — 211) j/ (Z — Я1) (Z1 + 2') — »i

-ív (2 — շ1) (2 — շ|!) (21 — շ11)

jyi у_ շյ ] 1 — а® — ß2 У1 — а1 2 — jï1 2 -f՜ а2 а- 2 — «а! 1 
+ оаідеі ձ 15 T'1 - + «՚ I 1

-* ! аа' \ 1 — а2 — ß'2, У 1 — «' 2 — j 
2тг (2' _ 2'' f Z"+2 - Zf 2 f Z' f 2) 2 У (Ž^X^+2Ť)C^

л1 (z — 2) (Z—2) (շ1 ֊ F) ,
woraus sich ergiebt

auf eine ähnliche einfache Form,

Es war derselbe

1

d
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Çcosydcp 2 ո ] (7 — Я') (^' + Я1) — w'2 i ;.;... í ; í (105) 

tv9 -TV (Я1— Я11) (Я—11) ♦

Die Ausdrücke (103), (104) und (105) sind aber dieselben wie in (63), da 
Я, Я1 und Я" und g-, gJ, g111 die Wurzeln derselben kubischen Gleichung sind; doch 
ist in (104) und (105) das Zeichen der Quadratwurzel negativ in [103] positiv zu 
nehmen, wenn die Ausdrücke auch in den Zeichen übereinstimmen sollen.

auf L, 
bilden :

Um die Integrale

II. und III, zurück zu führen, wollen wir aus TV die identische Gleichung

¡^-2 соз2ф֊ѴіП8Іп2ф = N— —2іц' 8гпф — 2m"cos<p. . (106)

2

I
(108)

sin2rp = 2

cos cp

Nachdem dieselbe differentiirt und durch 2 մ <p dividirt worden, wird sie

mcos2<p — -—sin2у = ‘-֊֊ -¡- m11 sin <p— ni1 cos<p. . . , ............... (107)

Von den Gleichungen (106) und ( 107) können wir die erste mit -———-, 

die zweite mit m multipliziren und addiren, so erhalten wir

cos 2<p

und auf ähnliche Weise:
1 í (Z'4-2Z+Z") (Z' —Z"| dN

cv

— } JsZ/iy + ^m1 Հ՜շ7՜\ —2w,,i'J

Die Gleichungen (108) geben mit dip multiplizirt und durch N dividir! die 
Werthe von

-j- [»i11 m — in' (l' — Zl!)] sin <p — \յո' /л-}՜ in" (Z1 Z11) cos y]

1 1 TV!(Z՛ -Z")i-l
7' - Z",

c
2 >

-f֊ 7/12 ť ւ շ j . 2 )
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oder log N,

՜>ճո n
2

(109)

Die Grenzen 0 und 2 я geben ferner eine bequeme Integration der gegebenen 
Integralausdrücke durch Reihen, Man braucht zu dem Ende nur

реп
j sin (f dtp 
Лт՜

— Z")^IÍ. փ Jtoí1 — (—շ—) »»‘'J III.

n_____( m(Zif2Zf Z")I.
Г

1 f sin 2 <р d tf
J Ñ

wird, auch die drei letzten der vorgelegten Integrale entwickelt, als 
paтс n y'-l» , ( , (Z'-Z1) W)V-

YV^lco^tf-dtp— Д'-Г’Ѵ , , 2 + V" 2 'Հ-»—Ы +-I i

— Qn' (Z1 —Z") — »?' ж) II. ֊I- (֊֊2— »i11 —՛ո՛") III. j 

(7'-?W)jL

реп 
I cosZcpitp und

•Հօ -ZV »v«
durch schon bekannte Integrale ausgedrückt, bis auf die Form

dtp 'd'f' Dieses ist aber

welches in den gegebenen Grenzen von 0 bis 2tp verschwindet; und somit sind 
endlich, da
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1

1

*+ՃԻ + ֊]

________i________und__________ i________
1 4-r cos (<p — чр) 1 -j- r' cos (ср — ip)

in Reihen nach den Vielfachen der Bogen (<p — ip") und (<p — гр') so zu entwickeln, 
dass sie konvergiren.

Es sei also
1

2y
r

֊у+з/2. + !

1 4- 1'1 — r2 , 1 — ]/l ~ r2
а = —Í—4---------- , ճ =----------- r----------  

sind, so giebt die Zerfällung in die Partialbrüche 

ճ֊„

Í ■ — 2 ]
aus den beiden Gleichungen: ! “ = r՜ ! und es wird also

4֊ ßa = 0 ) 
________1  __ 1___ j__a__________ LJ '
1 4֊ r cos ((p — y) |1 —r3 ¡ y 4- « .У ~ ծ1

Die beiden Wurzeln sind hier reziprok und also « — y. Entwickelt man den- 

jenigen Theil nach absteigenden Potenzen von y, in welchem die Wurzel < 1 ist, 
hier den zweiten Theil, da r < 1, den zweiten nach aufsteigenden Potenzen von 
y so wird

Wenn — a und — Ճ die beiden Wurzeln der quadratischen Gleichung 

2y2 4՜ ՜ 3/ 4՜ 1=0 bezeichnen, so dass

1 + r cos (<p — гр) J շլ | ег (ф—гр) _յ_ с— і (у — грД і

wo г — у — Í gesetzt worden, so wird, wenn у für elV*) geschrieben worden, 

der zu verwandelnde Ausdruck:

11
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1

1 --  2 b COS ((ț) — 'փ") I

-----֊í֊֊ —
1 -j- r cos (y — 1/Հ)

ръп
j dtp 1 /

J<TN ~ (l—V№\

рЪтх
I (r2—rr]cos(tb—W')') ֊'L í

M# 11—r2 |֊j-2 62 cos 2 (y—ÿ)—

+ pr|a-rrlCM(,/,-,/,!)) __^Փ_ j1՜^' cos(y W

Реттt( -՛■_____________________

dtp,
wo der dritte Theil nach der oben gemachten Bemerkung verschwindet; aber auch 
in dem ersten und zweiten Theile haben in den gegebenen Grenzen nur diejenigen 
Terme Werthe, wo <p unter sin oder cos verschwindet, da im Allgemeinen sowohl

j1՜6 W +62 k+բ! -63 k+p!+••••( 

und für y den Werth zurück substituiri,
______ 1______ __ 1 /1 — 2 ь cos (<p — փ) + 2 b2 (cos2 ((f — փ)\ 1
1 -j-rcos(<p—rf>') — |1 —r» Լ — 2 ծ3 cos 3(<p — гр) +........ /J

Dieselbe ^Entwickelung muss für den Faktor :—r—¡—-,------- ¡- eine ähnliche
1 +»•'' cos Լէք- гр')

Reihe geben :
______ 1______________ 1 /1— 2è1 cOS((f¡ — l/j]) -j- 2b'12 CiOS2(гр — гр])\ )
І + г'смСф —— 2b'3cos3(<p — ip') +........ /( (H1)

Diese Reihen wollen wir in die Ausdrücke

/dФ pin rp. d (p pcos (p . d cp
N , J TV ’ J TV

einführen und die Integration in den gegebenen Grenzen ausführen. Es wird da
durch nach (76)

1 _ճ_ւ _ւճ_ 
a ' a2 a3 ' a4
b . b2 b3 . b4
У ՜ Уг У3 ՜ У4
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r2)

1
— TV1 (Z-Я)

уі_։.і2

’ о
verschwindet, wenn p eine ganze positive oder negative Zahl ist. Es wird des
halb

ýi— r1» I

— 2 b'cosÇcp— гр')-\-2Ъ' 2 cos2(cp— гр') —/ 
und, wenn man die Produkte der trigonometrischen Funktionen in die Summen und 
Differenzen zerlegt und die oben gemachte Bemerkung über die Grenzen festhält:

/ էր'2 — rr1 cos (гр — ip ) b sin гр rr1 sin (гр — гр՝) reos гр ■

Г г тс ргтс
sin (р срр гр) d ср als 8 cos (p (p + р Ф) dtp 

*֊ о

-1-6» „а

J f 2 n Г r*i-rr'cos(y —
9 N ՜ «41-X) L Vl—r*

wie wir dieses schon (80) gefunden haben.

Mit Hülfe jener Reihen wird nun aus 
/'sin<fd(f>

~Ñ~

Հ. ,, y p-2 —rr1 cos (гр—гр') ֊V г-ր' sin (гр—гр')тsin (,<p—гр)՜] [1 
յԴ Գ j/Г—

— 26 eos (у — гр)-\-%Ь2 cos 2 (у — —......... ]

-{-J'sin(f (1դ ľr՛ 2— rr'costy—гр')—rr'sinty—ip')r'sm(q>—гр')՜] [1

,.2

_ rr'sin(jp — îp')r'cosrpț_ . rr'stnfjp — гр'Зг'Ь'^созгр'] 
\ ]/1 —

und durch die Zurückführung der Werthe
- ~11 ~7¿ und LzjíEEí für 6 und ծ՛

r r\
und der Quadrate dieser Ausdrücke

2(1-1’։



gelangt man zu

. (113)

(r sin Փ — t' sin v

/

pan
I sin <f dtp

Jo՜՜ո՜

t (1— j j—լ J) ԼտսՀփ cos {гр—гр'՛) — sin (ф—ф1) շօտփ] 

11 — r2

֊Հ-—ДЗ Г-—[cos(i¡j—-^-sinÇip—tp^cosip^ 
Ț1 — r* 12

[r1 2 — rr' cos (ф —ф')— гт'1 sin (ф — Փ')տ։ո (<р—ф)] [I

— 26' cos (<¡p — ф>) փ 2 6'2 cos 2 (դ — ф1) —........].

Dieses ist derselbe Ausdruck, wie ihn die endliche Integration (89) gegeben 
hat. Auf analoge Weise findet man die Identität des durch die Integration vermit
telst unendlicher Reihen gefundenen Ausdruckes von

рал
j cos <p d гр

Jo Ñ

und des endlichen oben angegebenen (90). Es ist nämlich
[՝cos (p d гр

J Ñ

12 — rr' cos (ф—ф1) фг՛՛2)՛' sin (ф — ф1) sin (гр — փ)] [1 i

— 2 icos (гр — ф) 4՜ 2 ծ2 cos 2(<р — ф) — •••••] (

’•d֊ïEZ2r'd-Ți^T)
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Von diesen Th eilen bleiben nach den Integrationen in den bestimmten Grenzen 
und nach der Zerfällung der Produkte in die Summen und Differenzen der trigono
metrischen Funktionen

2тг

und hieraus 

рал
j cos<pã(f  

«Л՜iv՜ ՜
(114)О

,.2 у 1 _ yl 2

2 7Г

\ yi_ ,.I2 yi—r12

yi (1 — У1 — г2) [si« (ф — фі) s»« ф -J- cos (ф — ф1) cos ф] 
уПф!

_І_ *' (1 — Ț1 — г12) [síw (ф — фі) տ!«Փ' —cos ( ф— Փ') cosф1]
T / 1 ..I о.

Wie diese Resultate in die einfache Gestalt durch die Wurzeln der kubischen 
Gleichung gebracht werden, ist oben schon gezeigt; wie auch, auf welche Weise 
von ihnen die Ausdrücke

abhängig sind.

und

12
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Nachdem wir die Auflösung der 6 vorgelegten Integrale auf dreifachem Wege 
gegeben und die Uebereinslinimung der Resultate nachgewiessn haben, bleibt uns 
noch übrig, die Mittel anzudeuteu, wie auf diese Ausdrücke jedes andere Integral 
von der Gestalt

ysinicptlq> , feos icp dtp—p— Խո

zuriickgeführt werden kann, so lange г und I՝ ganze Zahlen sind; jedoch erlaubt 
die Beschränktheit des Raumes bei diesem Theile der Aufgabe nur andeutungsweise 
zu verfahren.

Es können nämlich
Г sin icp (lep , í cos г ср d ер/"Г /-är?

mit Hülfe der Gleichungen, durch welche man sin m tp und cos in tp durch kleinere 
Vielfache von tp ausdrückt, leicht auf die Integration von

d <p Г cos (p dtp , 
, յ՜№ ""‘՚

zuriickgeführt werden, wie wir dies schon bei
Ր sin2 ср d tp , / cos2 ср d срJ------Г und /----- -N

zum Theil gezeigt haben, als sie durch

/sin ср d ср Ceos tp d tp . Гd tpJ—N "ճ j S

ausgedrückt und entwickelt wurden.

Auch der Exponent к des Nenners lässt sich durch folgendes Verfahren für 
diese verschiedenen Ausdrücke um die Einheit unter dem Integralzeichen verringern, 
oder

zurückführen.

, auf die entsprechenden Formen von

Es wird dieses jedes Mal erreicht werden,
Gleichungen bildet:

etc.

wenn man sich die
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Nk

(115)

dtp Nk-i TMkT

i N k֊1?__ a j bcostp j_csintp A_dsin2tp } ecos2tp

dtp ~'iv+ ՛ DJK Ւ ”Ñ5 Ւ Nk ' Ñk

Bezeichnet man
Ր dtp . Гcostpdtp   cp.dtfi „ ľsin2tp.d<p ,, Гcos2tpdcp

JTf* ’ J Nk ~ ’ № ՜Կ J 7Vk ֊֊.I ]Vk —jb’

so geben jene fünf Gleichungen (135), nachdem sie mit d<p multiplizirt worden, ein
Mittel, die fünf unbekannten Grössen A, B, C, D, E durch Integralformeln, bei 
denen der Exponent um die Einheit verringert ist, und durch die ähnliche Formeln 
ohne das Integralzeichen auszudrücken; eine Aufgabe, deren Lösung nur Schwierig
keiten in der Rechnung darbietet.

Conitz, den 1. Juni 1851.

Л. Wiehert.
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аШ&ешмпс

jJ r i in n.

.Orbtnatinö: .©erv ^ryfcffvv Sinbeuiatm.

A. <5 զ ï a Ճ) e n.

I. ©eutf$e © p г а ф e. Pleitere Sttteratur=@ef(ýiýte n аф -Ç)ítppe. ©riefen
unt) crfíärt würben ©ötpe’O Hermann unb Śorotpea, Ջնքքօ unb cin
kelne ©ebtebte anberer neuern ©іфіег. Geltung ber freien Verträge, 
bereu Supuít |ёф größtentpeilg auf bie ucnerMndf^e ßitteratur be^og. 
Seffcrung ber beutfepen äluffä^e. 2 ®t. Հ)ր. ÿrof. íinbemann.

II. S a t e i n t f ф e © p г а ф e. Cic. cle Off. L L П. III. 5)te Srfíäritng ¿um
£pcil lateinifcí). — ԹսրքօրէքՓ würben gelefen Cic. oratt. pro Murena 
unb pro Mil one. — ЗВофспШф ein ІфгфіІіфеО ©atemporale aug 
neuern íatiniften; ©arreciar ber freien Іаісіпііфсп íluffä^e unb ber 
©yerciticn. 5 ©t. Յո einer аіфегогЬепШфеп юофспіііфеп ©taube 
warben einige Monate ріпЬигф puncte auv ^umpt'O syntaxis ornata 
crfíärt unb einige freie Vorträge gepalten. ÿrivatlectüre: Cic. oratt.

1
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pro Ros ci o Amerino, in Caecilium, in Catilinam; 
XXXI. XXXII, ýr. (Spmnaftal = Secret Dr. ÿeterS.

Liv. 1. XXX.

Horat. Carra. 1. III. IV. Sat. 1. I. 6; ЗВІсЬеіфоІипд ber 4. (Satire 
beg erften Soudjcg; Epist. 1. II. 2. ¿te CrHäriing tl;eiíg lateinifd), 
tjeiig beutfdj. SOíeprere Dben würben von ben Sdjüíern augivenbig 
gelernt unb vorgetragen. 2 (St. ՋՅ rüg g em ann.

III. (55 r t e Փ t f Փ e Sprache. Plat. Grito unb Euthyphro ; Demosth. orat.
Olynth. II; Soph. Aiax von æerg 500 an. ^rivatlectüre: Mene- 
xenus uitb Io beg ÿlato. 4 (St. Srüggemann.
Hora. Iliad. 1. VI. IX. XII. — XVII, ÿrivatlectüre: Hora. Iliad. 1.
1.—V. 3)îemoriren geeigneter Stehen; (Srammatif паф Luttmann; 
Crtemporalien; Correctur ber [фг.і(Шфеп Arbeiten. 2 St. ^r. @pm« 
naftaLSețirer Dr. ÏDloig^iggtjig.

IV. grando fi [ф e S p r а ф e. Athalie par Racine; acte I — III.— @ram«
matti паф ШІІіИег: (Sebraud; unb Çoíge ber Sempera; ^nbieativ unb 
Conjunctiv; Corrector ber [фгірііфеп Arbeiten. 2 St. V>r. ®pm» 
naftaLße^rer 9í a a b e.

V. фо!пі[фе бргафе. 1.) Für bte Sdjüler polnifdjer SXbf un ft.
©ie ^апріерофеп ber íítteratur=®efd;id;te. Sefung unb Crfläntng ber 
Satiren beg Krasicki; Correctur ber Slttffäge. фгііпа unb Secttnba 
combintrt. 2 St. 2.) g itr bte S ф it í e r b e u t f ф e r 21 b f u n ft. 
©ie Formenlehre unb Spntax паф Popliński; Crfíarung profaifdjer 
unb poctifd;er Stüde aug ben Nowe Wypisy Polskie, фгіта unb 
Secunba combinirt. 2 St. Հ)ր, ®pmnaftal=¿ülfgíebrer Lewiński.

VI. ІреЬгаіГфе (Spraye. 9ԽՓ bev ©rammatif" yon (SefentuS ber ¿mette 
f)aupttl;eil ber Formenlehre mtb ©pntar, Derbimben mit practifc&en 
Hebungen паф Maurer. (Srilärt mürben I. Mos. 3; 7; 8. Psalm. 
72; 104; 128; 137. 2 ®t. -Ç)r. ^îeltgtonblehrer Lic. von Prą- 
dzyński.

B. 3Biffenf(f)flfteiL

I. 9lcíigionMehre. 1.) gür bie ІаН;о(і(феп ©фіііег. ©te @íatt* 
benbíepve паф bem £е{тЬифе von Dr. Martin. Ber Díömetbríef паф 
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bem Urtexte, ©te ФфМсг ber фгіша unb ©ecitnba erhielten, паф 
^Nationalitäten getrennt, in je ¿met тофепНіфеп ©timben ben Unter՛ 
гіфі tn iprer 9)?и(1ег[ргафе. Jpr. Dîcligiondlcprer Lic. von Prą. 
dzyń ski. 2.՜) $ür bie еУаидеІі[феп S ф ü l e r. Erklärung bed 
Evangcliumd Matthaei ttnb ber fpaftoralbriefe паф bem ©runbterte; 
Einleitung in bie ЫЬВДеп Ѵііфег 51. unb 9L t.; (SIaubendíepre паф 
©фпііеЬег. 2 ©t. ^)r. ©upecintenbent 51 núcete.

II. фрііоіоррііфе фгораЬеиНІ. gogit паф Effet. 2 ©է. Հ)ր. Փրօք.
Bittbemann.

III. Tîatftematif. 5ßteberßoliing ber Beßre bon ben ^епепЬгйфеп unb
bereit 5lmrenbung bei ber Slufíöfutig unbefłimmter (Эіеіфипдеп; tpeorie 
ber ÿermutationcn, Eombinationcn unb Variationen foivie beten 51ո՛ 
menbitng auf bie ЗВаргІфеіпІіфІепЗгефпііпд; bad Ьіпоті[фе tpeorcm 
für gange, yofttive mie negative unb gebrochene Exponenten; 51uflöfung 
ber quabratifcpen ©Іеіфітдсп mit ^)ülfe ber trigonometrie; bie էս՛ 
հէքՓրո ЕМеіфппдеп. — Sßieberpohmg ber Stereometrie unb bie fppä= 
гіІфе trigonometrie. 4 ©է. Հ)ր. Dberíeprer ՉՑ і ф e r է.

ВергЬйфег: bet Beitfaben von 3%attpiad unb ©tunert’3 ВергЬиф bet 
SNatpematif. — ©en ©фйіегп bet brei oberen Eiaffen mürben außer 
man феи bei ©elegenpeit bet oorgetragcnen ©age Йф cntmicfeínben 
Slufgaben аиф Іфтіегідеге ¿որ раиЗІІсрси Bőfung regelmäßig geteilt 
unb von bem Septet corrigtrt.

IV. ® e f ф i ф t e unb ©eograpípie. ©сіфіфіе ber neuern паф fpiig.
SSicberpoíung ber alten unb neuen ©eograppie. 2 ©t. £г. fptof. 
Stub ent anu.

V. фр p fi f. ©te Sepre von bem ©фаКе unb bent Віфіе. фапЬЬиф: 51ս՛
gufľd 5Iud¿ttg aud дііфег^ meeßanifeßer Vaturlepre. Experimente, քօ՛ 
iveit cd bet ppijftfalifcße SIpparat geßattete. ^tn íöinter՛©. 2 ©L; 
im Sommer՛©. 1 ©t. $r. Dberleprer 5Ջ i ф e r t.

VI. 9іаіигдеіфіфіе. SÖieberpoíung ber Ѵаіигдеіфіфіе. 1 St. mäprenb
bed Sommer՛©, fit. épninaftaLBeprer Jpaub.
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©ber- tinîr IKttter-^eeutiîra.

¡örbiitrttiuS: <@ciT (91)աէսրքԽԼ Server Dr. SJfoiSjisstjițț.

A. (Syracfyett.

I. 5Deutfd;e (ергафе. fpoetif. (Setefen mürben (афШег^ SÖatteuftcin uni?
Söilßclm Xeli. ©eclamireń ttyeiíž gemäßlter, tßeilO gegebener (Stütfe; 
Bettung ber freien Vorträge unt> Sižputir« Hebungen; ttlebifton ber 
^rioatiectitre; čorrcctur ber ittuffațșe. 3 ®t, Հ)ր, Dr. ШІоС

II. Stttetutfcfie Ѳргафе. А. 3« ber bereinigten (Secunba Syn
taxes verbi unb bie Beßre bon ben Sonjunctionen паф ¿umpt; ճր- 
temporalien; Sorrectur ber [фгііШфеп Weiten; tttcbifmn ber фгіоаі՛ 
Iectíire: Caes, commente, de B. G. 3 (St. 3n einer ciufierorbenC 
Ііфеп тофеніііфсп (Stunbe mürbe Cic. orat. pro Arcilla iiberfeßt, in 
дгаттаОДег, |іііі(іі[фег, рі(Іогі(фсг unb antiquarifeßer 9ІйсЕ(і'фі Ьигф= 
genommen unb memorirt. SDie ¿rflaruug in ІаІеіпі[фег ©ргафе. $r. 
(S.--B. Dr. SJíoižjižžtjig.

B. Յո ber £)ber*(Secunba. Liv. 1. XXV. unb 1. XXVI, паф 
$огаиЬ(фіяішд bež 9tofßMmnbigitcn über Beben unb ЗВегІе bež (ՏՓրէքէ՛ 
ftcíícrž. 2 ©է. Հ)ր. @. = B. Dr. SOtoižjižžtjig.

Služgemäpíte (Stetten auž ben Georgicis unb bie crße (Scíoge SBirgiľž. 
2 <St. ЗЗгііддетапп.

C. 3n ber Unter-(Secunba. Cic. Laelíns fomie Qíicero’ž 9Iebe 
pro lege Manilla unb bie erße in Catilinam. ЗЗоіфег ein furier 
@егіфі über ®cero’ž Beben unb 5Berfe. 2 <St. Sjr. ®. = B. Dr. 
%oížjižžtjig.

Virg. Aeneid. 1. I. unb 1. II. gXcßrere (Stetten mürben qužmenbig 
gelernt. 2 (St. Jpr. ÿrof. Binbemann.

III. ®гіефі(фе @ргафе. А. Յո ber bereinigten (Secunba. Xe-
nopli. Mein. 1. I. unb I. II. — Sßieberßotung ber unregelmäßigen 
Seitmörter, bie Beßre bon ber Sßortßilbung unb bie (Spntar biž jur 



Beßre yon ben modis. НШе bieten Tage cin ©rfemporale unb ©yer* 
citiitm. 4 (ջէ. Հ?ր. s]5vof. S ínb e man ո.

B. Յո bcr Cbctîisecunba. Hom. Iliad. 1. H.—VI. Wcßrere 
Stellen mürben memorirt. ÿrtvatiech'ire: Hom. Iliad. 1. I. itnb L 
XII. 2 St. f)r. s]5rof. Bi nb emanu.

C. 3» bet llntev-Sccunba. Hom. Odyss. 1. XVI. unb 1. XVII. 
Ginigcö mürbe audmenbig gelernt. 2 St. 53rüggemantt.

IV. ^ranjöfifdje Sprache. Voltaire: histoire de Charles XII, L V,
VI. — ©rammatif паф Wäller: allgemeine siegeln bon ber Höört* 
ftclíung; bie Beßre bon ber Concretion, bom Hlrtifel, Hlominatíb unb 
©enitiv. Corrector bet [фгіЩіфеп Arbeiten. 2 St, Jßr. @.*B. 

Staat) e.

V. ^оІпі(фе Տ^րսՓօ. S. ÿrima.

VI. ^еЬгаіІфс Տ^րսՓօ. Glcmcntar* unb pormentesre bis ¿um unregel
mäßigen 3£ihbort паф ©efeniub, berbunben mit practifcßen Hebungen 
паф Waurer. ©elcfen mürben I. Mos. 1. unb 2. 2 St. £)r. Sie* 
ligiondlcßrcr Lic. von Prądzyński,՛

B. Sßiffenfdjaftcu.

I. tRcligiondleßre. 1.) pűr bie ІаН;оЩфсп ՏՓսէօր. S. ^rirna,
2.)  pür bie еьапдеіі[феп S ф ü l e r. S. ÿrima.

II. W a t ß e m a t i f. Hßteberßoiung ber Beßre bon ben ©Іеіфппдсп bed erfien
©rabod mit mehreren Unbekannten unb ber Beßre bon ben quabratifeßen 
©Іеіфппдсп; bie aritßmctiihßcn unb дсотсігііфеп ÿrogrefjtonen unb bie 
Эеефпппд mit Bogaritßmcn. — 2öieberßolung bcr Beßre bon ber Hleßn* 
Ііфіск bcr ©reierfe unb piguren ; bie ^егефтшд ebener piguren unb 
bie Trigonometrie. 4 St. -Çm. Dbcrleßrer ՃՉ i ф e r t.

III. © e f Ф i Ф t e unb ©eograpßie. ©сіфіфіе ber ©гіефеп паф ^itțș.
Steuere ©cograpßie bon Elften unb Himerica. 3 St. Հ)ր. ÿrof. Sin* 
bemann.

2
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IV. fßppftf. Sfílgenteine Einfettung in btc ^ppftf ; aíígémeine Eigciifcpaften 
ber Körper ; bte ^aitptbefmtttonen ctuá ber É(ternie un b bte Kepre ven 
ber í lift. 2 @t. jpr. Díeríeprer Ж t eper t.

© b e r - Ճ ŕ i* 11 a.

¡Di'bhtítriiíS: <@fľv ©yninafíňl:Serrer Dr. fpetet‘5.

A. ©ֆ r a d) e n.

I. ©cutfčpc Sprane. Séféit unb ©rifaren yrofaifcfier unb poetffcßcr ©tñtfe 
aug ýiilftctt; % ertragen memorirter Stíícíe; ©orrectiir ber fcf'rtftítcfien 
Arbeiten. 3 ©t. $r. @.՚Տ. ^attb.

ÏI. Sateinifcße ©ргафе. Caes, rie B. G. 1. V. unb VI. De В. C. 1.
Н. (Š.rammatif паф SDloiögiöötgig: 2ßteberl;ohmg beö gangen "ÿ e n fu mö 
ber Unter=2ertia; barauf syn taxis verbi. 3)te ©фіііег lernten auö 
Caes, de B. G. 1. V. ©ap. 6.. 7. 44. unb auö bet ©putar gu feber 
(Regei ein Seifpícl auöroenbig. ©orrcciur ber гоофепіііфеп քՓրւքէքւՓա 
Arbeiten. 6 ®t. j?r. ®.=S. Dr. ÿeterô.— Ovid. Metam. 1. XII. 
5 —145. XIII. 408 — 575; 904 — 968. XV. 60 — 412 паф ber 
Sluögabe von fRabermaitn. Жетогігеп paffenber Steifen. Sorber 
©ínfűbruttg in ben ©іфіег unb Sebre beö ^րօէքՓօո ^ierameterö. 2 
©t. .fár. ©>., j?, = S, L o wiń sk i.

III. ©րւրՓէքՓր © pr а ф e. Slitö fjaeobö ber crfte ՉքէքՓոէէէ ber Sauber«
unb Söíferhtnbe. Xerioph. ЛпаЬ. 1. VI. unb VII. cap. 1. unb 2. 
Slitö beiben Schriften ifi ©inigeö mcmorírt roorben. — (Srammatil 
паф Suttmann: ÎBieberbofung ber regelmäßigen ©onjugation; barauf 
bie gefammte unregelmäßige (Conjugation unb gufeßt baö SÖcfentMjfie 
auö ber SBortbiiOungöiebre. 9Іаф ÿgngflcn mürben bie ©фіііег in 
bie Dbpffee eingcfiißrt unb lernten auö berfelben einige Serfe auöroen-- 
big. ©orrectur ber юёфепіііфеп քՓրէքէ11Փրո Ueberfefjnngen auö bent 
3)օսէքՓօո in baö ©гіефііфе. 6 ©t. £>r. @. = S. Dr. fpeterö.

IV. grangöfifcße ©ргафе. Florian: Numa Pompilius 1. V,— @ram» 
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ntatif паф ЗКііПег: von Ven unregelmäßigen ¿eitmortern ; von beit 
ÿarttfein. Gorrectur bee [фгірііфеп Arbeiten. 2 (St. ֆր. @.=B. 
9Î a a b e.

V. фо(пі[фе (Sprache. 1.) ftür bie (Scßüter роІпі(фег Slbfunft 
in ber Ober* unb Unter = Sertia. Gtrammatif паф Szosta- 
kowski • lecture ber Śpiewy historyczne beg Niemcewicz. Secta* 
miren auggemäßiter @еоіфіе; Gorrectur ber [фгі^Ііфеп Arbeiten, 2 
©Լ ձոր. Lowiński. 2.) gür bie ©фіііег heutiger
21 b f n n f t in ber Ober* unt> Unter - Sertia. Sie Șormeniebre 
liub (Spntar паф bem ®ІепіспіагЬііфе von Popliński nebß Ueber* 
felting еп([ргефепЬег (Stüde. Sie ©фіііег mürben in givei 3lbtßci* 
hingen unterrichtet. 2 (St. ýr. @.’*B. Dr. y eter 5 unb ýr. ®.» 
S^B. Lowiński.

В. ՋՑ í f f е յւ f ф а f t е il
I. Keligiongleßre. 1.) $itr bie fat^olif^en ©фіііег. Sie (Sitten*

Ic^re паф Ontrup. @Ф(і[фе @е[фіфіе beg 31. unb 9t. Ճ. — Grfíä* 
rung ber fonn* unb feßtäg^en Gvangelien nebß befonberer Gríäutc* 
rung ber ПгфПфеп ¿eiten unb ФеЬгаифе. Ste ©фіИег ber Sber* 
Zer tia, ber Unter * čertíci unb ber Ouarta mürben, паф ihrer ֊Kutter* 
(ргафе gerieben, in je ¿met тофепіііфсп ©timben unterrichtet, fir. 
Stetig. Lic. von Prądzyński. 2.) űr bie c v a n g e t i f ф c ո 
(Ջ et; ií í er ber Ober* unb Unter * Ser tí a. ©taubenOteßre паф 
bitiemet. Sie brei lebten Sauptß4icfe beg ^atccßigmug mit ben Gr* 
ftärungen Butßerg. 53іЬП(фе ®е[фіфіе beg 9i. S. паф ^reuß, 2 
(St. Sr. (Superiiit. 31 n u e cf e.

II. S№athem a ti f. SÖieberhoIitug ber ^oten^enfeßre; 3lug^ießen von Oua*
brat* unb $ubifmur¿eln ; ©(еіфшідеп beg erßen @rabeg mit einer Un* 
bekannten. — Söicberl;oíung ber Beßre von ber @ieici;I;ett ber figuren 
ană ©runbíinie unb Soße urib ÜDn ber Sßermanbtung Oerfeíben; bie 
Beßre von bem Greife unb einzelne ©äße aug ber Зіерпііфіеіі ber 
Sreiccfe. 4 (St. Syc. Oberteßrer 3ßict;ert.

IV. @eքՓiФte unb ©eogra-pßie. @с(фіф1е Scutfcßianbg big ¿ur $ir* 
фепігеппипд; ©runbjitge ber ЬгапЬепЬигді(ф * ргеирі(феп ®е[фіфіе 
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паф W — ®eograpl)íe £)cutfd;íanbi unt» bei norb = ojïeuiropâtf^en 
£iefïanbed nad; Weberbing. 3 St. Vit. ®,=S. 9t a abe.

IV. 9îaturgefd^te. 3m 2ß։nter = S. bie æineralogie; im Sommeras, 
bie Sotanif. Grlänterung bei Linné’fd;en ®efd;lcd;tS = St; fletni uno 
bei natürlichen Spflcmd an lebenben ÿ flanken. Gycurftonen. 2 St. 
j?r. ®. = £. Jpaub.

II n 11 x - ® Հ x t i a.

iörbhtarinö bei Coetus A; .Çerv ®$)nntafíaí:SeI)ľcr Л5úiíb.
ДЗгЬіпагіиі bcô Coetus B: .^err ©tjiiinafírtb Vel)icf a b e.

A. <Spra cí) e n.

I. S e u t f d; e S prad; e. ©ranunatif nad; Hoffmann: von bem einfachen unb 
jufammengefegten Sage. Z)eeíámationi = unb Befeübimgen ani ber 
Vdilfłett’fd;en Sammlung, Gorrectut ber alle brei АЗофеп gelieferten 
Arbeiten. 3 St.

Յո bem Coetus A: jpr. @. = f).=g. (Sommer.
Յո bem Coetus B: £>r. ®. = £. 9taabe.

IL íateinifehe Sprache. ©rammatíf nad; 9)?oti$i0it(vg: SÖortbiíbung bet 
9lomina unb 93 erb a; Abverbia; ÿvapofttionen; LleberetnfHmmung bet 
SBörter im Sage; syntaxis casuum. Sorrectur bet fd;riftíid;cn Ar
beiten. Alti Caesar de B. G. in bem Coetus A: lib. I. unb IV. 
von cap. 20 bii jll Sube ; in bem Coetus B; lil>. I. nnb II. 6 St.

Յո bem Coetus A: f)t. ©. = £. £ЛцЬ.
3n bem Coetus B: V)t. ®. = ?. 9iaabe.

?cl;re von bet Quantität unb GintgcO aui bet Beßre vom 93etfe. Aud 
Ovid. Metam, in bem Coet. A: lib. 111. 1 — 130: 511 — 733. 
lib. IV. 416 562. lib. VI. 146—183; in bem Coet. В : lib. V.
VI. VII. 3n beiben Abteilungen mürben mehrere Stellen memorirt. 
2 Sb
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Յո bem Coet. A: Jpr. ®.t. фаиЪ.
Յո bem Coet. В: ^)r. @. = £. Dr. -ilRoibgibbtgíg.

III. ®гіефі(фе @ргафе. 5ßieberhoh։ng unb (Srtveiterung beb gramma*
іііфеп ÿenfumb ber O-uarta, bie æerba auf м unb bie unregelmäßigen 
¿Jeittvorter mit klubival;! паф Suttmann. Qorrectur ber ІфгіЩіфеп 
SIrbciten; (Srtemporalien. ® ele fen unb erf'lärt mürben in bem Coetus 
A: aub bent (ЗІетепіагЬпфе von 3ac°bb bie ае^рііфеп fabeln, 2lne?= 
boten von ^ßiiofopben, ®іфіегп, Sîebnern unb Königen. Sie aefo= 
ț>tf4)en fabeln tvurben memorirt nnb forgfäftigß tvieberholt unb erflärt. 
3n bem Coetus B: aub bem jtveiten ßitrfub beb 3<>cobb bie Slnef* 
boten von Safebämonicrn, bie ոօ^էքՓէօո Slnefboten, ßinigeb aub ber 
9Іа(нгде[фіфіе unb bie ոո;ՓօԽց1քՓօո Zotigen unb Qrrjäblungcn bib 
¿um Jperafleb inclus. ЗЛетогігеп befonbetb forgfältig Ьигфдепоттепсг 
(Stitcfe. 6 ©t.

3n bem Coetus A: Jpr. ®.*Հ).*£. Lewiński.
Յո bem Coetus В: j?r. ®.=£. Dr. SDZoib^ibbígtg.

IV. 5րոոչօք1քՓ6 @ргафе. ©rammatif паф duller : Formenlehre bib
git ben unregelmäßigen 3et'tn)örtern mit Hebungen an ber Sľafel. — 
éefen unb Ueberfeßen aub Numa Pompilius par Florian: 1. II. 2 
<St. £r. ®.=£. 9îaabe.

V. fßolniphe ©ргафе. ©. Ober «Tertia.

B. $5iffenf(f)flften.

I. 9íeíigionblebre. 1.) Fü* bie fat&oli^&en ©фйіег. @. Ober« 
Scrtia. 2.) gär bie еѵапдеЩфеп ©фйіег. ®. Obertertia.

IL 3)îatbemattf. HGieberljolung ber Ое^ітаІЬгйфе; bte ЭчефттдЬагісп 
mit entgegengefe^ten unb allgemeinen Зеіфеи; bie ÿotengenlel;rc. — 
2ßieberl;olung ber Formenlehre; bie ßongtueitg ber Sretecfe mit ben 
babin gchörenben <Sä|en; bie ©ІсіфЬеіІ ber Figuren aub ®ritnblinie 
unb фіфе unb SSertvatiblung bcrfelben. 4 <Ջէ. Հ)ր, Oberlehrer 
3ö i Փ c r t.

3
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III. ©еіфіфіе unb ® eograpßie. 9tömif$e (ЗсГфіфіс big auf (Zafar
паф фй§. 31Íte unb neue ©eograpßie beg ehemaligen römijlßcit 9îei* 
феь unb ber angrcnjenben Sänber. 3 (St. S)t. (Sommer.

IV. Уіаіигдеіфіфіе. 3m hinter*®.: ©lieber- unb ®фІеітфіеге; im
(Sommer-'®.: Sotanif. (Erläuterung beg Linnében Spfłemb. Ջ e* 
քՓաէաոց ber Goniger gíora. 2 @t. £г. ®.=£. ^aub.

Ճ1 u u v է a.

¡Orbtitartuê beê Coetus A: .Șerr ©QmnaffabSeljrei* ßattiter. 
¡Orbnttmuś beg Coetus B: <£>еіт ^ptpfeffpt Dr. Sínnfen

A. <S ț) t a Ф e il

I. Ջ e u t f Ф e S p t a ф e. (Srammatiï: (Einübung ber 3nterpunctiong(ehre. 
ŠBortragen uub Gritaren voit 9)îufterfHicfen auS ber Հ)ս(քէրէէ’քՓրո Samm
lung. Gorrectiir ber (фгі^Ііфеп Arbeiten. 3 St.

Յո bem Coetus A: Հ>ր. <Տ. = Տ>=Ճ. Lowiński. 
Յո bent Coetus В: £>ѵ. ®.=Հ>.=Ճ. Binbenblatt.

II Ջ« tein t քՓ e Sp га ф e. ©rammatif паф SRoiggiggt^ig: паф mieberßolter
Ginübung bet regelmäßigen unb unregelmäßigen (Conjugation bie Sag* 
unb GafuSlefire, bie Sel;re von bent Slccufativ mit bem 3«finitiv, von 
bem ablativus absolutos, von ben Gonjiinctionen, ¿eiten unb ЖоЬен. 
— Slug bem Cornelius JNepos mürben gelcfen unb erf lärt in bent 
Coetus A ; Eparninondas, Pelopidas unb einige Gapitel beg Agesi
laos; tn bent Coetus B: de regibus, Hamilcar, Hannibal unb Age
silaos. Յո beiben Goetug mürben mehrere ЗІЬіфпіііе beg (Seíefencn 
von ben ®фііІегп mentorirt. — (Eorrcctur ber Іфгі^ііфеп lieber* 
fegungen. Sie Beßre voit ber Quantität, von ben %ergfüßen unb voit 
bem Senar; hierauf bie gabeln beg Phaedrus unb ¡mar in beiben 
ЗІЬфеіІппдеп bie beg erflen 23ифеЬ mit Slugmaßl unb аиф einige beg 
¡meiten. 8 St.
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Չէէ bcm Coetiis A : fm. Lattner,
Յո bem Coetiis B: ýr. ÿrof. Dr. fünfer.

III. ©гіефііфс ©te Formenlehre bid gu ben ^eitmörtern auf
լս паф Suttmann; [фгіЩіфе unb тііпЬІіфе Hebungen, ©te ent» 
ІргсфепЬеп (Stüde aud 3acobd mürben überfcßt unb erflärt unb ein» 
gclne bitrehgenommene Säße memorirt. 5 St.

3n bem Coetns A: Հ)ր. ®.»ß, Lattner.
3n bem Coetus B: Spx. ÿrof. Dr. fünfer.

V. о!пі{фе S ip г а ф e. 1.) gür b t c Spüler роІпіГфег 2lbfunft. 
©rammatif паф Szostakowski; Sectííre mehrerer Stüde aug bem 
Wybór tion Popliński unb aug Wieczory pod lipą. 2 St. .Ç)r. 
®. = .Ç).*S. Sommer. 2.) gitr btc ©фііісг ЬеиіГфег Slbfunft. 
©rammatíE паф Popliński: bie Sebre bon ben ÿrâpofïttonen, ^ür= 
mortem unb ^abím örtern; bie Conjugation. Hebungen im Sefen unb 
Ueberfeßcn aug Popliński. 2 St. -Ç)r. Sommer.

В. $ßiffenf$aftem

I. 9íeíigiondleprc. 1.) g it r feie f аіроіііфеп ©фіііег. ®. Ober»
Serti«. 2.) $ür feie еьапд'еІі[феп ©фіііег. £)ad erftc $aupt= 
(Hid feed Kated;idniud Slither’d; Sludtvenbigíernen Don Kernfklleii feer 
Sibel, von Steberoerfen unb aud; Don ganzen Siebern nad; SBetß. Sň» 
bíifcpe @cfd;id;te feed 51. S. Dom Anfänge bid ¿um Zeitalter feer 9iid;ter 
паф g)reuß. 2 St. Jpr. Supcriiit. Sinuc de.

II. 9J?atpematif. ©е^ітаІЬгйфе; cinfad;e unb jttfamtncngefețjie ^ropor՛
Honett; Kettenregel; ®efeüfd;aftd= unb 5llligationdred;nung.— Sind ճս= 
clife’d Elementen her größte Speit bed crflcn УііфеЬ. 3 @t.

3n bent Coetus A : фг. ©.==?. Kattner.
3n feem Coetus В: ф)г. ÿrof. Dr. fünfer.

III. @ e f ф i ф t e tt u b ©eograppie. ©сіфіфіе feer Orientalen unb ©гіефеп 
паф фііі). ©cograppie feer апрегеигорсіі[феп ßrbtpeile паф 9iieber= 
bitig. 3 St.
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Յո bem Coetus A: Jpr. Lowiński.
Յո bem Coetus B: jyr, ®. = B. Dr. Reterá.

IV. 91аІигде[фіфІе. 3m 9öinter»S.: 9Wgrattßiere. 3m Sommer=S.: 
Seftimmen unb $efd;reiben ber fp flanken ber Soutier plora 1ШФ km 
Linné’jcßen Softem.

Յո bem Coetus A: 2 St. ýr. ®.'B. $яиЬ.
Յո bem Coetus В: 2 St. ýr. ®.»£. -Çiaub.

(Quinta.

Sfbintttiuś: jȘerr (S$)mnafíitb^5iílfékl)rer «Sommet.

A. (5 p r a ci) e tt.

I. Ջ e u t f Փ e ©ргафе. фгасОДе Ginübimg ber Olebetßeile unb titrer píe»
rton, ber Orthographie, ber еиффсп Sagconflruction unb ber ®runb= 
jüge ber syntaxis casutim. Befe» unb deríamationč»Uebungcn ; Gor» 
rectur ber [фгі^Ііфеп Arbeiten. 4 @t. Jpr. (Ճ.=Տ).=Ճ. Sommer.

II. ВаІеіпі(фе Sp ta ф e. Sßteberboiuitg beč ganzen ^enfumč bet vorher»
geßenben Gtaffe; hierauf bie unregelmäßige pormentesre; Grläuterung 
ber էՕէՓէւցքէօո unb fajffohften 91 eg ein ber Si;ntay. Allied biefed иаф 
ber ®rammatif von SRoidjiödtjig. — Uebcrfcgen auՃ ßißinger'd Ue- 
ЬипдОЬифе; SRemortren Ьигфдепоттепег Säge; Gorrectur ber քՓրւքէ՛ 
Ііфеп Arbeiten. 8 St. ßr. ®-£. = O Sommer.

III. фоІпі(фе бргафе. declination ber Subflan tiva; Pronomina; 3abí-
mörter; SSerba. Ueberfcgen unb Gritaren aud Popiiński ’s Giemen» 
ІагЬифе; älučmcnbigíernen Heiner ѲеЪіфіе. 2 St. Jpr. ®.»Jp.=£. 
Sommer.

B. $¡ffenf(í)flften.

I. Sleiigioitdießre. 1.) pur bie f atßolifchen <Ș ф ü f e r. die Beßre 
vom ®íauben, Vom ®ebete, von ben ®eboten unb von ben heiligen
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Sacramenten паф bem 5)і0'се[ап^а(ефі5тп5. $іЬІі(фе ®е(фіф{е beš 
SI» unb Յէ. £. паф 9)іафіа8. ©te vereinigten ѲфіИег ber Ouinta 
unb Sexta mürben in je ¿mei то'фепШфеп Stunben in ihrer 3Jtutter= 
[ргафе ипіеггіфіеі. ýr. Síeíigiondíebrcr Lic. von Prądzyński.
2.)  gíír bie еѵапдеЩфеп Ѳфіііег. ©ie beiben erjłen ýaupt= 
(lítete bed ^аіефіопигё Sutler’s nebfł Srflärungen murben mieberholt 
hergefagt unb bem Söortftnne паф erflärt. Sludmenbiglerncn von £ie= 
berverfen. 53іЫі[фе @е[фіфіе bed 21. Ճ. mit 21udroaj>í паф ^reuß. 
2 St. #r. Superint. 2lnnecte.

II. ЭІефпеп. ©ie 23гифгефпипд; bie еіп(афе unb ¿ufammengcfefjte 9tegel
von ©reten. 4 St. #r. ®. = £. Lattner.

III. @е[фіфіе unb ©eographte. ^ebendbe^reibungen berühmter fan
ner aud bcm Sltitteíaíter паф Sßelter. — (Geographie bet einzelnen 
iänber Suropa’d паф ЭТіеЬегЬіпд; (^Ьагіеп^еіфпеп. 3 St. $ր. 
S. ŽKaabe.

IV. 31аіигде(фіфіе. Зт hinter=S.: Sorbegrtffe ber Zoologie; @äuge՛
taiere. Յա Sommer = S.: Uebung im ՅէսքքսՓրո unb Sefłimmen ber 
ý fiaren unferer ßlora. 2 St. ýr. @. = Ś. #aub.

$ f f t Д.

¡Orbinariud: ®:^ülfdle^rct Sinbenblatt.

A. Sprachen.

I. ©еиі[фе 8ргафе. ^efe՛ unb ©eclamationd=Ucbungen; քՓրէքէէէէֆօՏ unb 
münb^ed ЗіафсгдаЬІеп; Einüben ber ©eclinatton, (Conjugation unb 
Orthographie; ¿ergítebern unb Silben bed е(п[афеп Saged; Œorrectur 
ber тофепШф gelieferten 2Irbciten. 4 St. Հյր. = gin՛ 
benhlatt.

IL ^аІеіпі(фе Spreфe. ©ie regelmäßige Formenlehre паф SJîoidgiddtgig. 
Ueberfețșen unb Sellaren aud gițșinger’d иеЬипдзЬифе. ЗЛетогіг-Ііе՛

4
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bungen. Sorrectur ber f^rťftíť^en Arbeiten. 8 St. j£>r. ©.՛$.՛ S. 
Sinbcnblatt.

III. ÿ о In i fejj e (аргафе. ®aS Slbjectivinn, Subffantivum unb £>üífgjeittvort 
паф Poplinskľs Síementarbucpe ncbfl Ueberfeßen епІ(ргефепЬег Stüde, 
Hebungen an ber %afcl in ber 9ісф([фгеіЬипд. Sïcmoriren Heiner 
©еЬіфіе. 2 St. бэт. ©.՛.£).՛ S. L о wiń ski.

B. SBiffenfd)affen.

I. fReligionSíepre. 1.) $ür bie fatpօէէքՓen ՏՓս1օր. S. Üuinta.
2.)  (Çítr bie еѵапдеЩфеп ՏՓս(6ր. Z)ie ¿ebn (Gebote unb bie 
brei ©íaubenSartifel; gange Sieber unb einzelne Sieberverfe fomte Heine 
©ebete tvttvben aubtvenbig gelernt, пафЬет bie nötigen SrHärungen 
gegeben ivorbeti ivarén. Gingeínc Srgäplungen aug ber ЬіЬІі[феп @e= 
Тфіфіе beg 21. Ճ. ivurbcn vorgetragen unb von ben ՏՓսէօրո пафег* 
gäpít. 2 ©է. £>ր. Superint. Ennecíe.

II. Оісфпеп. ©ie vier Species in benannten unb unbenannten Rabien;
ЗЗгифгефпппд; ^ор^ефпеп. 4 St. £>r. ©.՛£).՛ S. Sinbenbíatt.

III. @е(фіфіе unb ©eographie. ©ie ՏՓէ^քսոցՏ՛ unb іЗгаеІіОДе ®e՛
[фіфіе паф SBeïter. — ¿(emente ber тафетаНіфеп ©eograppie; Sage 
ber Srbtpciíe unb ÿauptmeere; Ueber^t von ¿uropa, befonberS von 
©еиіРфІапЬ. 3 St. Հ)ր. ©.՛£).՛ Տ. Sin b en bí a 11.

g e T f i 8 f м է e ".

I. ©efangunterrіфі in Sexta, Quinta unb Quarta in je gtvci іѵофепі- 
(іфеп Stunbeit. ©rößere unb [фіѵіегідеге ©cfangftücfe tvurben mit 
einem aus ben geübteren Sängern alter Staffen gebiíbeten Spore in 
einer тофепШфеп Stunbe Ьигфдепоттеп. — ©ie ІаіроЩфеп 
@фй(ег biefeg Sänger'Sporeg übten іѵофепНіф einmal Гаіроіірфе Äir= 
фепдерапде ein.

И. ¿)сіфпеп in Serta, Ouinta unb Cuarta in je gtvei гоофепШфеп Stun՛ 
ben паф ՏՓաէՕ՚Տ unb Srepß'g’g SDïetpobe unb паф %orlegcblättern.
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HL @$őnf$rei6cn паф ýetitrtg^ 93orf$rtften in Serta in fünf unb in 
Óuinta in bref гоёфспШфеп Stunben.

IV. ©ijmnafłtfdie Hebungen ՉԽՓոսէէսցճ non 4 — 5 reflect, von 7 — 8 
Աֆէ 2lí՝enbž an 4 Zagen in bet ЗЙофе.

j?v. ®ptnnaftal»£üíf$íeptet ՇքքօէոճքԼ

țl e r f iî g u ո 5 е ît.

1. OaS (Stmtnaftum wirb ¿um Seriate barüber aufgeforbert, ob unb in 
welken formen ber jitngfîe ©eburtötag ®r. SWajeftät beö Königs in ber 
bieftgen Slnflalt gefeiert worben. Königsberg, ben 31. October 1850.

2. ©efudje ber Mehrer unb aller bem Königlichen fprobin¿iaI=©d;uL=GfoHegium 
untergeorbneter Beamten um Uutcrflügung u. f. w. folien jcbeSmal an 
bie oorgefeßte ^robin^iabSehörbe unb nicht unmittelbar an ben £>errn 
Vinifier gerietet werben. Königsberg, ben 7. februar 1851.

3. SRittbeilung einer Slbfchrift bež an baS hieftge Königliche SanbratbSamt in 
Setreff ber íanbwcbvpflidjttgen ße&rcr ber 2(nftait gerichteten Schreibens. 
Königsberg, ben 14. ŚJiarg 1851.

4. Oie Kaiferli$=Defłerreidjifche Regierung էաէ ben SBunfd; anSgefprochen, 
auch ihrer Seits an bem 3¡uStaufch ber programme beutfeber ©pmnafteti 
fid; ¿u betbeiligen unb fd;on in bem laufcnben 3al;rc baS Programm beS 
Kaifcríidjcn Ol;ereftanifd;en ©pmnafíumS in 5Öien gegen bie programme 
ber bieSfeitigen Slnflalten auS^utaufchcn. ^u biefem ^wede unb ¿u an- 
berwcittgem Sebarf folien überhaupt 283 Exemplare bes Programms 
ber btcñgcn gratifiait eingercic&t werben. Königsberg, ben 26.

1851.

5. Oer Oirector wirb aufgeforbert, eine 9lad;weifmtg über bie perföníidjen 
Sßerbaltniffe ber Beßrer ber 2lnfłalt еіп^игеіфеп unb am Schluffe beS ^ab՛ 
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г её etwaige Veränderungen jur Verfertigung der ^a^wetfung anjujetgen. 
Königsberg, den 4. ^pril 1851.

6. ©aS Stimm»£)rgan der ©фіііег fotí in den ÿubertatëja^ren bei dem ®e= 
fangunterridjte gefront werden. Königsberg, den 10. SIprií 1851.

7. ©er ©¡rector wird jum Veriste über die ^rivatlectüre der ®d;üler oer= 
antant. Königsberg, den 19. Sipril 1851.

8. Von dem ¿fuftande und der JÖirffamfeit der bei dem pieftgen ©pmnaftum 
errichteten @d)üler»Kranfen=@affe wird mit Vefriedigung Kenntnis ge= 
ttommen. Königsberg, den 5. 5Wai 1851.

9. (Spmnafïaften und Zöglinge anderer ge^ranßaiten folien (іф bei öffent» 
ließen @eri$tëöerpandiungen, namentlich der S$wurgeri$tSpöfe, nießt ein» 
finden. Königsberg, den 7. Șuni 1851.

(BwŕtUr ^bfcpnitt

Oaž ©фиі^арг mürbe am 26. (September У. Зѵ пафЬет an ben bref 
Porpergepenben ¿agen bíe Slufnapme neuer Zöglinge tn bte íepranftaít Ьигф 
ben director ¡Statt gefunben patte, SRorgenő 8 Upr mit einem feierten ®ot- 
tebbiențle in ber @ртпа(іаІ»І?ігфе eröffnet, hierauf mürbe ber neue (Stun* 
beupían bictirt, baö roeiter ©фгЬсгІіфе für bie ßonjlituirung ber einzelnen 
diajȚen angeorbnet unb am 27. (September pr. ber Ииіеггіфі voHftanbig be* 
gönnen.

§Im 15. October pr. feierte bie gcpranflaít ben popen ©eburtötag (Sr. 
SJZafefłat beö ^önigg Ьигф folennen ©otteöbicnjl in ber @ртпа|іаЬЯігфе unter 
îluffüprung einer muftca^en %effe yon %o,^art unb Ьигф Verträge unb 
©efäuge ber ©фйіег in bem größeren ©laffenjimmer ber ¿Warta. Oie ßeß, 
rebe pielt ber £err ©pmnaftab^ülföleprer Sommer. %иф in biefem ^apre 
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erfreute ftd) bie Scpranftalt ber lebhafteren Kfietínci^me von Setten bed geehrten 
Magißrated, ber рофафіЬагеп Herren Stabtverorbneten, ber bod;aiifehnlid;cn 
©фіі^епдіІЬе unb vicier Seivopner ber Stabt unb Umgegcnb, іѵеіфеп alíen 
ber tvärmße unb ergebende Sauf für bie Förderung unb «Çtebung bed patrio» 
էէքՓօո Sinned tn ben |идепЬІіфеп fierten nuferer @фііІег bargcbracpt tvirb. 
Leiber fehlt ed поф immer an einem geräumigen unb ber popen Sebeutung 
bed Saged würdigen Socale !

Mit bem ՏՓէսքքօ bed vorigen Sduljapred verließ und ber f)crr San= 
bibat ЗОе^гсіф, um au einer andern Sepranßalt ber proving feine атпіНфе 
Zpätigfeit fortjufeßen. Sie piefigen 93erpältnijje тафіеп jeb od; eine 93erßär== 
ք՜սոց ber Seprfräfte bringenb notpivenbig unb eine folcpe tourbe und burd; bie 
Fürforge ber popen Seporbe in ber ÿerfon bed ýerrn Sanbibaten M. Śin= 
benblatt ju Зфсіі, юеіфсг fogleid; mit bent beginnenden ѲфиІ;арге pier ein
traf unb feine Ьісп|ІііфепFunctionen űbernapm. ^)err (¿anbidat Sinbenbíatt 
ill und allen aid ein Mann ber cbelßen (Seftnnung unb ber :pßid;ttreueßen 
¿pätigfeit trillf'ommcn gemeßen, теіфеп mir ber Sepranßalt gern erhalten 
fepen möd;tcu.

2Sie früper ber ЗЗегіфіегГаііег, fo mußten int Anfänge biefed ՏՓս1= 
japred bie Herren ÿrofeffor Sinbemann unb Dberleprer ЗВіфегі unb in 
ben jüngßcn Sagen ber ißerr @t;mnaß'abSeprer j^aub tväprenb iprer Speil= 
парте aid @efd;tvorenc bei bett piefigen ՏՓոարցօրէՓէհս՜^սոցօո burd; bie itbrú 
gen Mitglieder bed £eprer=SoIIegtumd vertreten werben. Sd;tvieriger aber, 
weil andauernder, mar für bie Sepranßalt bie Slbroefenpeit ber jur Sanbivepr 
einberufenen Herren Seprer ЭіааЬе unb Sommer, bereit Functionen vom
10. November pr. bid juin 12. Februar c. tpeild burd; SläffemSombinationen 
tpeild Ьпгф Ucbcrtragung auf bie vorhandenen Seprfräfte gebedt ivurben. @d 
дегеіфі mir jur Frcube unb jur Spre, meinen ^errett Sollcgen bad аііг'гіфііде 
idnerfenntniß geben jlt muffen, baß ß'e bei iprer burd; bie große ՏՓս1րրյսֆ1 
unfercr Slnßalt unb burd; anbenveitige Momente an unb für р'ф քՓօս fo fepr 
in 2Iitfyrucp genommenen ^emfdtpätigFcit mit Siebe und Itnverbroffcnpcit р'ф 
den Miípcn unb Slnßrengungen ber Stellvertretung unterjogen unb геЬІіф für 
bad Sßopl unb -ßictl ber Sd;ulc gearbeitet paben,

Srcien Scprern ber Enflait iß laut Verfügung bed йѵпідііфеп ÿrovin= 

5
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¿iaí = ©фиі«SotlegiumS vom 28. November pr. eine Remuneration im @e= 
famtntbetrage von 119 £l;Ivn. aud (Staatsfonds bewilligt worben.

(Seine fMajeftćit ber ^onig babén burd; ЙІІегЬофІіе SabinetSorbre vom
6. Januar c. ¿tt genehmigen geruhet, baß bie bisherige etfte wiffenfd>aftli(be 
£ülfSichrerftelle bei bem ftieftgen (Spmnajtum in eine orbentlie&e £ei;rcrftelle 
mit 400 Zhirn. verwanbelt, bie Sefolbung ber vierten orbentlid;en ^eftrerftclle 
von 400 Śftltn. auf 450 ©ftlr. unb bie Sefolbung ber bisherigen ¿weiten 
wiftenfd;aftiicften ^ülfSlehrerftelle von 300 Зфіт. auf 350 £l;lr. erhöht werbe, 
demgemäß ift burd; 2Rinifterial=3îefcript vom 23. Januar c. bie errichtete neue 
íeftterfteűe ((5. Programm b. 3« 1850 0. 41.) mit 500 ©(dm. als bie 
¡weite огЬепШфе Skhrerftelle in ben Stat aufgenommen unb bem ¿ehret Ipaub 
verliehen worben, inbem діеіф^еііід in bie britte огЬепіІіфе £el;rerfteűe bet 
£el;rer Dr. 9)?oiS¿idSt¿ig, in bie vierte orbentlid;e Sehrerftclle ber £el;rer 
Dr. peters unb in bie fünfte orbentlid;e iețwcrfteHe ber £)üífSíel;rct Г a ab e 
aufgerüdt ift. ©ie fed; fie orbentlid;e ieftterftelle verwaltet prootforifh ber San« 
bibat Lowiński unb bie wiffenfd;aftlid;e ^ülfslehrcrftelle befleibct befinitiv 
ter iel;rer (Sommer, weid;er am 17. februar c. im Auftrage ber Borge« 
fegten 2>el;örbe Vurd; ben ©irector verpflichtet unb in fein netted ïtmt cinge« 
führt worben ift.

©en 18. Sanitar c., bett SrinnerungStag an bie vor ftnubert unb fünfzig 
3al;ren (Statt gefttnbene bebcutungSvoHe Srl;ebttng Preußens jur Äönigd« 
würbe, feierte bie Seftranftalt, nad;bem fd;on vorher in ben einzelnen (Haften 
eine bem (Stanbpuncte bet <Sd;üler епІ^гефепЬе ©arlegung bet hiftorifeften 
fomente Ьпгф bie betreftenben Herren Mehrer gegeben worben war, burd; eine 
an bie verfammelten Zöglinge gerichtete Зіпрргафе bed ©ircctord unb Ьпгф 
ein von bem jßertn DMigiondlehrer Lie. von Prądzyński celebrities фоф» 
amt in ber @pmnaftal«Äird;e.

2lm 25. Slpril c. beehrte ber Öherpräftbent ber fftrovinj Preußen unb 
Sftef bed Äöttiglid;en ftlrovinjial=®d;uLSollegiumd, ^err Dr. S i d; m an n, bad 
@t;mnaftum mit feinem hohen 33efttd;e, nahm von fämmtlid;en ©ebäuben unb 
Sammlungen beftelbcn genaue unb bid in bad Sin^elnfte gehenbe ^enntniß unb 
lieft քէ՚Փ Ьпгф ben ®erid;terftatter in bem Sonferenjftmmer bad gefammte Sei;« 
ret'Sollegium vorftellen, vor іѵеіфет [іф ber ftofte öorgefegte in ermunternben
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unb belebrenben Shorten fomobí über i>erf$tebene ¡Mrobjecte alg аиф über tie 
Ajaupttenbenjen beg Röpern ¿ugenbunter^tg аи5[ргаф.

©te b» b* Sacramente ber Sitfje unb beg Slitarg mürben ben ЕафоК(феп 
©фйіеѵп ber Slnjlalt am 30. November unb 1. ©cumber pr., am 5. unb 6. 
Slpril unb am 5. unb 6. Suit c. gefpenbet. Slufjerbem mürben 46 ©фйіег, 
гоеіфе іи аи^егогЬепШфеп Seettonen bie nötige Vorbereitung erhalten batten, 
am 5. Șuii с. диг crfłen b* ЗЗеіфІе angenommen, ©en bet btefen peiíigen 
.¡panblungen gütigfl mitmirfenben Herren @еі{Шфеп fage іф im tarnen ber 
íebranfialt ben ergebenden ©auf.

©er (Spmnaftal? 95îufifverein feßte аиф in biefem ©фираіде feine 
regelmäßigen Hebungen unter ber Slufftdjt beg ýerrn EŔeíígiongíeprerg unb 
unter ber էօՓոէքՓօո Leitung beg ©ecunbanerg SRajurorogfi fort unb legte 
bei mehreren Йігфеп? unb ©фиііеіегііфіеііеп groben feincg regfamen unb an? 
erfennengmertben ©trebeng ab. ¿ttr görberung beffelben mürben in ben ein? 
jeínen (Haffen ungezwungene ©ammiungen veranftaltet, теіфе bie Summe 
von 39 ©Ijlrn. 28 ©ggn. ergaben, ©er ehemalige ¿ogling ttnferer Sinftalt 
unb Vîitglieb beg Vercing, bér jelige ©tubiofug ber Зфеоіодіе, ^err Jeimann, 
Іфепііе bemfelben ein ЩапдЬиф, mcW;eg betitelt ift: „©еф^^ід augerlefene 
Іафоіііфе (Зфогаіе von ß. Չ. ^unfel."

¿n Setreff beg Sabeng ber ©фйіег haben bte bereitg früher angeorb? 
veten Vor^tgmaaßregeln аиф in biefem ©фиЦарге ©tait gefunben.

fritter 5lbfd)nitt

3n bem betroffenen <S$uljapre paben an bem Untevvicßte Speti o,e= 
n omm en in
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prímet ♦ . 37 ©фіііег
Ober^Secunba ф ф 23 ff Sirmi . <3
Unter-Secunba 31 ff
Obertertia 61 ff
Untertertia A. 40 ff
Untertertia В. Փ Փ 41 ff
Cuarta А. Փ Փ 36 ff
Cuarta В. . Փ փ 35 ff
Ou i ո ta « փ փ 83 ff
Sexta , ♦ 80 II

Summa 467 ©фіііег.

3«t Saufe beg betroffenen ®$uíjapteg würben 99 neue ©фйіег tn bie 
Sefranßalt aufgenommen; 38 (ефіііег gingen entweber ju cinem anbetn ®e= 
rufe ober in anbere Unterrid;t5anfłaiten über unb fünf ©фіііег mußten wegen 
ípreő tabeíngroerthen Setrageng Ьшф Gonferen^^efýTug verroiefen werben. 
Siuф in biefem ©фпЦаІде fiaben wir über einen herben unb քՓոէէրյՍՓօո ճօ= 
begfali ju Ьсгіфіеп. (Eg unteríag am L Januar b. 3- tn ber Síütpe feiner 
3<фге ber Primaner 2Iuguß fß angle aug Oranau im (Eonißer Greife паф 
tűrjem Äranfeníagcr bei ben ©einigen einem heftigen öíetVenftebet unb würbe 
am 7. beffelben SŔonatg von feinen 3Rttf(ÿüÎern unb Settern an feine 9iuße= 
frätte in nuferem ЬенафЬагіеп £іфпаи geleitet, пафЬет an heiliger ©telle bag 
Іеіегііфс %obtenopfcr für bie Seele beg ՉոէքՓէոքրորո ЬагдсЬгафі unb von 
mehreren geehrten fßrieftern in berebter Sßeife bie in Söafrheit in fo hohem 
@rabe vorhanbenen lobengwerthen (Еідеп[фаІіеп unfereg ftetg geiftig regfamen, 
fleißigen, frommen unb ju ben քՓօոքԽւ Hoffnungen ЬегефіідепЬеп ©фйІсгЬ 
berrochen worben waren. Жодеи bie braven (Eltern, gekräftigt Ьигф ben 
htmmlifthen ճրօքէ, in ihrem дегефіеп @фmerje Sfnberung finben unb mit gläu= 
bigém ®етйфе ben фгапепѵоНеп ^litf паф bem Sanbe beg gßieberfeheng 
richten! ©er Sehraußalt wirb bag Anbeuten an ihren geliebten Rögling ein 
theureg unb гхпѵегде^ііфе^ feijn.

©er biegfährigen Abiturienten « Prüfung unterwarfen (іф neunjehn Ober. 
Primaner, weto;e паф vollenbcten Іфгі^ііфеп Arbeiten am 14. 15. 16, unb 
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17. Ջւմէ c. unter bein 93orfïge beb ^опідііфеп ^гегоі^іаЬ@фиЬ uttb 9îegic= 
rungbratpeb, -Çierrti Dr. Dillenburger, шйпЬІіф geprüft mürben, ^aufe 
ber тйпЬІіфеп Prüfung traten ¿mei ©фйісг ¿urüd, bier¿epn Primanern 
mürbe ba5 ^cugniß ber 9ïcife ¿идеЬргофеп, ¿roei würben für unreif erflärt 
uttb über einen Abiturienten mußten bie ^tüfungb^erpanblungen ber popen 
Sepőrbe ¿ur weitern @п<ЬфеіЬітд öorgelegt werben. Die tarnen berjenigen, 
гоеіфе bab ^eugniß ber Dl elf e erhalten, fťnb foígenbe:

Si it m c tt. $Cltcr. öe^nvtSort» Koufcfî. tone in 
țptimn. Stitbiitm. Sít fct«

SštitíinmS,

1. Sartpolomäué ®ier= 
^elvéit

24З. Roślinka inti fatp. 
4L Sonię. j

2 3. Speologic. SreOlait.

2. 3ofepl; -Ç)tí(ar 243- žRaifaitirnSL 
^v. ©targ.

Fatp. 2 3 Speologie. SïcOlau.

3. ®)uart> S'íaroittcr 24^3. Ziiß im 4L 
St.Srone.

fatp. 2 3. Speologie. Sreëlau.

4. ^opanneá ívorocd- 
fortrôfi

24З. 9Rcßinim4t.
s]5r. ©targ.

fatp. 2 3 Speologic. öreSlait.

5. íeopoíi) Sotoińżfi 243- portion im4L
S5roinberg.

fart;. ІФЗ- ЖеЬЦіп. SïcSlau.

6. g-rattj 3Rcp 20^3. ©entity im
4L Sanjig.

fatl;. 2 3. №petnat. SoeSlau.

7. SBiíýeím Wtc(iaí^i 24З. ®t.(£ef¿inim
4L Sonię.

fatp. 2 3- Speologie. Sreőíau.

8. 3oí>«mieé v. ÿer= 
forožfi

23 3. ÿerïi im %. 
Łomża im 
4L ÿolen.

fatp. 2 3. Speologie. 33re5Íait.

9. 3ol;anne5 ^oía= 
$on՝5fi

2613. 3 af ruerno im 
platom.

fatp. 2 3. Speologie. SöreOlait.

10. Sługuj V. ЭТааЬе 21 З. Saubnię im
^.фг.^)оП.

fatp. 2 3 gtecptoroiff. SreOlait.

11. £)tonp|tuč ©4>mít>t 20 3. Sartpairô. fa#. 2 3. Speologic. феірііп.

6
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Չէ a m с и. SCItc։. ©cbnttSott» EonfefF. tvor in 
Sitim«. Stttbium. Թրէ btS 

®tuíiums.

12. ŽRuboípý ». ®фи։&
mann

20 3. Debelt^ i.Ä. 
gran^burg.

evang. 2 3. 9îe$tën>tf[. ®retf$= 
tvaíte.

13. Șopanneg ©фгоаіт 22 3. ^cuftaPt. fatp. շ з. Speologie. ■Díünfíer.
14. Չ»(ղՓ $3e3ncr 25|3* Stdefjtn im 

@ont£.
fatp. 2 з. geologie. феірііп.

©er ícprapparat ber ïlnfialt pat aud; tn bťefem Scpuíjapre feine etatd= 
mäßige Srtvciterung gefunben unb außerdem pat fid; bie Sibliotpef foígenber 
®ef(penfe չս erfreuen gepabt:

I. Dan ben papen pepó’rbeu:
1. ) (Sin Sremplar bed 2. Sanbed ber 3ndifd;en Slítertpumdfunbe bon £af*

fen. ©cfcpenf bed popen Sorgefegten Úíinijleriumd.

2. ) Sin Sremplar von íange’d ©cfcpicptcn aud bem Jperobot. 2. Slufiage.
3. ) Sin Sremplar ber von bem ÿrofeffor Dr. ßoreppammer peraudgege=

benen ^arte unb Sefcpreibung ber Sbene von £roja.
4. ) Sin Sremplar bed 39. unb 40. Sanbed von Srelle’d journal für

SîatpematiL
5. ) Sin Sremplar ber 1. Lieferung bed von ber 21ltertpi։mdgefellfd;aft Prus

sia in ^önigdberg peraudgegebenen 2. spoiled ber ^itterärgefcpi^te von 
ÿifandfi.

6. ) Sin Sremplar bed 2. #eftcd bed 8. Sanbed ber ^eitf^rift für betttfeped
2lítcrtpum von Jpaupt.

7. ) Sin Sremplar bed von bcm prediget unb Hector Dr. Sor feni; agen
bearbeiteten lateinifdjcn Uebungdbud;ed.

8. ) Sin Sremplar ber Slbpandlung bed ÿrof. linger: „3ur ©peotie bet
ÿerfpective für frurnme Sildfläd;en, mit befonberer Serüd[ttptigung einer 
genauen Sonfkuction ber Panoramen."

9. ) Sin Sremplar ber 4. Lieferung bed von bem ÿrof. Dr. ^ofegarten
in ®tcifdmalbe peraudgegebenen Codex Pomeraniae diplomatiens.
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10. ) Sin Srempíar beč 7. Sanbeč beč ЭіЬеіпіІфеп SDlufeumč für ^ilo*
logie.

11. ) Sin Sretnpíar beč 8. ga^rgangeč ber von bem ÿrof. Dr. ©erwarb
bcraučgegebenen ard;äoiogtfd;en .ge^rift.

12. ) Sin Srenipíar beč fase. 9. vol. II. von Suidae lexicon ed. Bernhardy.

Sie unter Nro. 2. bič 12. angegebenen 2ÖerFe ftnb bcm ©pmnaftum Ьигф 
bač Яопідііфе æorgefegte ÿro vingial = ® фиЬCollegium gugegangen.

II. Don bent $etrn pueíjljänbler lilnger in ^onigsberg:

13. ) Sin Srempíar ber von bem Sirector Dr. 2фіе^ф peraučgegebenen
ЦеЬегрф! ber ^)отегі[феп gormen für ©фйіег u. f. m. 3. Sluflage.

III. Hon bem gerrn îiegientngs- nnb ^фиігаіі) Seltner
in (íMariemiierber:

14. ) Sin Srempíar beč von 9)1 б fj Ie r peraučgegcbenen unb von ЭІсіфспЬаф
дап^Ііф umgearbeiteten 5?апЬЬифе0 ber ©егоафОІипЬе. dritte Auflage.

15. ) Sin Srempíar beč аПЬеиіГфеп Sefebi^eč von ՋՑ. SBatfer na g el. S^^ite
Slučgabe.

IV. Don bem gerrn pitdjljnnbler Heidjnrbt in Misiében:

16. ) Sin Sremplar beč ծօսէքՓ « latenten %ոքՓօո=ЭВогіегЬифеб von Dr.
©фта^еІЬ.

gür biefe gütigen ©efdjenfe fprid;t bie gebranflait фгеп ergebenden Sani 
auč.

©te ©фіііег г e fe * Sibliotpef tft auč ber Ьигф frettvtlítge Setträge 
ber (scpiíler аиІдеЬгаф(еп ©umtne von 50 ©pirn. 25 <Sggn. vermeprt roorben. 
©er Dutntaner ©p. Slutparbt (фепііе; 1.) ©er %unbar&t. Son bem 
Serfaffer her ©ftercter. 2.) 9JÎ. Srbner. 9leue Slumenfränje für bač bliU 
penbe Sliter. 3.) ©p. 9ШЕ. ©er @taar.

©te ро!пі[фе <афйІег = ?е(е = $іЬІіоІреІ pat einen Зи^афб aus ber 
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Summe son 8 %ֆ1րո. 12 Տցցո. 6 *pfn. erhalten, теіфе ebenfaííd aud fi՝ei= 
willigen ® aí en ter ©фіііег perritprt.

©te ©фіііег « £е£гЬііфег г Sibtio tpet ifi Ьигф ճէոքՓոքքսոցրո aud 
tem Setrage son 10 Зфігп. 19 Sggn. 6 ց)քո. erweitert worben. Aufjerbem 
bat ser Հ)րրր ©était unb ©фпіііфресіог $Iofa in Neuenburg unter bem 23. 
April c. bcm ^егіфісграіісѵ jefm Spater mit bem ©г(нфсп ^ugeftefit, für 
bicfcn Setvag einige in bett oberen ¿(affen bed ©pmttaftumd befonberd gc= 
Ьгаифііфе SScrfe anfebaffen uttb bicfelben ber ?еЬгЬйфег=0№Пофе! einscrleibén 
ju taffen. Subern іф bem ebien ®ebcr im 91amen ber Anwalt аир'іфіід banie, 
bemerte іф ¿идіеіф, baji aitgemcffciie Siiфer angcfaitft unb fofort ihrem 3n'cc‘c 
übergeben worben ftnb. ferner fepenfte ber Abiturient £owińdti: ßuelib'd 
Elemente ber SJlatpematit unb ber Abiturient Son S ф и ct m a ո n ; Elemente 
ber SWatpematif sott ^iefewettcr. 4 Sbe.

giûï bie ©çmttafíaí = iîtr фе finb ún Sctíaitfe beg vorigen unb jeligén 
(уфиТ)а1;ѵс5 für tie attő bent biSponií'íen (Saffcnbeftanbe ber Slnftoít l;őpevn 
Շրէճ beťvtlltgte (Summe von 95 Зфігп. 5 (Sggm ein meißeg unb ein (фгоаг^еЗ 
fluviale, eine vergolbete Sranfenpatene, ein neuftiberneg Söeipraiupfafj nebft 
$Зефгсшф[фаІе unb eine (Sommunionbecfe angefdjafft worben.

©te confírmivten evangeíifdjen <Sd;iiíet ber gratifiait empfingen nad) 
Weitung il;re5 ©eeíforgerd im Saufe beg @d;utfal;rc5 roieberțwit bag \). 
ilbenbmabl.

©te burd) bad 2Iitdfd)eiben ber Slbiturienten ftîatftanael grig, ©po = 
mad ®ag, Sofepft @rünl;oí(j, partin Steter unb ^ranj 9î e t m a ո ո 
cvlcbigfen Sonviilftellen würben ben ÿritnanern 3 e í) a n n ftJoíad)on)di:i, Sin
ton Sauer, ft) a u í 2Barmfc, 21 u ց u ft ftJodnańdfi unb bem ©ber-Seeum 
batter ©ftcobor SBengiif otvdfi verließen. 53ct biefer Selegenßcit vcrfcßie 
id) meßt, bad naeßfteßenbe 9)îtntfteriaï = 9lefcrípt unter bent Semerfen jur őftenb 
Ііфеп Äennfnig jit bringen, bag bad @i)mnaftum burd) öerfügung bed ftoorge- 
fe^ten ft)royinjiaI=Scßiti=ßbIlegiumd el. cl. Äonigdberg, bett L September 1850 
jur Sludfüßrung ber naeßfoigenben neuen Seftimmungen veranlagt worben ift.
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„Shif ben Seriét bog ^опідііфеп ^rovínjiaí®©фиі = SoHegiumg vem 4.
b. Tîtg. (Nro. 1935.) trill tel; bag nad; erfolgter SSerpanüíung mit bem ýerrn 
Sifd;ofe von (Sním für bag Śonrictorium bet bem @t;mnaftum ju Sonig in 
Sorfcțjlag gcbrad;te ¿Regulativ unter Slufhcbung bér entgegenßehenben Seftim® 
ntungen bég Sríaffeg vöm 23. guni 1825 (Nro. 23521.) genehmigen unb 
hiermit goígenbeg feßfe^en :

§. 1. ©ie Slgpíranten müffen fathoíifdjcr ¿Religion, unbemittelt, von gtt® 
ten (Bitten unb mit bent erforbcrlid;en vorzüglichen ©aient verfemen fein.

§. 2. ©ie greißcllen ß'nb паф bem ¿Berhaítniffe von z tv et ©fittéin fot® 
фег ©фйіег bcßimint, tveíd;e bie 211փ'Փէ hoben, ß'd; bem деіЩіфеп Stanbe ju 
tritonen. 2Iuf ben Ucberrcß haben biejenigen vorzüglich 2Іп(ргнф Հ ігеіфе քֆ 
bem höheren £ehrfad;e tributen trollen.

§. 3. 3Ար SBefeßung ber für jufünftige (SJeißlicpe beßimmten ©teilen 
gelten folgende Seßimmungen:

a. ©ag gefammte Mehrer= SoHeginm beg (Spmnaßttmg ju (Sonig hat, trenn 
eine biefer ©teilen jur (Srlebigung fommt, Ьпгф einen ճօոքօր6ոյ®ՏօքՓ1ււս 
trenigßeng jtrei feiner 21ոքէՓէ паф trürbige @t;mnaßaßen mit Angabe ber 
©timmenjahl, ігсіфе ßd; für biefclben cntfd;ieben hat, bem po4>ivürbigßen 
Sifd;ofe von Sulm in ճօրքՓԽց յո bringen.

b. gn ber Siegel ß'nb nur (Spmnaßaßcn ber beiben oberen ®i;nmaß'al®SIaffen 
baju attgjuträl;len, )еЬоф bleibt eg juläßig, аиф ©фіііег anberer (Staffen 
vorjufd;lagen, trenn enttveber ganj befonbere (Srünbc für bereu Serücf® 
ßd;tigung fpred;en, ober in bett oberen Staffen քէ՜Փ enttveber feine be® 
bürftige ober feine ganj trürbige Sügpiranten beß'nbcn.

c. Slug bett in 55orfd;lag gebrad;ten Slgpiranten überträgt ber ^terr Sifd;of 
voit Sulm bie erlebigte ©teile bem jenig en, trcld;er ihm ben Sorjug ju 
Verbleiten іфеіпі.

d. ©em jÇterrn ՏէքՓօք von Sním bleibt eg Vorbehalten, felbß ©pmttaßaßen 
bem Mehrer--Kollegium jur Ucbertragung erlebigtcr ©teilen namhaft ju 
шафеп. Sollte in einem foWten galle bag Sel;rer® Kollegium піфі ju® 
ßimmen finnen, fo hat baßelbe feine Slblehnungggrünbe bem Iperrn Si® 
fd;of augfül;rlid; mitjutheiíeit.

7
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e. galls cin Eonvíctorift vor bem llebergange ju bem eigentlichen фсоіо« 
giften ©tubium [іф cinem anbern ©tanbe wibmen ober als ©ефііфег 
in eine anbeve ©iöcefe übertreten follte, fo bleibt berfelbe verpflichtet, bie 
genoffene Unterflüßung паф einer im гіфіідеп Sßerl;äitniffe ju bem Eon« 
victoriumS«Etat ße&enben Summe ju erftatten. S3ei ber Aufnahme í ft 
ber Dïecipienb Don biefer 93егрШфіппд in Kenntniff ju feigen, սոլ fann 
biefe Summe auf ®runb einer ebenfalls bei ber Aufnahme abjufaffenben 
ргоіоІоПагііфен Srflärung ber Eitern, refp. æortnünber ber 9ïecipienben 
juvücfgeforbcrt werben.

f. ©cm ©errn ՋէքՓօքօ ftnb bie halbjährigen Eenfuren ber Inhaber ber 
дефііфсп Eonvictfiellen jur Kenntnisnahme Ьигф՝ bie @pmnaftal=©irection 
in beglaubigter 21հքՓր1քէ mitjutl;ei(en, аиф fiel; t bem ©errn 83ifc[)ofc baS 
Эіефі չս, քէՓ регфпііф ober Ьигф Eommiffarien Pon ber ScbcnSweife ber 
betreffeitben Eonvictoriften in Kenntnífj ju felgen, um fui; bie Ueberjeu« 
gung չ ո սօրքՓօքքրո, ob biefeíbe mit Denjenigen Anforderungen im Sin« 
flang fleht, welche an Aspiranten beS деіфіфсп ©tanbeS 511՞ тафеп ftnb.

§. 4. Յոր Sefe^ung berjenigen ©teilen, welche vorjugSweife jufünftigen 
Scheern höherer Sehranftalten Vorbehalten bleiben, fd;lägt baS Sehrcr«Eollegium 
паф ber im §. 3. a. b. bcjeidjnetcn ®eife bem Копідііфеп фгоѵіпдіаІ=©фиІ= 
Eolíegium geeignete ©фйіег gur Auswahl vor.

§. 5. ©eilten [іф feine ©фйіег vorfinben, weldje fiel) bem hohem Seh* 
rerfache ju wibmen gebenfen, ober unter bt'efen feine ber Empfehlung wiirbige 
ЗпЬіѵіЬиеп beftnben, fo hüben аиф für biefe ©teilen jufünftige ¿феоіодеп ben 
93 or jug unb werben ju bem Énbe bem Копідііфеп ^rovinjial«Scbuí--Eofíegium 
geeignete ©фйіег beS ©pmnafíumS ju Eonii) Ьигф ben Jßcrrn 55ifd;of von 
Eulm in ՋօրքՓԽց дейгафі.

§. 6. fjn bem Eonvietorium befinben քէՓ neun ^reiftellen. ©ie jehnte 
©telle, іѵеіфе in Çoíge bes 9Rinifteriaí«9îcfcripteS vom 22. februar 1831 
Nro. 500. eröffnet, bann ber ©heuemng halber im fjahre 1847 eingejogen 
unb Ьигф Verfügung beS Копідііфеп ^)ro vinjial « ©фиі=EollegiumS vom 1. 
februar 1849 auf fo lange hergeftellt würbe, als bie im Etat von 1848 — 50 
auSgefeßte Summe jur vollftänbigcn Unterhaltung unb öebienung von 10 
Eonvictoriflen auSreichen werbe, wirb für bie ^eit ihres SeftchenS Ьигф ben 
fóerrn ՑէքՓօք mit einem Aspiranten beS деіфіфеп StanbcS befest.
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£>іегпаф pat bag Копідііфе ÿrovingial» <ефиІ՛Evlíegíum bag weitet Er՛ 
І’огЬегІіфе gu veranlaßen.

53-erlitt, bett 23. Mugit# 1850.
Per /llinifter brr geiftltdjat, línterridjts- îtitb ^lebijinal-^lngclrgciiljeiteit. 

(geg.) von Ladenberg.

Mit
©ad Копідііфе ^rot>tttgťaí=(S(ýuL(IoIíegtuiii git Königsberg."

©cm ©bet'Secunbaner ÿattl ЗЗаІафоіѵЬІ'і t# von Sr. 33ііфо#іфеп 
©naben, bent роф։ѵіігЬід#еп феггп Sifcpofe von Euïm, eine Unterfiuțșung voit 
30 ©pirn. gu ©peil geworben.

©ag рофіѵіігЬіде ©encrai՛ Sicaríat՛ Mmt in ÿelptin pat bic Summe von 
135 ©pint. 18 Տցցո. 7 fPfn. alg Unterßü|ung für geeignete MOpíranten beg 
ргіе#ег!іфеп Stanbeg beut 53егіфіег#аііег gugepen laffctt.

Миф in biefem ©фиЦарге ftttb bie Sinfen ber ÿrofeffor © e r e n go w g ՚ 
ïi’f$en Stiftung bem llntet'Secunbaner Зораип Sagótgfi bewilligt .tv őrben.

lieber bie bereits? in bem vorjährigen programme S. 49. angebeutete 
ՏՓրոԽոց fann аиф gegenwärtig поф inept ит#апЬІіфег berietet werben, weil 
biefe Mngclegcnpcit auf bent дсгіфіііфсп 2öege поф піфі gut ՉոէքՓօէհաւց ge՛ 
langt i#.

©er ItntevfiiițWitgg՛ Serein in ©ulm ertpcilte in biefem ՏՓսֆֆրօ Ьигф 
ben феггп SeligionOÍcpret Lic. von Prądzyński mepreren bürftigen ՏՓս՛ 
lern ber Mußalt Stipenbien unb gwar im betrage von 158 ©pirn.

©er Sittergutobeft^er ©ominicug von Sabgiccfi pat in feinem ©cßa՛ 
mente d. d. SJîitpIenf awei, bett 5. October 1850 bcm piefigen ©pmnaftum 
bie Summe von ein taufenb ©paient unter bet Sebingung ѵегтафі, baß bie 
Sinfeit biefeg Eapitalg alg Unterfttițșititg einem pülfgbebtirftigen Mbiturienten 
Іаіроіііф ՛ ро1пі|'фег Mbfunft wäptenb feiner Stubien auf bet Univerfität gu՛ 
fließen folien. Յո Ermangelung cinég фоіеп tritt ein Шро^фег Mbiturient 
an bcffcit Stelle, ©ie näperen Erläuterungen beg ©eftamenteg (tub Ьигф eine 
дегіфіііфе Scrpanbíung d. d. Sempelburg, ben 13. Зсчшаг 1851 von 
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©eiten ber ЬеѵоПпшфІідІеп Defiamentž = (Srecutoren, ber Werten von Prą- 
dzyński auf Sffiaíbau, von Komiorowski auf ^omiorowo unb bež 9îe- 
íigionžlebrerž Lic. von P r ղ d z y ii s к i feftgeftelït worben.

Daž neu erbaute 2Iíumnatž = ®ebäube an ber ©teile bež frühem foge* 
nannten ^aupernbaufež, über п՝е!фе5 іф bereite im vorjährigen Programm @. 
49. ЗЗегіфІ erftattet babe, ifi mit bem 3. 3annar с. bezogen mőrben unb babon 
¿manóig ©фйіег in bemfelben 2Bobmtng gefunben. 9)?it bem Deconomcn bež *
®onvictež bot wegen Sefőftigung, ülufmartimg unb Neuerung für bie Alumnen 
ein քՓրէքէՍՓրճ Slbfommen, гоеіфе^ Ьіфегп Drtž unter bem 5. Зіргіі c. genei;® 
migt worben ifi, ÿia^ gegriffen unb wirb biefež bíž )u einer ctivaigen anbcr® 
weitigen Slnorbnung in ©eltung bleiben. Die von bent ^опідііфеп фгоѵіп® 
^ial - ©фпі - Collegium Ьигф Verfügung vom 18. februar c. vorläufig gut ge® 
beißenen „Statuten über bie Slufnabme in baž bteftge Alumnat ad 
St. Au g u s tin um" jïnb folgenbe:

§. 1. Ջ” baž Alumnat ad St. Augustínum in ßbniß werben unbemit
telte, (іііііфе, fleißige unb mit ЬіпгеіфепЬсп Anlagen Verfebene ІаіЬоІі[фе ©фйіег 
bež pieft^en ®pmnaítumž aufgenommen.

§. 2. Die ГфгіГіІіфеп (Eingaben um Slufnabme fînb bem Director bež 
@i)innaftumž еіп^игеіфеп, теіфег biefelben ber Scbrcr = ®onferen$ ¿ur weitern 
Prüfung unb ЗЗеіфІийпаЬте vorlcgt.

§. 3. Die Stellen bež Slíumnatž werben jebežmal nur auf ein ^abr 
verlieben, tlnftttlte^eö Setragen aber ober Unfleiß jiebt mit bent Abläufe vež 
Dertialž ober паф Umßänben ben fofortigen Verluß ber ©teile паф (іф.

§. 4. Die Alumnen ftnb ftrcnge an bie beftebenbe fiaužorbnung gebuii- ՜*
bett, in іѵеіфег аиф bie Scftimmungcn über ißr gegen ben 3ßirtb bež ýaufež 
ju ЬеоЬафіепЬеО Senebnten enthalten ftnb.

§. 5. Sфйіег, welche ißren %іІф bei bem ЗВігфе bež ^aufež піфі neb- 
men ober überhaupt bie mit bem ЗЗЗігфе in einem befonbern (Contracte über 
bie Verpflegung feßgcßellten Sebiitgungen піфі erfüllen wollen, főimen in baž 
Alumnat піфі aufgenommen werben refp. in bemfelben піфі länger bleiben.

§. 6. 3it ber Siegel werben nur ©фйіег ber untern unb mittlern Œïaffen 
in baž Alumnat aufgenommen ; fob оф bleibt ber ճոէքՓ^հսոց bež Sebver = ճօԼ
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(egiuniá ü(՝eríciffcn, aud; einzelnen, befonberč geeigneten ©фіііегп ber oberii 
Síaffen bie Slufnapme tn bad SnfHtnt gu bewilligen.

§. 7. ©er jcbcdmaíige OMigíončlefrer ifi аііф ¿пдіеіф ^nfpecfor beő 
2Uuninated, піеіфсг bie notțnvcnbigen 9)(ittl;eiíungcn bem ©ircctor beö @i;mna- 
ftiimé gur weitern 93eraníajfitng jugepen (api.

lieber bte von bem ý ernt ®і)тт։|։а(=£сргег Dr. 9Rot6¿í¿gt¿ig fpecteű 
verwaltete @i)mnafíal = iranien = (Saffe mögen foígenbe ^ott¿en խրր ißre 
Stelle finben:

93efïanb tion 1849 — 50 . . . » 28 £{dï. 9 (Տցցո. 5 ÿfe.
Չէոոոխոճ tion 1850— 51 . . . 93 „ 4 „ 4 „

(Summa 121 ճյ)(ր. 13 (Տցցո. 9 ÿfe. 
©e¿aí;ít tin 3- 1850-51 . . . 21 „ 20 „ 9 „

Sffectíobcflanb am (Sdjíuffe beč <Sd;uíjal)rcč
1850-51 . . . 99 ЭДІѵ. 23 ®ggn. - ^fe.,

ГОеІфс չս refp. 5 pCt. angelegt ftnb.

Sluder ben (афіііегп bež ©pmnafútmž pabeit tn bem Verffoffenen @фиІ՛ 
japre ¿u ber iranien-Saffe Beiträge ¿u liefern bie ©civogcnpcit gcpabt:

1. Sim 7. Januar c. j?crr Pfarrer 9J?aIinotv$fi in SÖalbau 2 Zplr.

2. 2Im 11. $uni c. 5)crr Pfarrer 91ttfcp in £іфпаи 1 Zpfr.

3. 2lm 1. Sulic- ^crr Kaufmann von ^obiaVfi in Sonițj 5£pír. 20 Տցցո.

®anf ben ebien 9J?ännern für ipre unfercr piiífžbebiírftigen fjugenb ¿itge* 
»venbete liebetpätige ©efinnung! 9)?öcpten földje (Srfdjeinungen red;t eifrige 
fRadjapmung finben!

Шег аиф ben erren Siebten unb alíen geeprten yamiííen fonde einzelnen 
ÿetfonen fomopl in alž außer ber Stabt, іѵеіфе unbemittelten ober Iranien 
©фіііегп nuferer Slnftalt £ülfe unb Zrofl paben ¿»fließen laffen, bringe id; im 
Diamen bež ©ýmnapumž ben tiefgefüplteßen unb ergebenden ©anf bar.

8
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Vierter ^b[d)nitt

©te offentligen Prüfungen ber ®i)mnaftal=<ed;üíer werben ^rettag, ben 
1. ՅԽցսքէ c., von 8 UI;r Ťíorgenč unb von 3 Uí;r 9îa(f)inittag6 ab in bem 

größeren Síaffenjttnmer ber Hitaría tn foïgenber Drbnung Statt fűiben:

% ormit tag.

<Ž5 e f a ո fl.

(Sexta: íateinifd) unb @eograyț)te.

Du til ta: íatcínifcí; unb ©eittfd?«
Duarta: evangelice 9ícligiondíepre, ©ricdjifd; uní? SDfatbematif. 

Untertertia: Sateinif$ unb ®ef$i$te.

9Î a d; m t t t a g.

© r f « ո fl.

Dbcrtertia: ÿolniC unb @ried;¡C.
(Secunba: fat^víiCe Oíeíigionblepre, ^at^etnatil unb îateinifd). 
ÿrima: @efd;i$te, ßran^öfiC nnb @ríe$if$.

(Sonnaícnb, ben 2. Slugufł c., 9)?orgen8 8 UÇr: muftfaíifcH фофаті 
unb ©anfgebet in ber @pmnaftal=^ir^e aU ®$ínfi bež ®фпЦ<фге$. hierauf 
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in է՛ cm größeren (Haffenjimmer ber Üitarta: ©efang, 2l6f^țeb8rebe bet Abi՛ 
turienten unb beten Cŕrroíeberung; Gntlaffung bet Abiturienten; 93erfețjung; 
©efang. — ©ie ©enfut'Augtßeilung in ben einzelnen Œlaffcn ift cin ^rivatact.

Montag, ben 15. September c., 9)?orgeng 8 Ul;r wirb bag neue 
ՏՓս1յօ1;ր burd; einen Іігфііфеп Act eröffnet, ©ie Anmeldung neuer Sd;űíer 
mitb am 11. 12. unb 13. September c. in ben SOTotgenfhtnben von 8 big 
12 Ul;r unb ШафтіМадЗ von 2 big 5 llßr Statt fínben. 93ei biefer ©cle՛ 
gcnpeit fcp eg aubbritdíid; bemcrft, baß mal; v cub beg íaitfeg beg Sd;itíjaí;rcg, 
alfo аиф nid;t АЗсі^пафІеп unb D ft e r u, neue ® фг'ііег in bag ©pmnaftum 
unb патеиШф in bic Serta nid;t meßt aufgenommen ívetben, ba ber £el;t= 
eurfug in allen Œlaffen mit bem Anfänge beg Sd;uíjal;reg beginnt unb ein 
fpätcrer Eintritt in bicfelben ftörcnb unb паффсііід iß.

Goniß, ben 31. Șuii 1851.

Dr. /. |3rűggcmann.




